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وتطبيقاته( الاشتقاق)التفاضل : رابعالفصل ال

رائد الخصاونة. دد  الرياضيات للإدارة                                                                      عمادة التعليم الإلكتروني والتعلم عن بع

مشتقة الدوال الأسية والدوال اللوغاريتمية والدوال المثلثية:

مشتقة الدالة الأسية: أولا

𝒚إذا كانت     : تعريف = 𝒆𝒙       ,فإن

𝒅𝒚

𝒅𝒙
= 𝒆𝒙

𝒚وبشكل عام إذا كانت  = 𝒆𝒇(𝐱) , فإن
𝒅𝒚

𝒅𝒙
= 𝒆𝒇(𝒙) × 𝒇′(𝒙)



وتطبيقاته( الاشتقاق)التفاضل : رابعالفصل ال

رائد الخصاونة. دد  الرياضيات للإدارة                                                                      عمادة التعليم الإلكتروني والتعلم عن بع

:أوجد مشتقة الدالة التالية: 1مثال

مشتقة الأس:الحل
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وتطبيقاته( الاشتقاق)التفاضل : رابعالفصل ال

رائد الخصاونة. دد  الرياضيات للإدارة                                                                      عمادة التعليم الإلكتروني والتعلم عن بع

:أوجد مشتقة الدالة التالية: 2مثال

مشتقة الأس:الحل
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المقدار نفسه



وتطبيقاته( الاشتقاق)التفاضل : رابعالفصل ال

رائد الخصاونة. دد  الرياضيات للإدارة                                                                      عمادة التعليم الإلكتروني والتعلم عن بع

: نتيجة

𝒚إذا كانت      = 𝒂𝒙       ,    فإن
𝒅𝒚

𝒅𝒙
= 𝒂𝒙. 𝒍𝒏𝒂

𝒚إذا كانت , وبشكل عام = 𝒂𝒇(𝒙) ,فإن

𝒅𝒚

𝒅𝒙
= 𝒂𝒇(𝒙) × 𝒇′ 𝒙 × 𝒍𝒏 𝒂



وتطبيقاته( الاشتقاق)التفاضل : رابعالفصل ال

رائد الخصاونة. دد  الرياضيات للإدارة                                                                      عمادة التعليم الإلكتروني والتعلم عن بع

أوجد (  1)مثال
𝒅𝒚

𝒅𝒙
:للدوال التالية

:  الحل

:الحل
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وتطبيقاته( الاشتقاق)التفاضل : رابعالفصل ال

رائد الخصاونة. دد  الرياضيات للإدارة                                                                      عمادة التعليم الإلكتروني والتعلم عن بع

أوجد   : (2)مثال
𝒅𝒚

𝒅𝒙
:للدوال التالية

:  الحل

:الحل

231 xy x .

x
y

x

5

4
2 .

3ln3233ln323 22 xxxx xxxx
dx

dy


22 25

1445

5

54445

x

x

x

x

dx

dy xxx
)ln(

)(

ln 







وتطبيقاته( الاشتقاق)التفاضل : رابعالفصل ال

رائد الخصاونة. دد  الرياضيات للإدارة                                                                      عمادة التعليم الإلكتروني والتعلم عن بع

:مشتقة الدالة اللوغاريتمية: ثانيا

𝒚إذا كانت     : تعريف = 𝒍𝒏 𝒙       ,فإن:

𝒅𝒚

𝒅𝒙
=

𝟏

𝒙

𝒚وبشكل عام إذا كانت  = 𝒍𝒏𝒇(𝒙) ,فإن

𝒅𝒚

𝒅𝒙
=
𝒇′(𝒙)

𝒇(𝒙)

دالة اللوغاريتم الطبيعي 
e  والتي اساسها



وتطبيقاته( الاشتقاق)التفاضل : رابعالفصل ال

رائد الخصاونة. دد  الرياضيات للإدارة                                                                      عمادة التعليم الإلكتروني والتعلم عن بع

𝒚إذا كانت (: 1)مثال = 𝒍𝒏 (𝒙𝟐 + فأوجد (𝟏
𝒅𝒚

𝒅𝒙
:

:  الحل

𝒅𝒚

𝒅𝒙
=

𝟐𝒙

𝒙𝟐 + 𝟏

𝒚إذا كانت (: 2)مثال = 𝒍𝒏 (−𝟓𝒙 − فأوجد (𝟐
𝒅𝒚

𝒅𝒙
:

:  الحل

𝒅𝒚

𝒅𝒙
=

−𝟓

−𝟓𝒙 − 𝟐



وتطبيقاته( الاشتقاق)التفاضل : رابعالفصل ال

رائد الخصاونة. دد  الرياضيات للإدارة                                                                      عمادة التعليم الإلكتروني والتعلم عن بع

: نتيجة

𝒚إذا كانت      = 𝒍𝒐𝒈𝒂𝒙        , فإن
𝒅𝒚

𝒅𝒙
=

𝟏

𝒙 𝒍𝒏 𝒂

𝒚إذا كانت      , وبشكل عام = 𝒍𝒐𝒈𝒂𝒇(𝒙)فإن

𝒅𝒚

𝒅𝒙
=
𝒇′ 𝒙

𝒇(𝒙)
×

𝟏

𝒍𝒏 𝒂

الدالة اللوغاريتمية 
a  والتي اساسها  العدد



وتطبيقاته( الاشتقاق)التفاضل : رابعالفصل ال

رائد الخصاونة. دد  الرياضيات للإدارة                                                                      عمادة التعليم الإلكتروني والتعلم عن بع

أوجد(:  1)مثال
𝒅𝒚

𝒅𝒙
:للدوال التالية

:  الحل

:الحل
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وتطبيقاته( الاشتقاق)التفاضل : رابعالفصل ال

رائد الخصاونة. دد  الرياضيات للإدارة                                                                      عمادة التعليم الإلكتروني والتعلم عن بع

أوجد(:  2)مثال
𝒅𝒚

𝒅𝒙
:للدوال التالية

:  الحل

:الحل
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قاعدة مشتقة حاصل ضرب دالتين

قاعدة مشتقة حاصل قسمة دالتين



وتطبيقاته( الاشتقاق)التفاضل : رابعالفصل ال

رائد الخصاونة. دد  الرياضيات للإدارة                                                                      عمادة التعليم الإلكتروني والتعلم عن بع

مشتقة الدوال المثلثية: ثالثا

𝒚إذا كانت     : 1تعريف = 𝒔𝒊𝒏 𝒙       ,فإن:

𝒅𝒚

𝒅𝒙
= 𝒄𝒐𝒔 𝒙

𝒚وبشكل عام إذا كانت  = 𝒔𝒊𝒏 𝒖 , حيث𝒖 = 𝒇(𝒙)فإن

𝒅𝒚

𝒅𝒙
= 𝒄𝒐𝒔 𝒖 ×

𝒅𝒖

𝒅𝒙



وتطبيقاته( الاشتقاق)التفاضل : رابعالفصل ال

رائد الخصاونة. دد  الرياضيات للإدارة                                                                      عمادة التعليم الإلكتروني والتعلم عن بع

أوجد:مثال
𝒅𝒚

𝒅𝒙
:للدوال التالية

:  الحل

:الحل
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وتطبيقاته( الاشتقاق)التفاضل : رابعالفصل ال

رائد الخصاونة. دد  الرياضيات للإدارة                                                                      عمادة التعليم الإلكتروني والتعلم عن بع

𝒚إذا كانت     : 2تعريف = 𝒄𝒐𝒔𝒙       ,فإن:

𝒅𝒚

𝒅𝒙
= −𝒔𝒊𝒏 𝒙

𝒚وبشكل عام إذا كانت    = 𝒄𝒐𝒔 𝒖 , حيث𝒖 = 𝒇(𝒙)فإن

𝒅𝒚

𝒅𝒙
= −𝒔𝒊𝒏 𝒖 ×

𝒅𝒖

𝒅𝒙



وتطبيقاته( الاشتقاق)التفاضل : رابعالفصل ال

رائد الخصاونة. دد  الرياضيات للإدارة                                                                      عمادة التعليم الإلكتروني والتعلم عن بع

أوجد(:1)مثال
𝒅𝒚

𝒅𝒙
:للدوال التالية

:  الحل

:الحل

)2sin(22)2sin( xx
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وتطبيقاته( الاشتقاق)التفاضل : رابعالفصل ال

رائد الخصاونة. دد  الرياضيات للإدارة                                                                      عمادة التعليم الإلكتروني والتعلم عن بع

أوجد (: 2)مثال
𝒅𝒚

𝒅𝒙
:لكل من الدوال التالية

:  الحل

:الحل

xy 2cos.1 

xxy cossin.2 

xxxx
dx

dy
sincos)sin(.cos 22 

xxxxxxy 22' cossincoscossinsin 

𝒚 = (𝒄𝒐𝒔 𝒙)𝟐
يمكن كتابتها على الصورة

قانون مشتقة حاصل ضرب دالتين



وتطبيقاته( الاشتقاق)التفاضل : رابعالفصل ال

رائد الخصاونة. دد  الرياضيات للإدارة                                                                      عمادة التعليم الإلكتروني والتعلم عن بع

أوجد مشتقة كل من الدوال التالية: أمثلة اضافية
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وتطبيقاته( الاشتقاق)التفاضل : رابعالفصل ال

رائد الخصاونة. دد  الرياضيات للإدارة                                                                      عمادة التعليم الإلكتروني والتعلم عن بع

: تمارين ومسائل

أوجد مشتقة كل من الدوال التالية
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وتطبيقاته( الاشتقاق)التفاضل : رابعالفصل ال

رائد الخصاونة. دد  الرياضيات للإدارة                                                                      عمادة التعليم الإلكتروني والتعلم عن بع
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رائد الخصاونة. دد  الرياضيات للإدارة                                                                      عمادة التعليم الإلكتروني والتعلم عن بع

عاشرةالالمحاضرة المسجلة نهاية

ق والنجاح مع تمنياتي للجميع بالتوفي


