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فٌصٌلجامعة الملك 

  عن بعدالإلكترونً والتعلٌمٌ عمادة التعلم 

اسم المقرر
)١(مبادىء الرٌاضٌات 

ملفً الرشٌدي. د 
قسم الأسالٌب الكمٌـــة
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المحاضرة الأولى

العملٌاتٌ الجبرٌةٌ 

   mareiبواسطة ..  PDFالى محتوى واحد صٌغة 14 - 1محاضرة  باوربوٌنتتم تحوٌل المحتوى من 
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المحاضرةعناصر 
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الأعداد•

المطلقةالقٌمٌة • 

المقادٌرٌ الجبرٌةٌ جمع • 

المقادٌرٌ الجبرٌةٌ طرح • 
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الأعدادانواع  

4

الأعداد

الحقٌقٌة

أعداد 

صحٌحة

أعداد غٌر 

صحٌحة
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الأعدادانواع  

5

الأعداد

الصحٌحة

الأعداد 

الطبٌعٌة

الأعدادالصحٌحة 

السالبة
الصفر



King Faisal University [        ] 

الطبٌعٌٌةٌ الأعداد 

6

الصحٌحٌة الموجبةوتسمى الأعداد ...( 3,2,1) مثل الأعداد •

وهكذاالقٌاسٌ مرتٌنٌ هو تكرار وحدة (  2) وحدة قٌاسٌ و( 1)الرقم و ٌمٌثل •
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السالبةٌ الصحٌحٌة الأعداد 

7

.مسبوقة بإشارة سالبالطبٌعٌٌةٌ وهى الأعداد •

رصٌدٌكسحب من عملٌاتٌ تعبر عن بعض الظواهر مثل وهى •

.الصرفعملٌاتٌ بالبنك أو السحب من المخزون أو 

(-1, -2,  -3. …)مثل •

.الصحٌحٌةتنتج الأعداد الفئتٌنٌ السابقتٌنٌ إضافة الصفر إلى عند •
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السالبةالصحٌحٌة الأعداد  

8

 غٌر الأعداد

الصحٌحة

الأعداد 

النسبٌة

الأعداد غٌر 

النسبٌة
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غٌرالصحٌحٌةالأعداد 

9

بٌنٌ عددٌنٌ عبارة عن النسبة النسبٌةٌ وهً وهى الأعداد •

.صفرٌسٌاوي المقام لا صحٌحٌنٌ وٌكٌون 

2,  -5,  3,  -3, . …مثل •

                 8   ,9  ,3   ,7            

 46و  2وأي عدد لا ٌمٌكن كتابته على الصورة النسبٌةٌ مثل  •

.غٌرٌ نسبًعدد ٌسٌمى 


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المطلقةالقٌمٌة  

10

الإشارةالعدد بدون النظر إلى هً قٌمٌة عدد لأي المطلقة القٌمٌة •

.العددسبقت التى 

.دائما عدد موجب هً المطلقة القٌمٌة أن ٌعٌنى هذا •

  ب          xللعدد المطلقة ٌرٌمز للقٌمٌة و •
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:مثال 

11

:للمقادٌرٌالتالٌةٌ المطلقة القٌمٌة أوجد •

           1  ,3-  ,11  ,5-

           9  ,4 

5=   -5( =  5)للعدد المطلقة القٌمٌة •

11=  11( =  11)للعدد القٌمٌة المطلقة •
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العملٌاتٌ الجبرٌة 

12

:عملٌاتٌ أساسٌةٌ وهًفى الجبر أربع ٌوٌجد 

الجمع•

الطرح•

الضرب•

القسمة•
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جمع المقادٌر الجبرٌة 

13

الجمععملٌةٌ على للدلالة )+( نستخدم العلامة المقادٌرٌ فإننا لجمع 

.إضافةعملٌةٌ تمثل والتً 

2+5=7:                                                          مثل

                                                              11=4+7                                                              

532  

 

ٌشٌترط لجمع أي مقدران جبرٌانٌ أن ٌكٌونا من نفس النوع
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2x+5y:                  فمثلا 

                            

.المقدار كما هوٌظٌل جمعهما و ٌمٌكن لا 

                                       3a+8b+9a+2b = 12a+10b:           مثال

 

:مثال

:المقادٌرٌ التالٌةٌ أوجد ناتج حاصل جمع 

                            7x+5y+9xy   ,    8x+2y
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جمع المقادٌر الجبرٌة 

:الحل

:ٌلًالسابقان كما المقدارن ٌمكن ترتٌب 

                                              7x+5y+9xy

                                                8x+2y

                                            15x+7y+9xy

لذلك  xyعن تختلف  yو xمن نلاحظ من المثال السابق أن كلا 

.التعامل مع كل مقدار على حدىٌتٌم عند الجمع 
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طرح المقادٌر الجبرٌة 

تمثلوالتً الطرح عملٌةٌ على للدلالة ( -)العلامة نستخدم المقادٌرٌ فإننا لطرح 

.صرف أو سحبعملٌةٌ 

:مثال

معك ٌكٌون المتبقى رٌالٌات فإن  6ب حلوٌاتٌ وتم شراء رٌالٌات  10ٌكٌ إذا كان لد 

.رٌالٌات 4

10-6=4   :      ٌلًٌكما رٌاضٌٌاٌ عن ذلك ٌمٌكن التعبٌرٌ 

.أي أن المقدار المصروف أو المسحوب نضع أمامه إشارة سالب

العدد أو المقدار الجبرى المرادٌتٌم تغٌٌرٌ إشارة الطرح عملٌةٌ عند إجراء لذلك 

.الجمعثم نطبق قاعدة طرحه 
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:مثال

5x-3xأوجد ناتج                     

                  5x-3x=2x:                        الحل

:مثال

7y-12y            أوجد ناتج     

           7y-12y=5y:                    الحل

المقدار الأكبر هى سالبة لذلك عند الطرح نضعإشارة أن نلاحظ         

.المقداران مع أشارة المقدار الأكبرالفرق بٌنٌ                  
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:مثال

 :المقادٌرٌ التالٌةٌ جمع أوجد ناتج    

                                 2x+7y , -2x-6y, 8x-3y

                                          2x+7y

2x-6y:                                   الحل

                                           8x-3y

                                                   8x-2y     

ومختلفان فى الأشارةالقٌمٌة فى جبرٌانٌ متساوٌانٌ نلاحظ أن عند جمع مقدارن     

ٌسٌاوي صفرحاصل جمعهما فإن 
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:مثال

:المقادٌرٌ الجبرٌةٌ التالٌةٌ اوجد حاصل جمع    

                                  2x+4y-3z,  -4x-5z+2y,   6z+7x-8y

:الحل

مرتبة لذلك فأننا عند جمعهاغٌرٌ الثالث السابقة ٌرٌ نلاحظ أن المقاد 

:ٌلىٌكما علٌهٌا مقدار بنفس الأشارة التى هو مراعاة كتابة أي مع ترتٌبٌها لابد من 

                                                     2x+4y-3z

                                                     -4x+2y-5z

                                                     7x-8y+6z

                                                     5x-2y-2z
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:مثال

- (4x+2y):                          ناتجٌ اوجد     (2x+5y)

:الحل

فك القوس لابد منعند نلاحظ وجود أشارة سالب أمام القوس الثانى لذلك 

:ٌلىٌالتى بداخل القوس كما المقادٌرٌ اشارات تغٌٌرٌ جمٌعٌ 

                             (4x+2y) - (2x+5y) = 4x+2y-2x-5y

                                       = 2x-3y
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:مثال

:ناتجٌ اوجد    

:الحل
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:مثال

:ناتجٌ اوجد    

                6x+5yمن            7x+2yالمقدار أطرح 

- (6x+5y):                         الحل (7x+2y)

                                 = 6x+5y - 7x-2y

                                 = -x+3y                           

                                 = 3y-x

.اولا ٌكٌتب هو الذى " من " نلاحظ أن المقدار الذى ذكر بعد حرف 
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:مثال

أطرح المقدار                     من                                  

:الحل

.



King Faisal University [        ] 24

الموجود ه بالمقدار الجبرىعملٌةٌ التعوٌضٌ بقٌمٌة المتغٌرٌات به و ٌقصٌد 

.هذا المقدارلإٌجٌاد قٌمٌة 

:مثال

x=2, y=3, z=5كان                         إذا 

3x-7y+9zقٌمٌة المقدار                أوجد 

3x-7y+9z                               :الحل

                                     (5)9(+3)7-(2)3 =

                                      45+21-6=

                                             30   =

إٌجٌاد قٌمٌة المقادٌرٌ الجبرٌةٌ 
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:مثال

3a-4b+6cأوجد قٌمٌة المقدار                   

  c   ,2-=b   ,3=a=-1:  كانإذا 

                                  c6  +b4–a3

:الحل

(1- + )6(2- )4–(3 )3=

                                             6-8+9=

                                                11=
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:مثال

x=-1 , y=2 , z=-3:                    إذا كان

- 3xz + 5xyقٌمٌة المقدار             أوجد  2zy

- 3xz + 5xy:                            الحل 2zy

  (2()3-)2–(2()1-)5(+3-()1-)3=

                                                12+10-9=

                                                    11=
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 :العملٌاتٌ التالٌةٌ أوجد ناتج  -اولا 

تمارٌن
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:المقادٌرٌ الجبرٌة التالٌةٌ أوجد حاصل جمع  -ثانٌا 

                        (1) 5x+2y-z  , 2x+3y-z  ,  2x-5y+7z

            (2) 4m-5n+6k , 10k - 3m +4n  , 2n - 2m – k

                            (3) 2n + L + m  , 4n-m  , 7m - 3 L

تمارٌن
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:العملٌاتٌ التالٌةٌ أوجد ناتج  -ثالثٌا 

5x-4yمن               9x-2yأطرح   1)

4a-6b+2cمن         3a-8b+cأطرح    2)

(3-      (7m-2n))(3m+4n)  

(4-    (3a-7b) - (2a+5b) + (3a+8b)

تمارٌن
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بحمد الله
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فٌصٌلجامعة الملك 

  عن بعدالإلكترونً والتعلٌم عمادة التعلم 

اسم المقرر
)١(مبادىء الرٌاضٌات 

ملفً الرشٌدي. د 
الكمٌةالأسالٌب 

1
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المحاضرة الثانٌة

ضرب المقادٌر الجبرٌة
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حل تمارٌن جمع المقادٌر الجبرٌة

3

:التالٌةأوجد ناتج العملٌات  -اولا

(1) 8-6+3  = 5

(2) -3+8-11 = -6

(3) 5n+7n-n = 11n

(4) 6m+3n-7m-2n = -m+n = n-m
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حل تمارٌن جمع المقادٌر الجبرٌة

4

:أوجد حاصل جمع المقادٌر الجبرٌة التالٌة -ثانً 
1) 5x2y-z , 2x3y-z , 2x-5y7z

=9x + 5z

2) 4m -5 n 6 k , 10 k -3m 4 n , 2n -2 m -k

=-m+n+15k

3) 2n L m , 4n -m , 7m -3 L 

=7m+6n-2L
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تمارٌن 

5

:أوجد ناتج العملٌات التالٌة -ثالث 
     5x-4yمن     9x-2yأطرح   1)

= (5x-4y) – (9x-2y)

= 5x – 4y – 9x + 2y = -4x – 2y

4a-6b+2cمن   3a-8b+cأطرح ( 2

(4a-6b+2c) – (3a-8b+c)

=4a-6b+2c-3a+8b-c = a+2b+c  
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 حل تمارٌن جمع المقادٌر الجبرٌة

6

3                           )+ 4n) (7m-2n)-(3m

= 7m – 2n – 3m – 4n = 4m – 6n                    

(3a-7b) – (2a+5b)+(3a+8b)                 (4

 = 3a – 7b – 2a -5b + 3a + 8b = 4a – 4b       



King Faisal University [        ] 

ضرب المقادٌر الجبرٌة

7

.لعدد معٌنعلى أنها عدد مرات تكرار الجمع حسابٌا عملٌة الضرب تعرف 

6x5  = 30  =  6+6+6+6+6فمثلا                         

:التالىفى الجدول من مراعاة قاعدة الإشارات كما لا بد ضرب المقادٌر الجبرٌة عند 
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أما إذا اختلفت الإشارات" + " أى أنه إذا اتحدت الإشارات تكون الإشارة 

”–"تكون 

3x7=21 :                           مثال

= -22     11x 2-

-5x-4 =20

7 x 4 = 28

2  x – 5y = -10 y

 هى نفسها yأن حظ نلا x y  أٌضا وهى y . 
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:    مثال

- 3(7x+9y) + (4x-3y)2ناتج              أوجد  (x-4y)   

:                الحل   

                           2(4x-3y) + 3(7x+9y) - (x-4y)   

                           = 8x - 6y + 21x + 27 y - x + 4y   

= 28x + 25y                                                   
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:    مثال

- 2a(3-4b)ناتج                                  أوجد  4b(5-3a)

- 2a(3-4b):                                        الحل 4b(5-3a)

                                              =6a-8ab-20b+12ab

                                                   = 6a+4ab-20b                              
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:قاعدة هامة

                          اتحدت الأساسات فأنة عند الضرب تجمع الأساسإذا 

المقدار      فأنإذا كان : مثال 
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:مثال

أوجد ناتج      

:الحل
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:مثال

أوجد ناتج         

:الحل

أوجد ناتج: مثال 
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:قاعدة هامة

1= أى مقدار أس صفر 

ناتج   أوجد : مثال 

:الحل
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    2x(5-3x)+3(7x-1)-5x(3-4x)ناتج               أوجد : مثال 

:الحل

                                    2x(5-3x)+3(7x-1)-5x(3-4x)
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5a(2a+4b)-3(2a-2b)+3b(3a-4b)ناتج               أوجد : مثال 

:الحل

5a(2a+4b)-3(2a-2b)+3b(3a-4b)                                           
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:مثال

                    (3x+4y) (2x-y)ناتج أوجد 

:الحل
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                                             (3a-2b)(4a+b)ناتجأوجد : مثال 

:الحل

(4a+b)(3a-2b)                                                                     
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ناتجأوجد : مثال 

:الحل

:التالٌةالقاعدةفى التمرٌن السابق كان من الممكن إٌجاد الناتج مباشرة بتطبٌق 

مربع الثانى+ الثانى xالأول x 2+ مربع المقدار الأول = الحل 
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ناتجأوجد : مثال 

:الحل
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                                 2+(3x+y)(2x-y)(2x-y)ناتجأوجد : مثال 

:الحل

(2x-y)2+(3x+y)(2x-y)                                                         

=4x2-4xy+y2+6x2-3xy+2xy-y2

=10x2-5xy                                                                 
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               (7x+2y)4:أوجد ناتج ما ٌلى -اولا

                              2(a-5b)+4(a+b)-(4a-b)3:الحل

Y4 x y-2 x y7 + u-4 x u-3 x u7

3-5 x 34 x 2-4 x 25

7a(3+a)+5(2a-8)-2a(4-3a)
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:اوجد ناتج -ثانٌا

1- (c+3d)(2c-d)

2- (2g+t)2

3- (3m-2n) 2

4- (x+2y) 2+(2x-y) 2

5- (a+b) 2+(5a-2b)(3a-b)

تمارٌن
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بحمد الله
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فيصٌلجامعة الملك 

  عن بعدالإلكتروني والتعليمٌ عمادة التعلم 

اسم المقرر
)١(مبادىء الرياضيات 

ملفي الرشيدي. د 
الكميةقســم الأساليب 

1
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المحاضرة الثالثة 

حل المعادلات الخطية
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حل المعادلات الخطية

3

:شاء الله إلى حل المعادلاتإن سنتعرض 

المعادلات الخطية فى مجهول واحد -اولا 

مجهولينالمعادلات الخطية في  -ثانيا
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المعادلات الخطية فى مجهول واحد -اولا 

4

مثال

التاليةحل المعادلة 

الحل

5x = 2x+12

5x = 2x+12

5x - 2x =12

3x = 12

x = 12 = 4
3
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التاليةالمعادلة حل :مثال 

:الحل

4x  + 5 = x - 3

4x  + 5 = x - 3
4x  - x = - 3 - 5

3x  = - 8

x  =  - 8
3     
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التاليةمثال حل المعادلة 

يتم فك الأقواس اولا ا كما يلي: الحل

2(y+2)+5(3y-7) = 5(3y – 11) + 12

2(y+2)+5(3y-7) = 5(3y – 11) + 12

2y+4+15y-35 = 15y – 55 + 12

2y+15y-15y = -55 + 12 - 4 + 35

2y = -12

y = - 12 = -6
2
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التاليةمثال حل المعادلة 

حاصل ضرب الوسطين= في هذه الحاله حاصل ضرب الطرفين : الحل

أى أن

3x+1= 2x-1
5             3

3x+1= 2x-1
5            3

3(3x+1) = 5 (2x -1)

9x+3 = 10x - 5

9x-10x = - 5 -3

-x = - 8

x = 8
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التاليةمثال حل المعادلة 

يمنالأفي هذه الحالة لابد من توحيد المقامات اولا ا للطرف : الحل

5x-1+ 4x – 7 = 9x – 11
3           2                7

5x-1+ 4x – 7 = 9x – 11
3           2                7

2(5x-1)+ (4x – 7) = 9x – 11
6                           7

10x-2+12x-21 = 9x – 11
6                           7

22x-23= 9x – 11
6                 7
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الوسطينحاصل ضرب = ثم حاصل ضرب الطرفين 

22x-23= 9x – 11
6                 7

7(22x-23) = 6 (9x -11)

154x-161 = 54x - 66

154x-54x = - 66 + 161

100x = 95

x = 95 = 0.95
100
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:مثال حل المعادلات التالية 

وبطرحوالمعادلةالمعادلةيتم ضرب : الحل 

من معادلةالمعادلتين

5x+2y = 12

35x+14y = 84

y = 29 = 1
29

حل المعادلات الخطية فى مجهولين -ثانيا

7x-3y = 11

7x(1)5x(2)
(4)(3)

-35x-15y = - 55

29y = 29

+
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ينتج أنعن قيمة( 1) معادلةوبالتعويض فى 

هو                   وأى أن الحل 

Y=1

5x  + 2y = 12
5x  + 2(1) = 12

5x  + 2 = 12

5x  = 12 - 2
5x  = 10

x  = 2

Y=1 x=2
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:مثال حل المعادلات التالية 

وبطرحوالمعادلةالمعادلةيتم ضرب : الحل 

من معادلةالمعادلتين

5x+2y = 12

35x+14y = 84

y = 29 = 1
29

حل المعادلات الخطية فى مجهولين -ثانيا

7x-3y = 11

7x(1)5x(2)
(4)(3)

-35x-15y = - 55
29y = 29

+
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ينتج أنعن قيمة( 1) معادلةوبالتعويض فى 

هو                   وأى أن الحل 

Y=-1

3x  - 5y = 8
3x  - 5(-1) = 8

3x  + 5 = 8

3x  = 8 - 5
3x  = 3
x  = 1

Y=-1 x=1
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التاليةحل المعادلات 

9y  - 3 = 4y + 7
3 (x  - 5) +(x + 2) =  4(x-1) +15

4x  - 1 = x + 8
2              3

تمارين

1

2

3

4 2x  + 1 + x – 1 =  7x-2
2              5 4
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التاليةحل المعادلات 

5x – y = 17

تمارين

5

6

2x + y = 4

3x + 7y = 8
5x - 3y = 6
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بحمد الله
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فٌصٌلجامعة الملك 

  عن بعدالإلكترونً والتعلٌمٌ عمادة التعلم 

اسم المقرر
)١(مبادىء الرٌاضٌات 

ملفً الرشٌدي. د 
الأسالٌب الكمٌةقسم 

1
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4محاضرة 

قاٌت تجارٌةٌ واقتصادٌةٌ ٌتطب
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:مثال 

على ثقافٌة كتب 4 لشراء ريال 120 للكتب معرض فً مرٌم انفقت

ثقافٌة كتب 5 و علمٌة كتب 4 لشراء ريال 290 ٌوسف انفق حٌن

تباع العلمٌة والكتبx نفسه بالسعر تباع الثقافٌة الكتب كانت فاذا

؟ العلمً الكتاب سعر فماy نفسه بالسعر

x  =  120 = 30ريالالثقافىإٌجاد سعر الكتاب  -اولا : الحل
4     
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العلمًإٌجاد سعر الكتاب  -ثانٌا

y = 140 = 35
4

290 = 5x + 4y
290 = 5 (30) + 4y

290 = 150+ 4y

290 – 150 = 4y

4y = 140

ريال
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مثال

عدد. الرمان والتفاح , البرتقال , اللٌمٌون شجرة من  197بستان ٌحٌوي 

عدد اشجار. اضعاف عدد اشجار البرتقال  6اللٌمٌون ٌسٌاوي اشجار 

عدد اشجار الرمان اقل من عدد. ثلث اشجار الرمان ٌسٌاوي البرتقال 

من كل نوع ؟ٌوٌجد كم شجرة . بشجرتٌنٌ اشجار التفاح 

أن عدد اشجار التفاح هىنفرض : لحلا

ومنها ٌكون عدد اشجار الرمان هى

وٌكون عدد اشجار البرتقال هى

هىاشجار اللٌمون عدد 

1 (X-2)
3

x

6x1(x-2) =2(x-2)=2x-4
3
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ٌكونلذلك  197مجموع عدد الاشجار هو 
(2x-4)+1(x-2)+(x-2)+x=197

3
2x-4+1x-2+x-2+x=197

3 3
4  1x - 6 2=197

3 3
13x-20=197

3
13x-20=591 

13x= 591 + 20 = 611 

x= 611 = 47 
13
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شجرة 47= عدد أشجار التفاح 

شجرة= عدد اشجار الرمان 

شجرة =عدد اشجار البرتقال 

شجرة= اشجار اللٌمون عدد 

شجرة= أو عدد اشجار اللٌمون 

للتأكد من الحل فأن

45=47-2=x-2

90 = 2(47) – 4 = 2x - 4

90 = 6 x 15

15=1x45=1(x-2)
3 3

47+45+15+90 = 197
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دالة العرض= هى النقطة التى ٌكون عنها دالة الطلب 

على الكمٌة المطلوبه او المعروضه عندها بكمٌة التوازنوٌطلق 

السعر عند هذة النقطة ٌطلق علٌة سعر التوازنوإٌضا 

S(x) = D(x)

نقطة التوازن للسوق

P



King Faisal University [        ] 9

:مثال

:اذا كانت دالة الطلب لأحد المنتجات تتحدد من خلال العلاقة التالٌة

:كما أن دالة العرض تتحدد من خلال

:المطلوب 

؟تحدٌد كمٌة وسعر التوازن

P=180 – 3x

P= 5x + 20
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الحل

  دالة العرض= دالة الطلب التوازن                        عند 

.وحدة 20أى أن كمٌة التوازن هى 

180-3x = 5x+20

180-20 = 5x+3x

160 = 8x

X= 160 = 20
8
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لتحدٌد سعر التوازن ٌتم التعوٌض فى أى من دالتى الطلب أو

:العرض كما ٌلى

أو

P=180-3x

P=180-3(20)

P=180-60
P=120 ريال

P= 5x+20
P= 5(20)+20

P=120 ريال
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عند دراسة تحلٌل الاٌرادات والتكالٌف فأننا نحدد نقطة التعادل وهى

.النقطة التى تتساوى عندها الاٌرادات مع التكالٌف

التكالٌف الكلٌة= أى أن الإٌراد الكلى 

إلى عدد الوحدات المنتجة والمباعه تشٌر

C(x) =  R(x)

نقطة التعادل

x
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التالٌةحل المعادلات 

الاٌراد الكلى

عدد الوحدات البٌعسعر = وٌتحدد من خلال الاٌراد الكلى 

الكلٌةالتكالٌف 

التكالٌف الثابتة+ التكالٌف المتغٌرة = التكالٌف الكلٌة 

عدد الوحدات للوحدةالتكلفة المتغٌرة = التكالٌف المتغٌرة 

R(x)

x

C(x)

x
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تحدٌد الربح الكلى

التكالٌف الكلٌة–الاٌراد الكلى = الربح الكلى 

عند التعادل

صفر= الكلى الربح 

P(x) = R(x) – C(x)

P(x) = 0
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:مثال

لإنتاج وحدة واحدة من احد المنتجات هىالمتغٌرة إذا كان التكلفة 

الوحدةبٌعٌ ريال و سعر  100000الثابتة هى التكالٌفٌ ريال و  5

.ريال 9الواحدة هو 

:أوجد 

عدد الوحدات الذى حٌقق التعادل؟

ريال ؟ 20000ربح قدره ٌحٌقق عدد الوحدات الذى 
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:الحل

:دالة التكالٌف الكلٌةتحدٌد 

الوحداتعدد     التكلفة المتغٌرة للوحدة = التكالٌف المتغٌرة 

=التكالٌف المتغٌرة 

100000= التكالٌف الثابتة 

التكالٌف الكلٌة هى

x

5x

C(x)=5x+100000
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:تحدٌد الإٌراد الكلى

الوحداتعدد سعر البٌع = الكلى الاٌراد 

التكالٌف الكلٌة–الاٌراد الكلى = الكلى الربح 

x

P(x)=R(x)- C(x)

R(x)= 9x

=9x – (5x+100000)

=9x – 5x - 100000

=4x – 100000
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عند التعادل

صفر= الكلى الربح 

وحدة

4x=100000

P(x)= 4x – 100000 = 0

X = 100000 = 25000
4



King Faisal University [        ] 19

ريال 20000عدد الوحدات الذى ٌحقق ربح قدرة 

2000= الربح الكلى 

وحدة

4x=100000 + 100000 = 120000

P(x)= 4x – 100000 = 20000

X = 120000 = 30000
4
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المكان المحدد الى ساعة فوصل / كم  60تبلغ سرعتها بسٌارٌة سار محمد  -1

ساعة من نفس / كم  90ساربسرعة الساعة السادسة مساء ا وعندما فً 

نفسه الساعة الرابعة مساء ا الى المكان المحدد وصل نقطة البداٌةٌ 

فً المحدد ٌصٌل بها الى نفس المكان أن التً ٌجٌب معرفة السرعة فهل ٌمٌكنك 
تمام الساعة الخامسة مساء ا ؟؟

تمارٌن
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حدد ريال  5000ريال فباعها بمبلغ  3450اشترى محمود بضاعة بمبلغ  -2

نسبة الربح التى حققها؟

التكلفة المتغٌرة ريال و  40إذا كان سعر بٌع الوحدة من احد المنتجات  - 3

.ريال 75000ريال والتكالٌف الثابتة هى  25للوحدة 

الناتجة من بٌعالارباح حدد عدد الوحدات التى تحقق التعادل و ماهى 

ارباح بٌعها لتحقٌق وحدة؟ وما هى عدد الوحدات التى ٌجب  4000وانتاج 
ريال؟ 10000قدرها 

تمارٌن
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:العلاقة التالٌةاذا كانت دالة الطلب لأحد المنتجات تتحدد من خلال  - 3

:أن دالة العرض تتحدد من خلالكما 

:المطلوب 

تحدٌد كمٌة وسعر التوازن؟

تمارٌن

P= 145 – 4x

P= 2x + 13
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نور عمر كانرجل لدٌه اربع اولاد هم عبدالله و زٌنب و محمد و نور فإذا  -5

محمد و زٌنب ٌزٌد و نورربع عمر محمد و عمر عبد الله هو مجموع عمر 

حدد عمر كلاا  58الأولاد أعمار مجموعفأذا كان . عن عمر محمد بعامٌٌن

منهم ؟

تمارٌن



King Faisal University [        ] 24

بحمد الله
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فٌصٌلجامعة الملك 

  عن بعدالإلكترونً والتعلٌمٌ عمادة التعلم 

اسم المقرر
)١(مبادىء الرٌاضٌات 

ملفً الرشٌدي. د 
الكمٌةقسم الأسالٌب 

1
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5محاضرة 

تحلٌلٌ المقادٌرٌ الجبرٌة
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تحلٌلٌ المقادٌرٌ الجبرٌةٌ 

3

المكوناتإٌجٌاد المقدار الجبري هو قصٌد بتحلٌلٌ ٌ

لهذا المقدارالأساسٌةٌ 
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تحلٌلٌ المقادٌرٌ الجبرٌةٌ طرق 

4

:المقدار الجبري منها لتحلٌلٌ من الطرق العدٌدٌ هناك 

العامل المشترك• 

بٌنٌ المربعٌنٌ الفرق • 

بٌن المكعبٌنٌ الفرق • 

المكعبٌنمجموع • 

الثلاثًالمقدار تحلٌلٌ • 
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العامل المشترك -اولا

5

عناصر المقدار الجبريفً جمٌعٌ المقدار الموجود وهو ٌعٌنً 

حلل المقدار: مثال 

:الحل

5xy + x2

5xy + x2 = x(5y+x) 
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حلل المقدار: مثال 

:الحل

حلل المقدار: مثال 

:الحل

9ab + 3bc

2y2 – 8y + 18y7

9ab + 3bc = 3b(3a+c)

2y2 – 8y + 18y7

2y(y-4+9y6)
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حلل المقدار: مثال 

:الحل

24x3y – 15xy3

24x3y – 15xy3

= 3xy (8x2 – 5y2)
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بٌنٌ المربعٌنٌ الفرق  -ثانيا 

8

هذاعلى إذا كان لدينا مقدران مربعان وبينهما اشارة سالب يطلق 

المقدار الفرق بين المربعين مثل

ٌلىٌكما بٌنٌ المربعٌنٌ الفرق ٌمٌكن تحلٌلٌ 
(التربٌعًٌ الثانىالجذر + الجذر التربٌعًٌ الأول ( )التربٌعًٌ الثانىالجذر –الجذر التربٌعًٌ الأول = )

أنأي 

x2 – y2

X2 – y2 = (x-y)(x+y) 
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حلل المقدار: مثال 

:الحل

25x2 – y2

25x2 – y2     =  (5x-y)(5x+y) 
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حلل المقدار: مثال 

:الحل

64x3 – 4xy2

64x3 – 4xy2

= 4x(16x2 – y2)

= 4x(4x – y) (4x+y)
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حلل المقدار: مثال 

:الحل

48x2y – 75y3

48x2y – 75y3

= 3y(16x2 – 25y2)

= 3y(4x – 5y)(4x+5y)
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حلل المقدار: مثال 

:الحل

169x5 y – 144xy5

169x5 y – 144xy5

= xy (169x4 – 144y4

= xy (13x2 – 12y2)(13x2+12y2)
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الفرق بين المكعبين -ثالثا 

13

يطلق على المقدارين المكعبين اللذان بينهما اشارة سالب الفرق بين• 

ويمكن تحليل هذا المقدار إلي قوسين  مثلالمكعبين 

أحدهما صغير والأخر كبير كما يلى

(الثانيمربع +جذر الثاني*جذرالأول+الأول مربع ( )الثانيجذر -الأولجذر )

:أن أى 

x3 – y3

X3 - y3 = (x-y)(x2 + xy + y2)
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حلل المقدار: مثال 

:الحل

8a3 – 125b3

8a3 – 125b3

= (2a-5b)(4a2 + 10ab + 25b2)
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حلل المقدار: مثال 

:الحل

27x3 – 216y3

= (3x-6y)(9x2 + 18xy + 36y2)

27x3 – 216y3

= 3(x-2y)9(x2 + 2xy + 4y2)

= 27(x-2y)(x2 + 2xy + 4y2)
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حل أخر لتحليل المقدار

:ويكون الحل كما يلي 27يمكن اخذ عامل مشترك من البداية 

:الحل

27x3 – 216y3

= 27(x3-8y3)

27x3 – 216y3

= 27(x-2y)(x2 + 2xy + 4y2)
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مجموع المكعبين -رابعا 

17

يطلق على المقدارين المكعبين اللذان بينهما اشارة موجب مجموع

ويمكن تحليل هذا المقدار إلي قوسين :المكعبين مثل 

أحدهما صغير والأخر كبير كما يلى

(الثانيمربع +جذر الثاني*جذرالأول-الأول مربع ( )الثانيجذر +الأولجذر ) 

:أى أن 

x3 + y3

X3 +y3 = (x+y)(x2 - xy + y2)
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حلل المقدار: مثال 

:الحل

64x3 + 125y3

= (4x+5y)(16x2 – 20xy + 25y2)

64x3 + 125y3
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حلل المقدار: مثال 

:الحل

24bc4 + 81b4c

= 3bc(8c3 + 27b3)

24bc4 + 81b4c

= 3bc(2c + 3b) + (4c2 _ 6bc + 9b2)
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:المقادٌرٌ التالٌةٌ حلل 

X3 + 5x2 – 7x5

نٌ ٌالتمار

25g3h2 + 75g5h7

48L3 – 75Ld2

18u3v3 – 50uv5

1

2

3

4
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:المقادٌرٌ التالٌةٌ حلل 

27a3 – x3

نٌ ٌالتمار

72c5d3 – 242c3d5

X3 – 64

125 + 8r3

1

2

3

4

5 250x2y5 + 2x5y2
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بحمد الله
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فٌصٌلجامعة الملك 

  عن بعدالإلكترونً والتعلٌمٌ عمادة التعلم 

اسم المقرر
)١(مبادىء الرٌاضٌات 

ملفً الرشٌدي. د 

الأسالٌب الكمٌةقســم 

1
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المحاضرة 6

حل المعادلات من الدرجة الثانٌة

فى مجهول واحد



King Faisal University [        ] 

حل المعادلات من الدرجة الثانية فى مجهول 

واحد

3

تكون صورة المعادلة من الدرجة الثانية فى مجهول 
واحد هى

ويمكن حلها باستخدام التحليل أو باستخدام القانون كما 
يلى

02  cbxax

a

acbb
x

2

42 

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حل المعادلة التالية: مثال

يتم تحليل المقدار الثلاثي كما يلي: الحل

01072  xx






















5

2

05

02

0)5)(2(

01072

x

x

x

x

xx

xx
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حل أخر باستخدام القانون

2
2

37
5

2

37

2

37

2

40497

2

4

1071

0107

2

2






















xx

x

a

acbb
x

cba

xx
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حل المعادلة التالية: مثال 

لابد أن نجعل المعادلة تساوى صفر: الحل

وبالتحليل

2422  xx

02422  xx











606

404

0)6)(4(

xx

xx

xx
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حل أخر باستخدام القانون

4
2

102
6

2

102

)1(2

)24)(1(442

2

4

2421

0242

2

2



















xx

x

a

acbb
x

cba

xx
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حل المعادلة

الحل

الحل باستخدام القانون

:مثال

33412 2  xx

033412 2  xx

833.1
24

404
5.1

24

404

)12(2

)33)(12(4164

2

4

33412

033412

2

2



















xx

x

a

acbb
x

cba

xx
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:حل المعادلات التالية

تمارين

081723

3242

024101

2

2

2







xx
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xx



King Faisal University [        ] 10

:مثال

إذا كانت دالة العرض لأحد المنتجات هى

وكانت دالة الطلب هى

حدد كمية وسعر التوازن؟: المطلوب

:الحل

عند التوازن 

دالة العرض= دالة الطلب 

تطبيقات تجارية واقتصادية

14)( 2  xxSp

xxDp 6174)( 

)()( xSxDp 
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10010

16016

0)16)(10(

01606

0174146

146174

2

2

2













xx

xx

xx

xx

xx

xx

مرفوض

كمية التوازن
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تحديد سعر التوازن بالتعويض فى دالة العرض

او بالتعويض فى دالة الطلب

11414)10(

14

2

2





p

xp

114)10(6174

6174





p

xp
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بحمد الله
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فيصٌلجامعة الملك 

  عن بعدالإلكتروني والتعليمٌ عمادة التعلم 

اسم المقرر
)١(مبادىء الرياضيات 

ملفي الرشيدي .د 

الأساليب الكميةقســـم 
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المحاضرة 7

الأسس واللوغاريتمات
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الأسس

3

:سبق وان درسنا قاعدة هامة
عند الضرب تجمع الأسس هإذا اتحدت الأساسات فأن1.

.عند القسمة إذا اتحدت الأساسات تطرح الأسس2.
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:أختصر المقدار التالى: مثال

:الحل

322

435

nzn

znz

275329

52

39

322

435
  nznz

nz

nz

nzn

znz
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:قاعدة هامة 

:مثال 

mnmn xx )(

155335 22)2(  
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اختصر: مثال

5

51515 1
)(

x
xxx  
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اختصر المقدار: مثال

:الحل

3

2

3

3

2









ba

ab

3

6
63

3963

633

933
3

2

3

27

8

27

8

27

8

3

2

3

2

a

b
ba
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ab
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









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اختصر المقدار: مثال الحل

:الحل

اختصر المقدار: مثال

:الحل

3 927x

33

9

3

1

3 9 32727 xxx 

3

3

3

75

mn

nm

n

m
mnnm

mn

nm 5
525

3

75 122

3

3

 
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:حل المعادلة التالية: مثال

:الحل

بأخذ الجذر التربيعي للطرفين

تمارين

64)1( 2 x

918

81

64)1( 2







x

x

x
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حل المعادلة التالية: مثال

الحل

بتكعيب الطرفين

2
42

3 


x

x

2
42

3 


x

x
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6
7

42

742

842

842

8
3

42

)2(
3

42 3

3

3
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




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
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:اختصر المقادير التالية

تمارين

3 69

2

2

642

5

2
1







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


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3
1

75

2

27

2

128
4

5

25
3

yx

yx

wd

wd






تمارين



King Faisal University [        ] 14

هي قوة الأس المرفوع لأساس معين

لذلك يكون

اللوغاريتمات

1000103 

31000log10 

الأساسالأس
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وكذلك

مثال أوجد قيمة المجهول اذا كان

:الحل

532log

232

2

5





3log5 a

1255

3log

3

5





a

a
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مثال أوجد قيمة المجهول اذا كان

:الحل

مثال أوجد قيمة المجهول اذا كان

:الحل

16

7log2 x

1282

7log

7

2





x

x

264log x

864

64

264log

2






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مثال أوجد قيمة المجهول اذا كان

:الحل

17

4256log a

4256

256

4256log

4

1

4







a

a

a
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مثال أوجد قيمة المجهول اذا كان

:الحل

18

4256log a

4256

256

4256log

4

1

4
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تمارين

:أوجد قيمة المجهول فيما يلى 

19

k

t

a







125log3

281log2

9log1

5

3
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تمارين

:أوجد قيمة المجهول فيما يلى 

20

g

x

r

x









125log7

2

1
log6

4

3
log5

2

3
log4

625

121

81
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قوانين اللوغاريتمات

21

xnxn loglog 

:مثال

2log32log8log

5log45log

3

4




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قوانين اللوغاريتمات

22

yxyx loglog)log( 

:مثال

7log6log)76log(42log

4log5log)45log(20log




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قوانين اللوغاريتمات

23

yx
y

x
loglog)log( 

:مثال

2log5log7log

2log)57log(

2log35log
2

35
log













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:هام جد ا •

10إذا لم يكتب الأساس تحت اللوغاريتم يكون 

24

110log17log15log

1log

75 

aa
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أوجد قيمة المقدار: مثال

:الحل

25

24log16log10log25log10log2log 

1111

10log110log

10log
2

1
21)52log(

4log4log10log25log12log 222

1
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




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تمارين

أوجد قيمة المقدار

أوجد قيمة المقدار

26

49log20log364log125log 7777 

10log14log35log625log
2

1
5555 
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فيصٌلجامعة الملك 

  عن بعدالإلكتروني والتعليمٌ عمادة التعلم 

اسم المقرر
)١(مبادىء الرياضيات 

ملفي الرشيدي. د 

الأساليب الكميةقســـم 

1
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المحاضرة 8

التباديل والتوافيق
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التباديل

3

ويرمز لها . وهى تشير إلى عدد طرق ترتيب الأشياء
من الأشياء نريد ترتيبهافأذا كان لدينابالرمز

من الترتيبات فأن

عدد طرق الترتيب هى

Pn

rn P

)1)...(2)(1(

)!(

!






rnnnnP

rn

n
P

rn

rn

r
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اوجد قيمة: مثال•

اوجد قيمة: مثال•

25 P

204525 P

36 P

12045636 P
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لاحظ أن•

أى أن

كما أن

!nPnn 

123!333 P

12345!555 P
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:مثال أختار الإجابة الصحيحة• 

قيمة

الحل

الإجابة هى ب

26 Pهى

12303615 د ج ب أ

305626 P
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:مثال أختار الإجابة الصحيحة• 

قيمة

الحل

الإجابة هى ج

66 Pهى

366!256 د ج ب أ

!666 P

26
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فرق رياضية على تكوين دورى خاص بها احسب 6أتفقت : مثال

عدد المباريات التى يتم لعبها؟

:الحل

عدد المباريات

305626 P=عدد المباريات مباراة
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:مثال•

كراسى ؟ 5اشخاص على  4بكم طريقة يمكن جلوس 

:الحل

120234545 P=عدد الطرق طريقة
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التوافيق

10

C

rnC

123)...2)(1(

)1)...(2)(1(

! 




rrr

rnnnn

r

P
C rrn

rn

n

ويرمز لها بالرمز. وتشير إلى عدد طرق الاختيار

فأنrمن الأشياء ونريد أن نختار منها عددفأذا كان لدينا

حيث أن. عدد طرق الاختيار هى ق 
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اوجد قيمة: مثال•

:الحل

11

25C؟

10
2

20

12

45
25 




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اوجد قيمة: مثال•

:الحل

12

47C؟

35
1234

4567
47 




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هام جد ا

13

1nCn

أى أن

أى أن

أى أن

11212188166  CCC

10 nC

1010107104  CCC

nnC 1

71711111515  CCC
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لتكوين لجنة 3موظف نريد أن نختار منهم  12إدارة بها : مثال

أحسب عدد طرق الاختيار؟

:الحل

عدد طرق الاختيار

14

220
123

101112
312 




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بفرض فى المثال السابق إذا نص على أن مدير الأدارة لابد: مثال

من اختياره أحسب عدد طرق الاختيار ؟

:الحل

=عدد طرق الاختيار 

15

55
12

1011
211 




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تمارين

أوجد قيمة -ثانيا 

16

19

0666473928

44!3473528

C

CCCPC

PPPP
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تمارين

-ثالثا 

فرق رياضية على تكوين دورى فيما بينها أوجد عدد 10اتفقت  - 1

المباريات التى يمكن لعبها؟

موظف نريد تكوين منهم لجنة مكونه من ثلاثة  15إدارة بها  - 2

اوجد

عدد طرق الاختيار ؟

فى السؤال السابق إذا كان لابد من وجود مدير الإدارة ضمن - 3

أعضاء اللجنة أحسب عدد طرق الاختيار ؟

17
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فيصٌلجامعة الملك 

  عن بعدالإلكتروني والتعليمٌ عمادة التعلم 

اسم المقرر
)١(مبادىء الرياضيات 

ملفي الرشيـدي. د 

قسم الأساليب الكمية

1
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9المحاضرة 

نظرية ذات الحدين
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:مثال

أوجد مفكوك

:الحل

سبق وأن درسنا أنه يمكن فك هذا المقدار باستخدام 

قاعدة الضرب

2)3( x؟

96)3( 22  xxx



King Faisal University [        ] 4

:مثال

أوجد مفكوك

لذلك لا تصلح القاعدة 3وإنما هو  2نلاحظ هنا أن الأس ليس 

السابقة و يتم إجراء الضرب للقوس في نفسه ثلاث مرات أونطبق

القاعدة ثم نضرب الناتج في القوس نفسه مرة أخرى

وفى حالة الأس أكبر من هذا يكون الأمر أطول وأصعب لذا جاءت

:نظرية ذات الحدين لتحل لنا هذه المشكلة كما يتضح مما يلى

3)3( x؟
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نظرية ذات الحدين
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:مثال

أوجد مفكوك

قيمة

3)3( x؟

27279)3(

)3(33

)3(23

)3(13

)3(03)3(
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
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الحد العام لنظرية ذات الحدين هو قيمة

دائماً       أقل من رتبة الحد بمقدار واحد

نظرية ذات الحدين

rnr

r termfirsttermsocondncrH 

  )()(1

r
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أوجد مفكوك

الحل

نجد أننا نريد         لذلك

5554

5 1020681126)()3(49 xxxcH 

مثال

9)3( x؟
rnr

r termfirsttermsocandncrH 

  )()(1

5H49  rn
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أوجد الحد الرابع فى مفكوك 

نجد أننا نريد         لذلك

34

4343

4

70000

1612535)2()5(37

yx

xyxycH
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

مثال

7)52( yx؟
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الحد الأوسط

:يتوقف الحد الأوسط على الأس اذا كان فردى أو زوجى

=الأس زوجى يكون رتبة الحد الأوسط 

أما اذا كان لدينا الأس فردى يوجد حدان أوسطان رتبتهما هى

و                                       

10

2

2n

2

1n

2

3n
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أوجد الحد الأوسط فى مفكوك: مثال

الحل

رتبة الحد الوسط هى

نجد أننا نريد         لذلك

                                

الحد الأوسط

6
2

210




10)2( x؟

6H510  rn

5

555

6

8064
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تمارين

أوجد الحد السادس فى مفكوك                   ؟ - 1

أوجد الحد الأوسط فى مفكوك                  ؟ - 2

؟

أوجد مفكوك المقدار                             ؟ - 3

12
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بحمد الله
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جامعة الملك فيصل

Deanship of E-Learning and Distance Education

م عن بعديكتروني والتعللعمادة التعلم الإ
1[        ]

جامعة الملك فيصل

عمادة التعلم الإلكتروني والتعليم عن بعد

اسم المقرر
( 1)مبادئ الرياضيات 

ملفي الرشيدي. د

1
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جامعة الملك فيصل

Deanship of E-Learning and Distance Education

م عن بعديكتروني والتعللعمادة التعلم الإ
2[        ]

10 المحاضرة 

الدوال الاسية واللوغاريتمية والمثلثية
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جامعة الملك فيصل

Deanship of E-Learning and Distance Education

م عن بعديكتروني والتعللعمادة التعلم الإ
3[        ]

:الدالة الاسٌة

.     أسٌةأي دالة من النوع                       تسمى دالة 

.الأس: xالأساس ، : aٌسمى . موجب حقٌقًعدد  aحٌث 

حٌث أن مجالها الأعداد الحقٌقٌة                   ، ومجالها المقابل 

أي.الأعداد الحقٌقٌة الموجبة               

:        أمثلة  

 RRf :

25)(,)(,
2

1
)(,2)( 








 xx

x

x exfexfxfxf

xay 

),( 
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جامعة الملك فيصل

Deanship of E-Learning and Distance Education

م عن بعديكتروني والتعللعمادة التعلم الإ
4[        ]

:الدالة اللوغارٌتمٌة

لها معكوس              الاسٌةإذا كان                       فان الدالة 

ٌرمز لها  بالرمز               تسمى الدالة اللوغارٌتمٌة ، حٌث

.وتقرأ  لوغارٌتم       للأساس     

حٌث أن مجالها الأعداد الحقٌقٌة الموجبة              ، ومجالها المقابل

أي . الأعداد الحقٌقٌة                   

:أمثلة

01  a،axay 

yx alog

a y

RRf :

yalog

)42(log)(,log)( 42  xxfxxf

),( 
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Deanship of E-Learning and Distance Education

م عن بعديكتروني والتعللعمادة التعلم الإ
5[        ]

:اللوغارٌتمات الطبٌعٌة واللوغارٌتمات الاعتٌادٌة

(  2.71828غٌر نسبً ٌساوي تقرٌبا  حٌث    عدد)  ،10ٌعتبر العددان 

واللوغارٌتمات . من أكثر الأعداد استعمالا  كأساس للوغارٌتمات

.للأساس      تسمى اللوغارٌتمات الطبٌعٌة وٌرمز لها       

 :أمثلة

باللوغارٌتمات الاعتٌادٌة  وٌرمز لها 10تسمى اللوغارٌتمات للأساس  

.بالرمز          بدلا عن          

 :أمثلة 

e

exln

xlogx10log

)32log()(,)1log()(,log)( 2  xxfxxfxxf

)2ln()(,ln)( 25 xxxfxxf 

e
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م عن بعديكتروني والتعللعمادة التعلم الإ
6[        ]

:الدالة اللوغارٌتمٌة: تابع

:قوانٌن اللوغارٌتمات

:عددا  حقٌقٌا  فان n، وكان   b≠1عددا  حقٌقٌا  موجبا  ،   b، ، إذا كان كل من 

1.

2.

3.

4.

5. ,

  yxxy bbb logloglog 

yx
y

x
bbb logloglog 









  xnx b

n

b loglog 

01log b1log bb

xy

  xbx

b log
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م عن بعديكتروني والتعللعمادة التعلم الإ
7[        ]

:الدوال المثلثٌة

:هناك دالتان أساسٌتان هما

:  وهناك دوال تعرف بواسطة هاتٌن الدالتٌن مثل

xyi sin)( 

xyii cos)( 
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م عن بعديكتروني والتعللعمادة التعلم الإ
8[        ]

:الدوال النسبٌة

كثٌري حدود فان                تسمى دالة نسبٌة  h(x)   ،g(x)إذا كان 

باستثناء أصفار  الحقٌقٌةومجالها هو كافة  الأعداد  g(x)≠0بشرط 

 .            المقام

:أمثلة

1.

2.

3.  

5

7
)(






x

x
xf

)(

)(
)(

xg

xh
xf 

3

1
)(

2 




x

x
xf

2

1
)(

x
xf 
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م عن بعديكتروني والتعللعمادة التعلم الإ
9[        ]

:الدوال الصرٌحة والدوال الضمنٌة

:الدالة الصريحة

 y، أي المتغٌر التابع  y=f(x)هً الدالة التً ٌمكن كتابتها فً الصورة 
.فً الطرف الآخر xفً طرف والمتغٌر المستقل 

:أمثلة 

1.

2.

3.

 

32  xy

322  xxy

xy 
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م عن بعديكتروني والتعللعمادة التعلم الإ
10[        ]

:الدوال الصرٌحة والدوال الضمنٌة

:الدالة الضمنية

.قٌمة ثابتة k، حٌث f(x,y)=kهً التً ٌمكن كتابتها فً الصورة 

:أمثلة 

1.

2.

3.                                                             

 

2522  yx

054222  yxxyyx

49)5()3( 22  yx
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م عن بعديكتروني والتعللعمادة التعلم الإ
11[        ]

:الدوال الزوجٌة والدوال الفردٌة

:الدالة الزوجية

 f(-x)= f(x)دالة زوجٌة إذا كانت  y=f(x)تعتبر الدالة  

:مثال

هل الدالة                  دالة زوجٌة ؟ 

:الحل

الدالة زوجٌة اذا                   

 

2)( xxf 

)(

))((

)()(

2

2

xf

x

xx

xxf








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م عن بعديكتروني والتعللعمادة التعلم الإ
12[        ]

:الدوال الزوجٌة والفردٌة: تابع 

:مثال

هل الدالة                    دالة زوجٌة ؟

:         الحل

.اذا  لٌست زوجٌة       

 

xxxf  2)(

)(

)())((

)()()(

2

2

xf

xx

xxx

xxxf











King Faisal University
جامعة الملك فيصل
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م عن بعديكتروني والتعللعمادة التعلم الإ
13[        ]

:الدوال الزوجٌة والفردٌة: تابع 

:الدالة الفردية

f(-x)= -f(x)دالة فردٌة إذا كانت   y=f(x)تعتبر الدالة  

:مثال

هل الدالة                    دالة فردٌة ؟ 

:الحل

.اذا  الدالة فردٌة            

xxxf  3)(

)(

)(

)())()((

)()()(

33

3

xf

xxxx

xxxx

xxxf








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م عن بعديكتروني والتعللعمادة التعلم الإ
14[        ]

:تطبٌقات اقتصادٌة

:دوال الطلب الخطية -1

هناك علاقة عكسٌة بٌن كمٌة الطلب على سلعة معٌنة وسعرها بمعنى 

ونرمز لكمٌة الطلب . أنه كلما زاد سعر السلعة كلما قل الطلب علٌها

. على السلعة بالرمز        بٌنما نرمز لسعر السلعة بالرمز    

   

 

DQP
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م عن بعديكتروني والتعللعمادة التعلم الإ
15[        ]

:تطبٌقات اقتصادٌة: تابع 

:مثال

:  إذا كانت دالة الطلب على سلعة معٌنة

فأوجد

.الكمٌة المطلوبة من هذه السلعة عندما        1.

.سعر الوحدة إذا كانت الكمٌة المطلوبة           2.

3P

18DQ

PQD 525
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م عن بعديكتروني والتعللعمادة التعلم الإ
16[        ]

:تمارٌن

هل الدالة                       دالة زوجٌة؟1.

هل الدالة                       دالة فردٌة ؟ 2.

هل الدالة                       دالة فردٌة ؟ 3.

هل الدالة                       دالة زوجٌة ؟ 4.

هل الدالة                       زوجٌة أم فردٌة أم غٌر ذلك؟      5.

xxxf 43)( 2 

xxxf 43)( 3 

xxxf  3)(

xxxf  22)(

4)( 3  xxf
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م عن بعديكتروني والتعللعمادة التعلم الإ
17[        ]

:تمارٌن

فأوجد:                        إذا دالة العرض على سلعة معٌنة9.

.إذا كانت           (         أ   

.إذا كانت الكمٌة المطلوبة             (        ب  

   

54  PQS

5P

7SQ

SQ

P
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م عن بعديكتروني والتعللعمادة التعلم الإ
18[        ]

بحمد الله
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م عن بعديكتروني والتعللعمادة التعلم الإ
1[        ]

جامعة الملك فيصل

عمادة التعلم الإلكتروني والتعليم عن بعد

اسم المقرر
( 1)مبادئ الرياضيات 

ملفي الرشيدي. د

1
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م عن بعديكتروني والتعللعمادة التعلم الإ
2[        ]

11المحاضرة 

الاشتقاق
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م عن بعديكتروني والتعللعمادة التعلم الإ
3[        ]

:الاشتقاق

:متوسط التغير

قدرها        تحدث تغٌر  xفان أي زٌادة فً المتغٌر المستقل  y=f(x)إذا كانت 

 xإلى التغٌر فً  yالنسبة بٌن التغٌر فً . قدره        yفً المتغٌر التابع 
.تسمى متوسط التغٌر للدالة

اذا                                 

لأي        و       فً مجال الدالة

حٌث 

x

12

12 )()(

xx

xfxf

x

y










y

1x2x

xxx  12
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م عن بعديكتروني والتعللعمادة التعلم الإ
4[        ]

:الاشتقاق: تابع

1.5إلى 1من  xأوجد متوسط التغٌر للدالة                  عندما تتغٌر   :مثال

:الحل

2)( 2  xxf

5.1,1 21  xx

25.4225.22)5.1()5.1( 2 f

32121)1( 2 f

5.2
5.0

25.1

15.1

325.4)()(

12

12 














xx

xfxf

x

y
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م عن بعديكتروني والتعللعمادة التعلم الإ
5[        ]

:الاشتقاق: تابع

2إلى  1من  xأوجد متوسط التغٌر للدالة                  عندما تتغٌر   :مثال

:الحل

23)(  xxf

2,1 21  xx

826223)2( f

523213)1( f

3
1

3

12

58)()(

12

12 














xx

xfxf

x

y
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م عن بعديكتروني والتعللعمادة التعلم الإ
6[        ]

:الاشتقاق: تابع

4إلى  2من  xأوجد متوسط التغٌر للدالة                  عندما تتغٌر   :مثال

:الحل

2)( 2  xxf

4,2 21  xx

1821624)4( 2 f

62422)2( 2 f

6
2

12

24

618)()(

12

12 














xx

xfxf

x

y
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م عن بعديكتروني والتعللعمادة التعلم الإ
7[        ]

:الاشتقاق: تابع

:تعرٌف المشتقة الأولى

تسمى المشتقة ( ان وجدت)نهاٌة متوسط التغٌر للدالة عندما                

الاولى للدالة                    بالنسبة للمتغٌر       وٌرمز لها باحد الرموز 

:التالٌة

                                      ،        ،                ،

إذا  

(المبادئ الأولٌة للتفاضل) وٌسمى هذا التعرٌف بالتعرٌف العام للتفاضل 

0x

)(xfy x

dx

dyy )(xf 

x

xfxxf

x

y
xf

xx 











)()(
limlim)(

00

 )(xf
dx

d
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م عن بعديكتروني والتعللعمادة التعلم الإ
8[        ]

:الاشتقاق: تابع

:جبر الاشتقاق

:فان  حقٌقًحٌث      عدد إذا كانت  1.

  

:أوجد المشتقة الأولى لكل من الدوال الآتٌة  :مثال

I.

II.

III.

1 nnx
dx

dy

nxy n

5xy 
3 xy

2

1

xy 
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م عن بعديكتروني والتعللعمادة التعلم الإ
9[        ]

:الاشتقاق: تابع

:الحل

  

I.

II.

III.

45x
dx

dy


43  x
dx

dy

2

1

2

1 

 x
dx

dy
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م عن بعديكتروني والتعللعمادة التعلم الإ
10[        ]

:الاشتقاق: تابع

:حٌث      كمٌة ثابتة فان إذا كانت 2.

  

:أوجد المشتقة الأولى لكل من الدوال الآتٌة:  مثال

I.

II.

III.

0
dx

dy

cy c

5y

10y

4

3
y
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م عن بعديكتروني والتعللعمادة التعلم الإ
11[        ]

:الاشتقاق: تابع

:الحل

  

I.

II.

III.

0
dx

dy

0
dx

dy

0
dx

dy
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م عن بعديكتروني والتعللعمادة التعلم الإ
12[        ]

:الاشتقاق: تابع

:إذا كانت               حٌث          عدد حقٌقً  فان 3.

  

:أوجد المشتقة الأولى لكل من الدوال الآتٌة:مثال

I.

II.

III.

1.  nxcn
dx

dy

ncxy 

43xy 

72xy 

2

1

16xy 

c
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م عن بعديكتروني والتعللعمادة التعلم الإ
13[        ]

:الاشتقاق: تابع

:الحل

  

I.

II.

III.

312x
dx

dy


614x
dx

dy


2

1

8


 x
dx

dy
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م عن بعديكتروني والتعللعمادة التعلم الإ
14[        ]

:الاشتقاق: تابع

إذا كانت                                                                                                                 4.

:فان 

  

أوجد          إذا كانت:  مثال

       :الحل

122

321 )1(32   n

n

n xnaaxnxaxaa
dx

dy


n

n

n

n xaxaxaxaxaay  



1

1

3

3

2

210 

207253 234  xxxxy

dx

dy

741512 23  xxx
dx

dy
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م عن بعديكتروني والتعللعمادة التعلم الإ
15[        ]

:الاشتقاق: تابع

:إذا كانت                      فان 5.

  

أوجد          إذا كانت:  مثال

:       الحل

  )(.)(
1

xfxfn
dx

dy n




 nxfy )(

 82 52  xy dx

dy

   7272 52324.528  xxxx
dx

dy
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م عن بعديكتروني والتعللعمادة التعلم الإ
16[        ]

:الاشتقاق: تابع

:إذا كانت                                 فان 6.

  

أوجد          إذا كانت:  مثال

:       الحل

)().()().( xfxgxgxf
dx

dy


 )(.)( xgxfy 

  231  xxy dx

dy

56

2333

)1)(23()3)(1(







x

xx

xx
dx

dy
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م عن بعديكتروني والتعللعمادة التعلم الإ
17[        ]

:الاشتقاق: تابع

أوجد المشتقات الثلاث الأولى للدالة :   مثال

:الحل

145 34  xxxy

4154 23  xxy

xxy 3012 2 

3024  xy
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م عن بعديكتروني والتعللعمادة التعلم الإ
18[        ]

تمارٌن

  

:أوجد مشتقات الدوال التالٌة1.

i.

ii.

iii.

iv.

    

42 34 xxy 

12

12






x

x
y

)75)(12( 35 xxxy 

 353  xxy
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م عن بعديكتروني والتعللعمادة التعلم الإ
19[        ]

تمارٌن

  

v.

vi.

vii.

viii.

ix.

    

1 xy

32

1




x
y

)1)(32( 22  xxxy

5 2 43  xy

82 )254(  xxy
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م عن بعديكتروني والتعللعمادة التعلم الإ
20[        ]

تمارٌن

  

:أوجد         إذا كانت 2.

    

34,. 2  xuuuyi

dx

dy

xu
u

uyii 25,
1

. 

52,
1

1
. 3 


 xxu

u
yiii
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تمارٌن

  

:أوجد المشتقات الثلاث الأولى لكل من الدوال الآتٌة3.
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iii.

iv.
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جامعة الملك فيصل

عمادة التعلم الإلكتروني والتعليم عن بعد

اسم المقرر
(  1)مبادئ الرياضيات 

ملفي الرشيدي. د

1
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المحاضرة الثانية عشرة

التكامل
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:التكامل

:التكامل غير المحدد

إذا علمت      yالتكامل هو عملٌة عكسٌة للاشتقاق ، وتسمى عملٌة اٌجاد   

وٌستعمل الرمز      للتعبٌر عن عملٌة عكس التفاضل . بعملٌة التكامل 
، فتكتب عملٌة xدالة للمتغٌر  fفإذا كانت . وٌطلق علٌه رمز التكامل

التكامل غٌر المحدد بالشكل                  ، حٌث الرمز     ٌدل على 
تدل على أن هذه العملٌة تجرى بالنسبة  dxعملٌة التكامل غٌر المحدد وان 

.   xالمستقل   للمتغٌر

y

 dxxf )(




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:التكامل: تابع

:قواعد التكامل

حٌث      ثابت التكامل        

                    

حٌث    أي عدد حقٌقً                       

               

  

cxdx .3

c

ckxdxk .2
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1
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:التكامل: تابع

حٌث    أي عدد حقٌقً

                    

  
    dxxgdxxfdxxgxf )()()()(.5

    dxxgdxxfdxxgxf )()()()(.6

  dxxfkdxxkf   )()(.4 k
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:التكامل: تابع

                    

  0,ln
1

.8  xcxdx
x

cedxe xx .7

cxdxx  sincos.9
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:التكامل: تابع

:أمثلة

  cxdx  55.1
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:التكامل: تابع
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فٌصٌلجامعة الملك 

  عن بعدالإلكترونً والتعلٌمٌ عمادة التعلم 

اسم المقرر
)١(مبادىء الرٌاضٌات 
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خاتمــة

دعواتي للجميع بالتوفيق

والنجـــــــــــــــــاح

:التركٌز على

  (لكل محاضرة) المحتوي

 (جمٌعها) النقاشات

الواجبات
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