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 المحاضرة الأولى

 

 نبدأ الحلقة الأولى من مادة الإحصاء التحليلي,, 

 رس في المستوى الأول,,سبق أن درسنا  مادة الإحصاء وهذا الفصل مادة الإحصاء التحليلي هي مكملة لما د

 أحب أن نذكركم ببعض المصطلحات التي سبق دراستها في مادة الإحصاء في المستوى الأول:

أول شي ما هو علم الإحصاء؟؟تعريف علم الإحصاء , له العديد من التعريفات لكن ابسطها وأسهلها استخداما هو: علم 

 ت ثم تحليل وتفسير النتائج ,الإحصاء علم يهتم بعملية تجميع وتنظيم وعرض البيانا

 عمليات أساسية: 5يعني ان علم الإحصاء يشتمل على 

/ جمع البيانات   ثم  تنظيمها في جداول    ثم عرضها في رسوم بيانيه أو مقاييس رقميه مثل المتوسطات, وهذذا هذم 1

 ما تم تدريسه في المستوى الأول ,,

 وعات الإحصاء التحليلي ,باقي التعريف الي هو التحليل والتفسير هو موض

 ننتقل إلى فروع علم الإحصاء,,

علم الإحصاء من فرعين الإحصاء الوصفي أو ما يسمى بمبذاد  الإحصذاء وهذذا مذا تذم تدريسذه فذي المسذتوى الأول , 

 الفرع الثاني هو  الإحصاء التحليلي إلي هو محور الاهتمام في الفصل الثاني .

 لماذا ندرس الإحصاء التحليلي؟؟

 و رغبت في دراسة ظاهرة ما في المجتمع ادرسها  على مستوى عينه  ,هذا هو علم الإحصاء ,ل

يعني لو حبيت تعرف نسبة الأميه في المملكة  تسوي شيئين إما  تعمل دراستك علذى كذل سذكان المملكذة وهذذي عمليذة 

 م مره وحده كل عشر سنين اللي هو التعداد السكاني,تصعبه ومستحيلة وت

 خر هو أن تخخذ عينة وتحسب  فيها نسبة الأمية  كيف  هذا الذي درسناه في المستوى الأولوالحل الآ

 في العينة أنا هدفي أعرف النسبة في المجتمع اعرفها كيف ؟ % 04طيب حسبنا مستوى الأمية طلعت 

 أعرفها عن طريق أدوات الإحصاء التحليلي تبع هذا المستوى الثاني.

 الأسرة السعودية فيه حلين : لو أنا أريد دخل متوسط  

أسذرة أو  044أعمل دراستي على كل أسر المملكذة وهذذي عمليذة صذعبه ومسذتحيلة ومكلفذة , أو اخذذ عينذة مذن الأسذر

أسرة وباخذ في المتوسط تبع الدخل كيف اعرف المتوسط ؟ أخذناه في المستوى الأول اللي هو مبذاد  الإحصذاء  044

ريال هذا في العينة أنا أريد أن اعرف في المجتمع أعرفذه كيذف ؟ عذن  0444مثلا  طلع متوسط دخل الأسرة في العينة

 طريق أدوات الإحصاء التحليلي.

أوصنل لنبعا المرشنرات فني المجتمنع  لوب إحصائي نتمكن عنن طريةنة أنالإحصاء التحليلي هو : أسمعنى هذا أن 

 عن طريق العينة.
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عممهذا علذى المجتمذع كيذف أعممهذا هذذا هذو امسذتوى عينذة وارجذع أي ظاهرة نريد ندرسها في المجتمع أدرسها علذى 

 محور دراستنا وهو موضوعات الإحصاء التحليلي.

 بعض المصطلحات شائعة الاستخدام  في علم الإحصاء  أول مصطلح هو :

فذي علذم الذذهن هذو العنصذر السذكاني, لكذن كلمذة المجتمذع  ىة المجتمذع إذا سذمعناها يتبذادر إلذ: كلمذ المجتمع والعيننة 

طيب ماهو هو المعنى ,, أي أرقام تجمع عن أي ظاهرة  .الإحصاء لها معنى أشمل وأوسع  من أنها تكون السكان فقط

 أسميها مجتمع , أي أرقام أو أي بيانات تشترك  في خاصية معينه اسميها مجتمع 

ب ولمذا أسذجل أطذوالهم يظهذر طالذ 044يعني  لما أسجل أطوال طلاب المستوى الأول إنا عندي في المسذتوى الأول  

 رقم اسميهم مجتمع الأطوال.  044رقم هذي ال 044لدي 

 رقم  أسمي الأرقام هي مجتمع الرواتب , 544موظف بيظهر لدي  544لما أسجل رواتب عينة من 

 عندي الآن مجتمع الرواتب مجتمع الأطوال مجتمع الأوزان ... الخ .

 .تمعأي أرقام تشترك في صفة معينة أسميها مج

لمقذذاييس منهذذا أعممهذذا علذذى المجتمذذع اللذذي هذذو الإحصذذاء  نختارهذذا لأجذذل أوصذذل والعينننة : هنني جننزء مننن المجتمننع 

أعرفهذا عذن طريذق عينذة أخذذ عينذة وأعممهذا علذى ؟ التحليلي, لو إنا أبغى اعذرف البطالذة فذي المجتمذع كيذف أعرفهذا 

 الشرط أن تكون العينة عشوائيةالمجتمع, 

 تيار بدون قصد  وهو درسناه في مباد  الإحصاء  عن تكلمنا عن موضوع العينات.عشوائية يعني: الاخ

 

 : من المطلحات الاخرى المتغيرات العشوائية

أي ظاهرة تتغير من ظاهرة إلذى أخذرى أسذميها متغيذر يعنذي مذثلاك: هذل كذل طذلاب المسذتوى الأول طذولهم واحذد ؟ لا 

 ام رواتبهم وحده ؟؟ لا رواتبهم متغيرة الطول متغير ,, هل كل العاملين في جامعة الإم

 بالتالي الوزن العمر المسافة كلها تعتبر متغير من شخص لأخر , إذا أي صفة تتغير من وقت لأخر أسميها متغير .

/// يسذخلك عذن الحالذة الاجتماعيذة جوابذك سذوف يكذون صذفة  أو رقمية -0  وصفية -1 : المتغيرات العشوائية نوعين

 // يسخلك عن المستوى التعليمي  جوابك وصفي تقول لدي ابتدائي ثانوي .....الخمتزوج أعزب وواو

 لكن لما يسخلك عن عمرك  أو عن الطول أو الوزن هذي إجابات رقمية, 

 المتغيرات العشوائية إما وصفية أو رقمية أو كميه ,أذاك 
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 المتغيرات الرقمية أو الكميه تنقسم إلى نوعين :

 كمي متصل طع(كمي منفصل) متق

 متغير لايقبل القيم الكسرية مثل عدد المساجد

 04ومدينه فيها  04في مدن المملكة مدينه فيها 

 مسجد ونص,,,, 04ماينفع اقول 

 لما أتكلم عن عدد الجامعات ينفع أقول

 جامعة ونص غلط ,, 11

عدد المدرسين عدد الطلاب عدد السيارات كلها 

 متغيرات

 م كسرية ,,كمية متقطعة لاتاخذ قي

 المتغير الذي يقبل القيم الكسرية مثل الطول

 161وآخر طوله  164فية شخص طوله 

 161و 164هل ممكن ألاقي ناس أطوالها بين 

 ونص. 164نعم اقدر ألاقي الكثــير واحد طوله

 والسنه هذي 164وهي تتغير واحد طوله العام 

 يوم .. 065تتغير على مدى  161

 عمر والزمن) يعنيالطول متصل والوزن وال

 الزمن من البيت إلى الكلية  ممكن

 14ساعات أو  14أكون قطعته في 

 ساعات ونص(  كلها متصلة ..

 

 موضوعات أساسية, 0مفردات موضوع الإحصاء التحليلي ممكن أن تتلخص في 

 الموضوع الأول : مقدمة عن نظرية الاحتمالات. 

 الأحتماليه . الموضوع: الثاني :دالة الاحتمال والتوزيعات

 الموضوع الثالث: الاستنتاج الإحصائي.

الموضوع الأول والثاني )الاحتمالات والدوال (موضوعات لا بد ان تعرض إليها قبل أن تعرض  إلى الاستنتاج إللذي  

 هو الموضوع الثالث ) الاستنتاج الإحصائي( إلي هو مضمون وصلب الإحصاء التحليلي 

عني أسنتتج معلومات عن المجتمع بس عن طريق العينة بدل ماأعمل  دراستي عن طريق أسمها الاستنتاج الإحصائي ي

 المجتمع وهي مكلفة ومجهدة أسويها عن طريق العينة ثم أعممها على المجتمع ,

عشان أعممها على المجتمع لابد أن أتعرض إلى موضوعات تمهيديه اللي هي موضوع الاحتمالات والموضوع الثاني  

 مال والتوزيعات الاحتمالية,دالة الاحت

 نبدأ في أول موضوع اللي هو موضوع مقدمة في نظرية الاحتمالات,,

مذثلا ) أقذول مذن المحتمذل أن تمطذر السذماء   تعريف كلمة الاحتمال في اللغة : تعني شئ أو حند  غينر مركند حدوثنه

 ليلاك( ليلاك قد يقع الحدث وقد لا يقع ماهو الحدث أن تمطر السماء

 من المحتمل أن أسافر إلى جدة غدا ( غداك قد يقع الحدث اللي هو السفر أو لا يقع ,مثال )
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 أحيان الاحتمال أقرنه بنوع من الثقة  مثال)  فخقول هناك احتمال قوي أن تفوز السعودية(

هذذا مثال ) هناك احتمال ضعيف أن تسقط الطائرة(  لماذا قلت مذرة احتمذال قذوي و مذرة ضذعيف؟ لأن مذن مشذاهدتي ل

ك كيف أحسب  الحدث في الماضي  جعلني أقرن هذا الاحتمال بنوع من الثقة أنه قد يقع بقوه أو قد يقع بضعف لكن عمليا

 الاحتمال؟ كيف يتم حساب الاحتمال ؟

لة قبل ماأقول القانون اللي نحسب فية الاحتمال بقول أمثلة تقليديه  لنقرب الاحتمال لذهن من الأمثلة التقليدية قطعة العم

لما أجي أرمي قطعة العملة أسميها تجربة هل إذا قمت بهذا التجربة أكون واثق  ة,,  قطعة العملة وجهين صورة وكتاب

 , ةتظهر على أي وجه؟ لا ,, بعد ماأرميها تظهر أما الصورة أو الكتاب

ى الذوجهين الذنص  طالما القطعة سليمة اذا فرصة ظهور الصورة = فرصة ظهور الكتابة  وتصير فرصذة الظهذور لكلذ

54 %,, 

أوجه  وجه عليذه نقطذه ووجذه نقطتذين  6مثال ثاني : قطعة النرد) اللي هي زهرة الطاولة ( هي عبارة عن مكعب فيه 

ل أعرف سوف تظهر على أي وجه ؟ لا  لكن لما أرميهذا هنقاط رمي قطعة النرد أسمها تجربة  قبل ماأرميها  6لغاية 

حدث عشوائي ظهر نتيجة العشوائية في الرمي اذا نرمذي  قطعذة  0هنا أسمي الوجه  0يظهر وجه معين وليكن الوجه 

فذرص  6معنذى هذذا أن فذرص ظهذور أي وجذه مذن الوجيذه إل  5أو  1وممكذن  0وممكذن  0النرد ممكن أن يختي رقم 

 متساوية,

 أوجه لهم فرص متساوية  6....وهكذا  اذا ال 0= فرصة ظهور 0= فرصة ظهور  1فرصة ظهور 

 (,, 6نى هذا ان احتمال ظهور أي وجه =) ا على مع

 كلمة فرصة هنا معناها احتمال , فرصة ظهور الصورة يعني احتمال ظهور الصورة

  0في قطعة النرد يعني احتمال ظهور الوجه  0فرصة ظهور الوجه 

 هذي أمثلة تقليدية نقولها قبل ان ندخل في قانون  حساب الاحتمال..

 

 المحاضرة الثانيه

 

 لآن سوف نتكلم عن أول نظرية من نظريات الاحتمال الي هي كيف يتم حساب الاحتمال ؟ا

النظرية تةول: إذا كان هناك حد  ما وليكن ) أ ( وهذا الحد  بيتكررحدوثه  )م ( من المرات في تجربنة حجمهنا )ن 

 ( من المرات فأنه يمكن حساب احتمال وقوع هذا الحد  وفق الةانون التالي :

( =  ح)أ   
ن

م
 

ح تعني احتمال , احتمال وقوع الحدث أ = م علذى ن  )م( تعنذي عذدد مذرات وقذوع الحذدث )ن( عذدد الحذالات الكليذة  

 للتجربة .ا
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 ؟ 0عند ألقاء قطعة نرد سليمة ماهر احتمال ظهور الوجه مثال :

 >> تعني كسر ,, 6على  1( = م على ن = 0ح )الحل / 

 ,,6الحالات الكلية للتجربة والتي تساوي  ن هنا عدد

,,                              1بيتكذذذذذرر كذذذذذم مذذذذذره مذذذذذره وحذذذذذده اذا تسذذذذذاوي  0الوجذذذذذه  0م هنذذذذذا هذذذذذي عذذذذذدد مذذذذذرات ظهذذذذذور الوجذذذذذه 

 ؟؟ 5عند ألقاء قطعة نرد ماهر احتمال ظهور الوجهمثال:

  6على  1( = م على ن = 5ح) الحل/ 

 اقتصاديين أختير أحدهما 0مهندسين و 6محاسبين و 5الشركات من  يتكون مجلس أدارة إحدىمثال /

ك لأداء العمرة ,ماهر احتمال أن يكون مهندس ؟   عشوائيا

وهذم يريذدون واحذد لكذي   15اقتصذاديين = مجمذوعهم  0مهندسذين و 6محاسذبين و 5مجلس الاداره يتكذون مذن

 يؤدي العمرة ,,

 15محاسب = اذا الصندوق فيه  5اقتصادي و 0و مهندس 6لو تخيلنا أن عندي صندوق فيه الحل /

 وانخ أخذت منهم واحد عشوائي , ايش احتمالية يكون مهندس؟

 ,, 15على  6ح)مهندس(= م على ن = 

  15على  5احتمال اختيار مهندس من مجلس الاداره يساوي 

 نفس المثال لكن السؤال: أيش احتمالة يكون أقتصادي؟ 

 تحت ,, 15فوق وال 0>> كسر   15لى ع 0ح)اقتصادي(= م على ن =  

 

 صندوق فيه <<<                              

 

   

 ألُقيت قطعة نرد  مرة واحدة, ماهر احتمال ظهور رقم زوجي ؟ مثال/

 الحل/ ح)أ( =   م على ن =

  6على  0ح) رقم زوجي(= 

ك  04طالب سعودي و 04يضُم أحد الفصول الدراسية بجامعة الأمام  مثال/ طالب أفريقي أختيذر أحذدهما عشذوائيا

 ,ماهر احتمال أن يكون سعودي ؟

 ح)أ(= م على ن الحل/

 6على  0,, يعني 64على  04>> كسر يعني  64على  04ح)طالب سعودي(=

 طالب متزوج ,أختير أحد الطلبة , ماهر احتمال أن يكون 04طالب منهم  04يضُم المستوى الأول مثال/ 

 ينمهندس 6
 ناقتصادي 4
 محاسب  5
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 / متزوج ؟1 

 حدث اللغة العربية ؟/ أن يت0

 / أن يتحدث اللغة اليابانيه ؟0

 الحل/ 

  0على  1<< بعد الاختصار تطلع ,,  04على  04/ ح)متزوج(= م على ن = 1

 (> يسمى حدث مؤكد.1<< يطلع ) 04على  04/ ح) اللغة العربية(= م على ن =0

 ستحيل,( < يسمى حدث م4<< يطلع )04على  4/ح)اللغة اليابانية(= م على ن = 0

 

 سوف تلاحظ مايلي :

ك وأبداك البسط أقل من المقام .1  / أن جميع الاحتمالات هنا عبارة عن كسر بسط ومقام بس دائما

 (.4( وأصغر قيمة له الصفر)1/ احتمال أقصى وأعلى قيمة له الواحد الصحيح )0

 / عندما تصل قيمة الاحتمال  إلى واحد تسمى <حدث مؤكد.0

 الاحتمال  إلى صفر تسمى < حدث مستحيل./ عندما تصل قيمة 0

ك وأبداك الاحتمال )ح( يقع بين الصفر والواحد, اذا وصل للصفر يسمى مستحيل واذا وصل للواحد يسذمى  اذا دائما

 مؤكد.

 المحاضرة الثالثه
 

حتمذال كان الأمثله اللي فاتت قلنا أحتمال اختيار مهندس حدث واحد بس احتمال ظهور الصوره حدث واحد ) أ ( ا
الاحتمذال نذوعين احذداث أن يتحدث لغة عربية حدث لكن في الحقيقة بعض الأحداث تقع معا في وقت واحد الأحداث في 

رة الاحداث البسيطة هي حوادث لا يمكن تقسيمها إلى حوادث فرعية مثل ؟ احتمذال ظهذور الصذو بسيطة واحداث مركبة
ا قدر اقسمهم بحوادث فرعية هذا حدث بسيط وحذدث بسذيط هذذا اتركهم , احتمال يكون مهندس م حدث واحد بس ما قدر

واللي هو ) أ ( احتمال يحسب كيف  ميم ) م ( على نون ) ن(هذا نوع آخر من الحوادث اسذمها حذوادث مركبذة أي عذدة 
 حوادث  في وقت واحد

بحذدثين فقذط لمذا  لو حدث بسيط بسمية ) أ ( يكون حوادث المركبة عدة حوادث بسذيطة وليكذون  ) أ ( )ب( تنتفذي
حدث بسيط لكن لما اقذول مذا هذو اختيذار المهنذدس أو حاسذب ده عنذدي حذدثين  1أقول ما هو احتمال اختيار المهندس هذ

المهندس أو حاسب إذا حدث مركب , ما هو احتمال اختيار مهندس حاملا الدكتوراه عندي حادثين إن يكون مهندس وان 
اختيار الطالب إن يكون متذزوج أو يتحذدث اللغذة العربيذة عنذدي حذادثين إن يكذون يكون حاملا الدكتوراه ما هو احتمال  

متزوج حدث والغة العربية هذا حذدث آخذر. يبقذى معنذا كذذا الحذوادث نذوعين حذوادث بسذيطة وحذوادث مركبذة الحذوادث 
ون قذانونين لحسذاب البسيطة بحسب الاحتمال  لها بالقانون مذيم )م( علذى  نذون )ن(  طيذب والحذوادث المركبذة ؟ هنذا يكذ

الاحتمالات الحوادث المركبة الحوادث المركبة يعني عدة  حوادث احتمال وقوعهذا بيحسذب بخحذد قذانونين  قذانون الجمذع 
وقانون الضرب وهذا آخر حاجة موضوع الاحتمالات يبقى الحوادث المركبة عشان احسب احتمال لها بستخدم اما قانون 

تستخدم قذانون الجمذع؟ ومتذى نسذتخدم قذانون الضذرب؟ لمذا نفهذم الأول  يعنذي وش الجمع أو قانون الضرب سؤال؟ متى 
قانون الجمع ويعني وش قانون الضرب الأول راح نتكلم على قانون جمع الاحتمالات في قانون جمذع الاحتمذالات يجذب 

 تنافيه وغير المتنافيةبين الحواد  المتنافية وغير متنافية في قانون الجمع يجب التفرقة بين الحواد  المالتفرقه 
الحواد  المتنافية هي تلك الحواد  التي لا يمكن إن تةع معى في وقنت واحند حنواد   ؟ما هي الحواد  المتنافية  س:
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رمذي قطعذة عملذة فذهن ظهذور الصذورة  ينفذي ظهذور  دعنذمتنافية حواد  لا يمكن ان تةع معا في وقت واحد مثل ايش 
ور الكتابذة يبقذى الصذورة والكتابذة فذي تجربذة رمذي قطعذة العملذة حذدثين اثنذين هذذا الكتابه اذا ظهرت الصورة ينتفي ظه

الكتابة تمثل حوادث متنافية ماينفع اظهاره مع بعض اذا ظهر احدهم ينتفي للأخر . مثال آخر ظهذور احذد الأوجذه   صيغة
الأرض مؤكد ماراح يظهر باقي  في قطعة أرض ينتفي ويمنع ظهور باقي الأوجه يعني إذا ظهر الأوجه الثلاثة في قطعة

الأوجه طيب ظاهر وجه خمسة لن يظهر باقي اوجة أي إن الأوجه الستة حوادث متنافية إذا الأوجه الستة قطعة الارض 
 .هوم الحوادث المتنفيه الحوادثحوادث متنافية , لية؟ لان لو ظهر احد الأوجه ينتفي ظهور الأوجه اللي إيه الأخر ذا مف

 
حوادث غير متنفيه ممكن تقع معذا فذي  .هي تلك الحوادث التي يمكن إن تقع معا في وقت واحد ؟المتنافية الحواد  غير 

 هذذاإن يكذون محاسذب وان يكذون متذزوج وقت إيه  واحد احتمال اختيار محاسب لا ينفي إن يكون متزوج يبقى حذديثين 
بقى حادثين محاسب ومتذزوج حذادثين غيذر منتفيذين إن يكون متزوج ؟ )لا( ي  فعغير متنافيين لو كان محاسب ين حادثين

مره ثانيه في قانون الجمع بفرق بين الحوادث المتنافية وغير متنافية طيذب راح نذتكلم علذى قذوانين الجمذع حذادثين اثنذين 
بذس القذانون الاول بيقذولي احتمذال ظهذور الحذذدث )أ ( او حذدث )ب( مذاهو احتمذال ظهذور الحذدث ) أ ( او الحذذدث )ب( 

 النظريه: ن نحسب الاحتمال هذا نتكلم  على النظرية الثانيه من النظريات الاحتمالاتعلشا
 

 اذا كان لدينا حدثين ) أ ( , )ب( فهن احتمال وقوع ) أ ( او )ب( كلاهما هو:
>= هذا قانون الجمع نسذتخدمه باسذتمرار  لايوجذد   ح ) أ ب( –ح) أ   أو ب ( = ح ) أ + ب ( =  ح ) أ ( + ح )ب( 

 يرهغ
 

 شرح أستاذ قانون الجمع :
سذمع كلمذة )أو(  فذي تحتمذال نفذتح قذوس ) أ + ب( لمذا ا اذا) أو ( هنا تعني زائد ) + (  احتمال وقوع  ) أ أو ب ( كلمة

المسذذخلة معناهذذا اسذذتخدم قذذانون الجمذذع يعنذذي قاعذذدة عنذذدي لمذذا اسذذمع واشذذوف المثذذال او التمذذرين أو السذذؤال  كلمذذة ) أو(  
حذدث مركذب احتمذال بذين قوسذين ح) أ + ب(  ( احتمال وقوع حذدثين ) أ + ب( الجمع اللي هو ) أ + ب معناها قانون 

يتحول إلى عدة احتمالات بسيطة احتمال )أ ( لوحدها زائد )+( احتمال )ب( لوحدها أي لحالها نذاقص احتمذال وقذوع ) أ 
لما اسمعها معناها زائد ) +( يبئه عذايزه احتمذال  و ب ( مع بعض  قانون الجمع  احتمال وقوع ) أ  أو   ب( كلمة ) أو(

افتح قوس ) أ + ب ( احتمال وقوع ) أ أو ب( مع بعض ده حدث مركب حيحول إلى عدة احتمذالات لحذوادث بسذيطه ده 
؟ ح) أ ( لوحدها اللي خذناها من زمان اللي هو ميم )م( على نون) ن(  ح)ب ( لوحدها برضو  )م( على )ن( ناقص ايه 

احتمذذال )أب() أ و ب( متذذى ) أ ( يقذذع مذذع ) ب( متذذى ) أ( تجذذي مذذع ) ب( ؟ اذا كذذان حذذدثين غيذذر متنذذافيين يبقذذى نذذاقص 
قذذانونين  اسذذتخدمه متذذى ؟ اسذذتخدمه اذا كذذان ) أ , ب( حادثذذان غيذذر متنافيذذان يعنذذي يحصذذلو مذذع بعذذض يعنذذي يبقذذى ) أ ( 

افيذه زي نقذول ايذه احتمذال ان يكذون محاسذب او حصلت مع ) ب(. لو ) أ ( ينفذع تصذاحب ) ب( تبقذى حذوادث غيذر متن
يصير مع بعض ) أ ( تجذي مذع )  غيرلما متزوج المحاسب اللي هو حدث ) أ ( والمتزوج الحدث ) ب( ينفع اختار واحد

ب( ؟ )أ( يعني محاسب ) ب( يعني متزوج ينفع عليه واحد محاسب ومتزوج؟ ولا ماينفع؟ ينفع . يبقى المحاسب لا ينفي 
ايذذه متذذزوج اذا يبقذذى حذذادثين ) أ ( و ) ب( حذذادثين غيذذر متنذذافيين طيذذب لذذو كذذان ) أ ( و )ب( حذذوادث متنفيذذه ان يكذذون 

المتنفيه يعني أيه ؟ يعني ) أ ( مايقع مع ) ب( لو ) أ ( وقع ) ب( لا يقع او العكس ماهو احتمال ان نختار شخص يكذون 
ب احتمذذال ازاي؟ اجيذذب احتمذذال ان يكذذون محاسذذب محاسذذب او مهنذذدس محاسذذب يعنذذي ) أ ( ومهنذذدس يعنذذي ) ب( اجيذذ

احتمال ان يكون مهندس ينفع اختار واحد يكون محاسب و مهندس في نفس الوقت ؟ ماينفعش اختار واحد يطلع محاسب 
.  يبقذى القذانون الثذاني العكذس اذا مافذاد شذهادة ثانيذةاو مهندس في نفس الوقت اذا كذان محاسذب مذاينفع يبقذى مهنذدس او 

وقوع   ح) أ + ب ( = ح ) أ ( + ح )ب( متى نستخدم هالقانون ؟ وايه الفرق هذا واللي قبل منه؟ اللي قبل منذه احتمال 
 –ح) أ ب( يعني ) أ ( يقع مع ) ب ( يبقى القانون هذا  ح) أ + ب(= ح) أ (+ ح) ب(  –زادة عليه حتى ناقص احتمال 

أ ( ماجذاء مذع )ب ( يبقذى حذوادث المتنافيذه >=   ح) أ + ب (=  ح) أ ب( للحوادث للغير متنافيه طيب والقانون الثاني)
ح) أ ( + ح)ب (هذا قانون الجمع و في الواقع هو قانون اللي فوق بس احتمال وقوع ) أ أو ب ( اجيب احتمال وقوع ) أ 

أ ( تجي مع ) ب( ( لوحده واجيب وقوع ) ب( لوحده وبعدين ادور هل المسخله اللي معاي ينفع ) أ ( مع ) ب( اذا نفع ) 
يبقى غير متنافيذه اذا نسذتخدم قذانون نمذره واحذد  طيذب ينفذع) أ ( تجذي مذع  )ب ( اذا مذانفع ) أ ( تظهذر مذع )ب( يعنذي 
تختفي تبقى حوادث ايه متنافيه يبقى قوانين اللي تحت حله خاص من اللذي فذوق اللذي تحذت حذوادث متنافيذه طيذب واللذي 
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مثال هذا ويوضح لنا اكثر اخذنا   قبل كذا مثال هذا  )مجلس اداره احدى الشذركات فوق حوادث غير متنافيه لو نشوف ال
 اقتصادي اوختير واحد فقط منهم لاداء العمره ماهو : 0محاسب ,  0مهندس , 6يضم 

 ( احتمال ان يكون محاسب؟ 1
 ( احتمال ان يكون اقتصادي؟ 0
 ( احتمال ان يكون محاسب او اقتصادي؟0
 محاسب او مهندس؟ ( احتمال ان يكون0

مهندسذذين اخترنذذا واحذذد بذذس لاداء العمذذره بيسذذئل أي  6اقتصذذاديين ,  0محاسذذبين ,  0الإجابذذة: مجلذذس أداره فيذذه 
احتمال يكون محاسب ؟ أي احتمال يكون اقتصادي ؟ حتلاحظ المطلوب الاول والثاني يذتكلم عذن حذدث واحذد  اياحتمذال 

يكون اقتصادي أي مطلوب الاول والثاني يمثل حوادث ايه؟ حوادث  يكون محاسب ذا حدث بس مطلوب اخر أي احتمال
بسيطه لان يتكلم عن حدث واحد بس طيب و مطلوب الثالث والرابع نقذول ايذه احتمذال يكذون محاسذب او اقتصذادي هذذا 
حدث اثنين ده حدث مركب في حدث مركب ده بئه اللي هو محاسب او اقتصادي ثم مطلذوب الرابذع محاسذب او مهنذدس 
الثالث والرابع ده بيكلم عذن حذادثين محاسذب او اقتصذادي , محاسذب او مهنذدس حذوادث مركبذه طيذب مذدام هذي مركبذه 
استخدم قانون الجمع او قانون الضرب؟ لسه ماقلته  مدام ظهرة في مسئله كلمه ) أو ( قانون الجمع على طول لما قريت 

لرابذع بيذتكلم عذن حذوادث مركبذه لان عنذدي حذدثين محاسذب المطلوب كلمه ) أو( قذانون الجمذع يبقذى مطلذوب الثالذث وا
 واقتصاد طيب الحل:

 10على  0ح )محاسب (=  م على ن =  (1
 10على  0ح )اقتصادي ( = م على  ن =  (0
 ح ) أ ب( –(ح) محاسب أو اقتصادي( القانون = ح) م  +  ب ( = ح ) أ ( + ح )ب( 0

 10على  10=  10صفر على   - 10على  0+  10على  0= 
 – 10علذذى  6+  10علذذى  0ح ) أ  ب( =  –( ح ) محاسذذب أو مهنذذدس ( = ح ) أ + ب( = ح) أ ( + ح ) ب( 0

 10على  14صفر = 
 

 10على 0( احتمال ان  يكون محاسب ح ) محاسب(= حدث واحد هاهو احتماله ايه م على ن  =  1شرح أستاذ الحل:  
 6و  0و  0, 

والحدث الاقتصادي ده بيتكون  10= م على ن انا بختار منهم كم واحد ( احتمال ان يكون اقتصادي حدث واحد 0
حذذتلاحظ  الاحتمذذال البسذذط اقذذل مذذن المقذذام    10علذذى  0يبقذذى  0كذذم مذذره يظهذذر كذذم مذذره ؟ اللذذي هذذو م الاقتصذذادي عنذذدي 

 0ل مذن المقذام عشان يطلع اقل من الواحد والاحتمال لازم اقل من الواحد وعلشان يكذون اقذل مذن الواحذد لازم البسذط اقذ
 ذا مطلوب الاول والثاني جبت احتمال  ازاي بتاعوه  م على ن  حدث بسيط 10على 0,  10على 

( احتمال ان يكون  محاسب او اقتصادي ح ) محاسب أو اقتصادي ( دول كم حدث؟ اثنين المحاسذب ده رمذزه ) 0
أ + ب( انا حافظ القانون لما اجذي افكذه  حيبقذى  أ ( و  )أو(  رمزه )+( واقتصادي رمزه ) ب( يبقى انا عايز ايه ؟ ح )

ح ) أ  ب( يبقذى احتمذال وقذوع الحذدث ) أ  أو  ب( أو يعنذي  )+( مركذب  –ح )أ ( لوحدها + ح  )ب ( لوحدها ناقص 
 مسائل ح) أ( وحدها و ح)ب( لوحدها و ح) أ ب( 0يبقى 

ع اشوف كم عندي محاسب المحاسبين اللذي = ح) أ ( يعني أيه؟ ) أ ( يعني محاسب ماهو احتمال المحاسب؟  ارج
, ) أ ( يعنذي  10علذى  0يبئذه +  0+ ح )ب( الاقتصذادي كذم واحذد؟ كذانو  10علذى  0يبئذه   0عندي كانو كذم واحذد ؟ 

) أ ب( , ) أ ( محاسب )ب ( يعنذي اقتصذادي  –ناقص  10على  0) ب( احتمال اقتصادي  10على  0محاسب احتمال 
اه محاسب واقتصادي في نفس الوقت؟ ماينفعش اللذي عنذدي  امذا  محاسذبين يذا امذا اقتصذاديين ينفع اختار واحد يكون مع

يبئه الحدث ) أ ( لا يمكن يقع مع حادث ) ب( حوادث متنفيه اذا  اخترت محاسب ماينفع بالاقتصذادي او الا عكذس يبقذى 
 10على  10النتيجه النهائيه  10صفر على  -ناقص 
 
أو مهندس ( المحاسب ده حادث ) أ (  . ) أو(  يعني ) +( مهندس يعني ) ب(  احتمال ان يكون ح) محاسب (0

ح) أ ب( هذا قانون الجمع الحد الاخير هذا ياإما يتلاشى  اذا  –نجي نفكها ح ) أ + ب( = ح) أ ( + ح )ب( 
يب + ط10على  0كان متنافيين او يظهر  اذا كان له قيمه ح ) أ ( يعني ايه؟ ان يكون محاسب بكام؟  
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ينفع اختار واحد اسمه ) أ ب(؟ يعني محاسب ومهندس؟ ماينفع يا محاسب او يا مهندس  10على  6ومهندس؟  
 10على  14صفر =  -يبقى ناقص 

 
 المحاضرة الرابعة

 
في مقرر الاحصاء التحليلي قبل ان نبداء بحلقه الرابعه اود ان اذكركم ان بما تناولناه  بحلقات  0هذه الحلقه رقم 

قه  تناولنا من قبل بعد اجزاء النظريه مثل تعريف علم الاحصاء فروع علم الاحصاء بعض المصطلحات الهامه في الساب
علم الاحصاء  مثل المجتمع والعينه مثل النواع العينات العشوائيه و غير العشوائيه  وتكلمنا ايضا على انواع المتغيرات 

لموضوعات  الاحصاء التحليلي  وهو نظريه الاحتمالات  في نظريه العشوائيه بعد ذلك انتقلنا في اول موضوع  من ا
الاحتمال  ولان الاحتمال قيمه تةع بين الصفر والواحد اذا كان الاحتمال وقوع الاحتمالات  تكلمنا على الاتي  عرفنا 

لاحتمال  وا الحد   يساوي صفر سمي احتمال بسيط اذا كان الحد  احتمال وقوعه يساوي واحد سمي الحد  مركد
 الاحدا   الاحتماليهلمتغير سين حاء سين يقع بين الصفر  والواحد النقطه الثانيه في الاحتمالات اتكلمنا على انواع  

لكل نوع  قانون يستخدم في الحساب الاحتمال له  اذا كان حدث بسيط  يعني ايه حدث  نوعين اما بسيط هاو مركبه و
رمز الف ) أ ( زي احتمال ذهاب رجل الى مكه  بسمي رجل ) أ ( ,احتمال بسيط ؟ يعني حدث واحد فقط  نرمزله ب

ذهاب الابن الى جده اسمي الابن ) أ (, يبقى الحدث البسيط هو الحدث واحد , احتمال اختيار مهندس من اعضاء مجلس 
) أ ( احتماله زي الاداره نسميه حدث  بس نوعه ايه نوعه حدث بسيط مقدر اقسمه الى  حوادث فرعيه الحدث البسيط 

ماشفنا بيساوي ميم على نون, ميم عدد مراته وقوع هذا الحدث, طيب ونون؟ عدد حالات الكليه النوع آخر من الحوادث 
حوادث المركبه , مركبه يعني ايه ؟ يعني عدة حوادث فهذا كان ) أ (  حدث بسيط يبقى ) أ   ب( يسمى حوادث مركبه 

اختيار المهندس؟ ده حدث بسيط , لاكن ماهو اختيار مهندس او محاسب ؟ عندي  من حدثين لما اقول ما هو احتمال
حدثين الآن,يبقى حدث ايه ؟ مركب . الاحداث البسيطه  قانونها ميم على نون والاحداث المركبه لها قانونين قانون 

ن الاحتمالات , قانون الجمع الجمع اللي تكلمنا عنه المره اللي فاتت في حلقه السابقه وقانون الضرب وده نهايه قانو
وقانون الضرب, في قانون الجمع زي ماقلنا اللي مره اللي فاتت لازم افرق بين الحوادث المتنافيه وغير المتنافيه, 

متنافيه يعني ايه ؟ يعني حوادث لا تقع معا في وقت واحد الحدثين ) أ وب ( متنافيين يعين أيه؟ اذا  وقع ) أ( ينتفي وقوع 
ي حوادث ايه ؟ متنافيه . زي احتمال ظهور الصوره والكتابه ماينفعش ظهور ا لصوره والكتابه في وقت )ب (, اسم

واحد, يبقى الصوره والكتابه حدثين متنافيين , طيب حوادث غير متنافيه ؟ تقع معا في وقت واحد, ماهو احتمال اختيار 
ده حدث بسيط , طيب ينفع الآقي حدث مهندس مهندس ؟ ده حدث بسيط , ماهو احتمال اختيار ان يكون متزوج؟ 

ومتزوج؟ آه حوادث غير متنافيه, هل ينتفي اذا كان مهندس ماينفعش ان يكون متزوج ؟ لا ,يقع مع بعض, يبقى حوادث 
هنا غير متنافيه, ادينا مثال او اثنين المره اللي فاتت وهنؤكد فهمنا هذا الموضوع بالمزيد من الدروس بعد قليل , 

ع الثاني والاخير اللي هو قانون الضرب,  قولنا الاحتمالات نوعين حوادث بسيطه وحوادث مركبه , حوادث الموضو
البسيطه  احتماله ) م ( على ) ن (, مركبه فيه قانونين قانون الجمع وقانون الضرب , في قوانين الجمع بفرق بين 

شويا , في قانون الضرب لازم افرق بين نوعين اخرين من  حوادث متنافيه وغير متنافيه وقلنا القانون بتعها وبنقول بعد
الحوادث حوادث مستقله وغير مستقله , خليك فاكر يئه في قانون الجمع بنفرق بين المتنافيه وغير متنافيه , في قانون 

اذكركم  الضرب بفرق بين الحوادث المستقله وغير مستقله,الحقيقة  قبل ما اخش في قانون الحوادث المستقله اود ان
لتخكيد بعض الامثله التوضيحيه عن القانون الجمع اللي اخذناها في حلقه السابقه, حخعطي مثال او اثنين اضافيين  

 مثال او السؤال: المعلومة لدي 
اقتصذذاديين. اختيذذار احذذدهما  0مهندسذذين .  1محاسذذبين .  5يتكذذون مذذن مجلذذس إدارة إحذذدى الشذذركات مذذن : :1س

 و احتمال إن يكون محاسبا ؟بطريقة عشوائية . ما ه
 15على  5= 15على 5ح ) محاسب ( = م على ن = 

 ما هو احتمال إن يكون  مهندس؟
  15على  1ح ) مهندس ( = م على ن = 

 
طلاب من أسيا  0طالب أفريقي .  10طالب سعودي .  0: يضم طلاب المستوى الأول في إحدى الكليات .  0س 

 لعمرة . ما هو احتمال إن يكون إفريقي؟. اختر احدهما عشوائيا  لأداء ا
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 64على 10ح ) إفريقي (= م على ن =  
 6على  0= اختصارها = 64على  0ح ) سعودي ( = م على ن = 

 
, اختيذذرت مذذن  04إلذذى  1ورقذذه متماسذذكة فذذي الشذذكل اللذذون والحجذذم , مرقمذذه مذذن  04: صذذندوق بداخلذذه  0س

 ن يكون عليها رقم زوجي؟الصندوق ورقه واحده عشوائيا . ما هو احتمال إ
 0على  1= اختصارها  04على  14=  04على  14ح ) رقم زوجي ( م على ن = 

 
, اختيذذرت مذذن  04إلذذى  1ورقذذه متماسذذكة فذذي الشذذكل اللذذون والحجذذم , مرقمذذه مذذن  04: صذذندوق بداخلذذه  0س

 ؟0الصندوق ورقه واحده عشوائيا . ما هو احتمال إن يكون عليها رقم يقبل القسمة على 
  10, 15و  10, 9, 6, 0=  0يقبل القسمة على  

 04على  6( = م على ن =  0ح ) رقم يقبل القسمة على 
 
, اختيذذرت مذذن  04إلذذى  1ورقذذه متماسذذكة فذذي الشذذكل اللذذون والحجذذم , مرقمذذه مذذن  04: صذذندوق بداخلذذه  5س

 ؟1ى الصندوق ورقه واحده عشوائيا . ما هو احتمال إن يكون عليها رقم يقبل القسمة عل
 10, 1=  1يقبل على 

 04على  0( = م على ن =  1ح ) رقم يقبل على 
 
, اختيذذرت مذذن  04الذذى  1ورقذذه متماسذذكة فذذي الشذذكل اللذذون والحجذذم , مرقمذذه مذذن  04: صذذندوق بداخلذذه  6س

 ؟ 1أو  0الصندوق ورقه واحده عشوائيا . ما هو احتمال إن يكون عليها رقم يقبل القسمة على 
 ته زائد ) + ( كلمه ) أو ( معنا

 يعني نطبق قانون الجمع 1و  0هنا كم حدث؟ حدثين اللي هو 
 (= ح ) أ + ب(1أو  0ح ) رقم 

 يعني ) ب( 1يعني ) أ ( ,    0 
 ح ) أ ب ( –القانون : ح ) أ + ب ( = ح ) أ ( + ح ) ب(  

 04على  0صفر =  -04على  0+  04على  6=                               
 اذ الاجابهشرح است

 10,  15,  10,  9,  6,  0هو=   0يقبل القسمه على  
 10, 1هو=  1يقبل القسمه على 

 (؟ لا 10, 15, 10, 9, 6, 0( و ) 10و 1هل فيه ورقه مشتركه مابين )
 (10, 15, 10,  9,  6,  0حالات اللي هو ) 6) أ ( 

 ( 10,  1) ب( حالتين اللي هو ) 
هل فيه ارقام مشتركه بينهم؟ هل رقم ) أ( متكرر في ) ب(؟ مافيش ارقام مشتركه  هل فيه حوادث مشتركه بينهم ؟

 مابين حدث ) أ ( و حدث ) ب( يعني حادثين متنافيين يعني) صفر(
 
 
, اختيذذرت مذذن  04الذذى  1ورقذذه متماسذذكه فذذي الشذذكل اللذذون والحجذذم , مرقمذذه مذذن  04: صذذندوق بداخلذذه  1س

 ؟5أو  0احتمال ان يكون عليها رقم يقبل القسمه على  الصندوق ورقه واحده عشوائيا . ماهو
 ح ) أ  ب(–( = ح ) أ + ب(= ح ) أ ( + ح )ب (  5أو  0ح ) 
 04على  9= 04على  1 – 04على  0+   04على  6=        

 شرح الجواب:
 ( الفرق هنا فيه عامل مشترك6نفس طريقه سؤال او التمرين  ) س 
  10, 15,  10,  9, 6,  0هو =  0يقبل على   
  04, 15, 14,  5هو =  5يقبل على  
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   15يوجد ورقه وحده مشتركه اللي هو رقم  
 9=  1 – 0+  6, ونجمع البسط  04المقام ثابت اللي هو 

 
 اقتصاديين . 0مهندسين .  1محاسبين .  5: يتكون مجلس أداره إحدى الشركات من  0س  

 ال إن يكون محاسبا أو مهندسا ؟اختر أحداهما بطريقه عشوائية . ما هو احتم
 15÷  10ح ) محاسب أو مهندس ( = ح ) أ + ب ( =  -1
 15+  10ح ) محاسب أو مهندس ( = ح ) أ +  ب( =  -0
 15×  10ح ) محاسب أو مهندس ( = ح ) أ + ب( =  -0

 
ونسذذبة النجذذاح فذذي مذذادة  % 14: أظهذذر نتذذائج العذذام الماضذذي أن نسذذبة النجذذاح فذذي مذذادة الرياضذذيات هذذي  9س

. اختر احد ألطلبه عشوائيا .  %64. اما نسبة النجاح في مادتي الرياضيات والمحاسبة معا هي  % 04المحاسبة هي 
 ما هو احتمال إن يكون ناجحا في الرياضيات أو المحاسبة ؟

 4.5ح ) الرياضيات أو المحاسبة( = ح ) أ + ب( =  -1
 4.9ح ) الرياضيات أو المحاسبة ( = ح ) أ + ب( =  -0
 رياضيات أ و المحاسبة ( = ح ) أ + ب ( = صفرح ) ال -0

 
طذلاب مذن  0طالب إفريقي .   10طالب سعودي .  0: يضم طلاب المستوى الأول في إحدى الكليات .  14س

 أسيا اختر احدهما  عشوائيا لأداء العمرة . ما هو احتمال أن يكون سعودي أو إفريقي؟
 64÷ 50ح ) سعودي أو أفريقي ( = ح ) أ + ب (=  -1
 64+  50ح ) سعودي أو أفريقي ( = ح ) أ + ب ( =  -0
 50÷  64ح ) سعودي أ و أفريقي ( = ح ) أ + ب (=  -0

 
 

 الحلةه الخامسه
 

في الحلةه السابةه وقفنا عند قانون جمع الاحتمالات وميزنا فيه بين الحواد  المتنافيه والغير المتنافيه في هنذ  
في الاحتمالات , قانون الضرب يعنني معناهنا  خر والاخير وهو قانون الضربن الةانون الاعالحلةه ان شاء الله نتحد  

في حدثين )أ,ب( ولكن ليس قانون الجمع بل قانون الضرب , لو نسترجع قنانون الجمنع فرقننا بنين الحنواد  المتنافينه 
اهي الحواد  المستةله والغير المتنافيه في قانون الضرب سنفرق بين مفهوم الحودا  المستةله والغير المستةله ,,,,م

 ؟..
الحواد  المستةله هي تلك الحواد  التي لا ترثر ولا تتأثر بغيرها من الحواد  , كل حد  قائم بذاته لا يرثر ولا يتأثر 

 لا علاقه بينهما تسمى حواد  مستةله ,,,
د  يعني في علاقه تأثيريه والحواد  الغير المستةله ,,هي العكس ,,هي الحواد  التي ترثر او تتأثر بغيرها من الحوا

فيما بينهما ,يعني في ترابط بينهما , او بمعنى اخر احدهما يعتمد على الاخر فأذا كان عندي حدثين )أ,ب( وهذان 
الحدثان مستةلان )أ( لايعتمد على )ب( اذاً احتمال وقوعهما معاً احتمال )أ,ب( مع بعا عبار  عن احتمال الف لوحد  

 مال  وقوع الحد  لأخر , , في او حصل ضرب  احت
واذا كان الحدثين غير مستةلين, احدهما يعتد على الاخر , اذاً الحد  الاخر لن يةع الا اذا وقع الحد  الاول ..مامعناهنا 

 ؟؟..
)سنته  1,6)ثمانيه من عشر  ( واحتمال ذهناب الابنن النى المزرعنه 1,8احتمال ذهاب الاب الى المزرعه  جعلعندما ا

ن الحنندثان مسننتةلان احتمننال خنناو بننالاب لوحنند  ,واحتمننال خنناو بننالابن لوحنند  , اذاً هنننا حنندثين مننن عشننر  ( هننذا
)ثمانيه من عشر  ( واحتمال ذهاب الابن  الى المزرعه بس بشرط  1,8مستةلين ولكن عندما اقول احتمال ذهاب الاب 

اذاً الحد  اللي هو الابن اشترط لوقوعه حد  ان يسبةه والد  , يعني الابن لن يذهب الى المزرعه الا اذا سبةه والد  , 
 اخر الا وهو ذهاب الاب .
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اذاً احتمال وقوع )أ,ب( معاً اذا كانا مستةلين , هذا عبار  عن وقوع )أ( فني احتمنال وقنوع حند  ثناني بنس بشنرط ان 
 يةع الحد  الاول مسبةاً . 

ف يسنتخدم قنانون الضنرب للحنواد  المسنتةله والغينر طبعاً هذا الكلام بنترجمه بشكل قانون والامثله التاليه توضن  كين
 المستةله ..

 وهذ  هي الامثله 
 

 ـــــ9ســــ 
اذا كان )أ,ب( حدثان مستةلان , فأن : ) كاحتمال  ذهاب الاب والأبن , احتمال نجنا  الرياضنه والمحاسنبه , أي 

 معناها كل حد  مستةل عن الثاني ( 
   )ب( ×  )أ  ب ( =    )أ( 

 ون الضرب  الحواد  المستةله )مهم حفظه (هذا قان
 شر  الةانون:

 احتمال  وقوع أ وَ ب =   )أب(
 احتمال وقوع أ لوحد  =   ) أ (

 احتمال وقوع ب لوحد  =    ) ب ( 
 
 

 ــــ4ســ
 خر ..مثل الابن الذي لن يذهب الااذا كان )أ,ب( حدثات غير مستةلان , فأن : )معناها ان كل حد  يعتمد على الا

 اذا ذهب والد  ...( ..)حرف الــ وَ  الموجود  بين أ ب معناها ضرب ..(
 / أ (   ) ب ×   ) أ وَ ب (  =  ) أب(=   )أ( 

 شر  الةانون :
  ) أ وً ب(  أي احتمننال وقننوع أ وَ ب ..هنننا حننرف الننواو معنااهننا ضننرب ,,, هننو نفسننه  )أب( بننس علشنناان 

 تفهموم ان معنااها ضرب ,,
اذا وقنع أ اذا احتمنال وقوعهمنا  ن  ب لنن يةنع الادثان غير مستةلان ..ولانهما ب يعتمند علنى أ , لالانهما هما ح

 معاً 
/ أ ( يةنع ب    )ب( اذاً احتمال وقوع أ بنين قوسنين واحتمنال وقنوع ب بنين قوسنين بشنرط    ) ب ×   ) أ ( 
 بشرط وقوع أ .

 الابن لن يساافر الا اذا الاب ساافر قبله ( الخط المائل الواقع بين أ وً ب )/( اسمه بشرط ...)اي
 اذاً قانون الضرب للحواد  الغير المستةله هو : 

 / أ (   ) ب ×  ) أب(=   )أ( 
 

 ـــــ4ســـ
 الحواد  المستةله هي تلك الحواد  التي : 

 هي تلك الحواد  التي لا ترثر ولا تتأثر بغيرها من الحواد  , مستةلين عن بعا 
 ــــ2ســـــ

 الحواد  الغير المستةله هي التي :
 هي التي تتأثر وثرثر في غيرها من الحواد  ..

 
 سنطبق الان تلك الةوانين بامثله :

 9ســ 
واحتمال ان ينذهب الابنن النى المزرعنه  بشنرط ان يسنبةه   1,6اذا كان احتمال ان يذهب الاب الى المزرعه هو 

 والابن معاً الى المزرعه .؟.. , فما هو احتمال ان يذهب الاب   1,1الاب هو 
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 الجـــــــــــــــواب :
 الاب << أ     ,   الابن <<< ب 

 والان نعوا بالترتيب :
 1,6احتمال ذهاب الاب أي <<<   )أ( = 

 1,1احتمال ذهاب الابن ولكن بشرط  ان يذهب الاب  أي <<   )ب/أ ( = 
 بق قانون الضرب .وقانون الضرب له  صيغتين وهما :اذاً احتمال ذهاب الاب والابن <<   ) أب( .. هنا يط

  )ب(× _   )أ( 
  )ب/أ(× _  او ..   )أ( 

 
  )ب( , للحواد  المستةله ..× الاثنان هما قوانين ضرب ..ولكن الاول,  )أ( 

 للحواد  الغير مستةله   )ب/أ(, × والاخر ,   )أ( 
ون الثنااني )وبمنا ان السنرال تحتنوي علنى كلمنة بشنرط وبما ان السرال متوفر فيها بيانات  المعطنا  لنـ الةنان

 وهذا  من محتوى الةانون الثاني (
 

 ني هو الانسب لحل هذ  المسأله .. فأن الةانون الثا
 / أ (   ) ب ×  ) أب(=   )أ( 
 نعوا الةانون :

 ) اربع وخمسين من مائه ( 11,52=  1,1×  1,6= 
 

 مثال :
, فمنا هنو احتمنال دهابهمنا  1,6,واحتمال ذهاب خالد الى جد  هو  1,7د  هو اذا كان احتمال ذهاب احمد الى ج

 معاً الى جد  ..؟,,
 الحل .

 احمد <<< أ
 خالد <<< ب

 1,7احتمال ذهاب احمد <<  )أ( = 
 1,6احتمال دهاب خالد <<   )ب( = 

 احتمال ذهاب احمد وخالد <<   )أب( 
 ون ان السرال لحاد  مستةل وان البينااتهم متوفر  ,وهو :وكما قلنا بأن هنااك صيغتين لةانون الضرب .وك

    )ب(×  )أ  ب ( =    )أ( 
 نعوا بالةانون 

  11,24=  1,6×  1,7  )أب( =  
 

 مثال اخر :
, واحتمال ان يكون  الطالنب ناجحناً فني الاحصناء  1,8اذا كان احتمال ان يكون الطالب  ناجحاً في الاحصاء هو 

 , ماهو احتمال ان نجد طالباً ناجحاً في المحاسبه بشرط ان يكون ناجحاً في الاحصاء ؟..  142والمحاسبه معاً هو 
 الحـــــــــل :

 الاحصاء <<< أ
 المحاسبه << ب 

 ونحااول ان نلخو المساله بالرموز ,
  1,8الاحصاء أ = 

  1,2الاحصاء والمحاسبه     )أ,ب ( = 
اد  المحاسبه بشرط ان يكون ناج  بالاحصاء ..هذا معناهنا ان نأخنذ وكون المسأله طلب احتمال نجا  الطالب بم
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 الةانون الثاني وهو :
 / أ (   ) ب ×  ) أب(=   )أ( 

  1,8  ) أ( = 
علنى المعطناة بالمسنأله  أب    1,2 )ب/أ( = مجهول ولكي نستطيع استخراجه نةوم بعمليه الةسنمه  نةسنم أ = 

 =1,8   
 وتكون المسأله بهذا الشكل :

  )ب/أ(×   )أ(  ) أب(= 
  )ب/أ( × 148=  142

=   )ب/أ(
8.0

4.0
 

 
 وهذا المثال اطلب من الطلاب حلها :

,  %21في احدى الادارات الحكومينه , كاننت نسنبة المنوظفين المتنزوجين والمةيمنين فني منطةنة الريناا هني 
ظفين , ماهو احتمال ان يكون مةيماً فني الريناا بشنرط , اختبر احد المو %71بينما نسبة الموظفين المتزوجين هي 

 ان يكون متزوجاً 
 ) المتزوج : أ   , المةيم بالرياا : ب (

 كلمة النسبه في المسأله معناها احتمال )أي احذف كلمة النسبه وضع بدالها كلمة احتمال (
 ( 1,2على مائه  , يعني  2)  نرجعها لأاصلها وهي : معناها  21%

  1,2=  %21تزوجين والمةيمين في الرياا      )أب ( = نسبة الم
 1,7=    % 71نسبة المتزوجين     ) أ ( = 

 اخذنا موظف  بالدائر  الحكوميه مااحتمال ان يكون متزوج وبشرط ان يكون ساكن بالرياا ..؟؟؟؟
 
 

منن ابنواب وموضنوعاات  في النهاايه اود ان اذكركم  بسرعه باهم النةاط بموضنوع احتمنالات وهنو البناب الاول
ااحصاء التحليلني فني بناب الاحتمنالات تكلمننا عنن التعرينف الاحتمنال وتكملننا عنن انناع الحنواد  الاحتمالينه , حنواد  
بسيطه وحواد  مركبه ,الحواد  البسيطه قانونها   أ = م على ن  , الحواد  المركبه أي عدة حواد  ولهنا قنانونين  

, فنني قنانون الجمننع يهمنني جندا ان تفننرق بنين مفهنوم الحننواد  المتنافينه  والغيننر  همنا قنانون الجمننع وقنانون الضنرب
سنتةله  والغينر مسنتةله واعطيننا المتنافيه  وعطينا امثله عليها ,في قانون الضرب من المهم التفرقه بنين الحنواد  الم

 له توضيحيه   ثام

 
 الحلةه السادسه

 
موضنوع الاحتمنالات , والينوم سننتحد  فني موضنوع اخنر  في الحلةات السابةه  تحدثنا عنن اول موضنوع وهنو

وهو الداله الاحتماليه , في هذ  الحلةه سنتحد  عن الفرق بين الداله الرياضنيه كمنا نعرفهنا , والدالنه الاحتمالينه , ثنم 
 ماليه , نبدا سنتعرا لأنواع الدوال الاحتماليه ثم اخيراً سننتهي بشروط الواجبه مراعاتها عند تحديد شكل الداله الاحت

 
 اولاً بـ تةديم الفرق او تعريف الفرق بين الداله الرياضيه والداله الاحتماليه ,

 ماهي الداله؟....  وماهي الداله الاحتماليه ؟ 
ويه والمتوسطه , وهي العلاقنه نالداله كما نعرفها في المستوى الاول في مادة الرياضيات او كما درسنا  في الثا

دهما مستةل ويرمز له بالرمز س والاخر متغير تابع ويرمز له بالرمز و , والعلاقه بين التابع وبين بين المتغيرين اح
المستةل تتكتب فني صنور  عامنه بنةنول و = د )س( , معناهنا ان متغينر و هنو المتغينر التنابع بيعتند علنى المتغينر 

 المستةل ,
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 لكن مامعنى المتغير المستةل و المتغير التابع  ..؟؟,, 
متغير المستةل هو ذلك المتغير الذي تتحدد قيمه مسنبةاً , وبعند ان تتحندد قيمنة المتغينر المسنتةل , تتحندد تبعناً ال

 لذلك , او تحدد فيه فيما بعد قيمه المتغير التابع ... مامعنى ذلك ؟؟...
 ناخذ هذا المثال لأيصال المعلومه ..

الاف ريال , متنى  5ر متغينر مسنتةل  الدولنه بتحندد  , فنلان راتبنه لو اخذنا متغيرين مثل الدخل والانفاق,  الدخل يعتب 
 تتحدد الدخل ؟. يتحدد تبعاً لذلك . يتحدد فيما بعد ,, الانفاق يتحدد بعد معرفة الدخل .

 اذاً الانفاق متغير تابع  والدخل متغير مستةل , 
 ..  مثال اخر

, واض  ان عندما يتحدد سعر الماد  الخام يتحدد فيما بعد تكلفة  العلاقه بين تكليف الوحد  المكلفه واسعار الماد  الخام
الوحد  المنتجه , أي انه بزياد  او انخفاا اسعار مواد الخام يتحدد فيما بعد تكلفة الوحد  المنتجه , اذاً تكلفة الوحند  

 المكلفه متغير تابع , واسعار مادة الخام متغير مستةل ...
 

 .. مثال اخر
السوق وقيمة الطلب عليها , العلاقه بين السعر وقيمة الطلب , واض  لما يتحدد السعر يتحدد فيما بعد  سعر السلعه في

قيمة الطلب أي ان كمية الطلب من سلعه معينه لنن تتحندد الا اذا تحندد السنعر فنأذا ارتفنع او انخفنا السنعر يتبنع ذلنك 
 انخفاا او ارتفاع الكميه المطلوبه , 

 ه المعينه متغير تابع والسعر المتغير مستةل , أي ان الطلب يعتمد على السعر ..اذاً الطلب على السلع
 .. مثال اخر

كمية السماد المعطي للأرا وننتظر اخنر السننه لننرى الانتناج , واضن  لمنا اننا احندد مسنبةاً , كمينة السنماد فيمنا بعند 
ر فني كمينة الانتناج وبالتنالي بةنول ان الانتناج متغينر يتحدد الانتاج . اذاً بتغيير السماد , زياد  او نةو , يتبع ذلك تغين

 تابع والسماد متغير مستةل , 
 هذا تعريف الداله الرياضيه وهو: العلاقه بين المتغير المستةل رمز  س , ومتغير تابع رمز  و .

 يم العلاقه بين و وَ س , هو الةانون الذي يربطهم مع بعا , هذ  العلاقه قد تكون علاقة الخط المستة
, هنذ   9)سنين تربينع( +  4س  + س 4, وقند تكنون علاقنه منحننى بالدرجنه الثانينه مثنل و= 9س +5مثل و = 

 امثله لأشكال العلاقات بين س وَ و , .
اذاً حرف الدال في الةانون  العلاقه بين س وَ و وهو : و = د )س( , حرف الدال هنا هنو شنكل العلاقنه بنين س وَ 

 و ,
نون الذي يربط و وَ س قانون درجه اولى , وقد تكون معادله درجه ثانيه , او من الدرجه الثالثنه وقد يكون هذا الةا 

 او معادليه اسسيه , الى اخر  , هذا تعريف الداله الرياضيه , تمايهرا, , معادله لوغ
 

 اما عن الداله الاحتماليه ...
لداله الاحتماليه علاقه بنين متغينرين متغينر مسنتةل وبسنميه اله الاحتماليه تعريفها لا يختلف عن الداله الرياضيه , االد

الداله الاحتماليه علاقه بين المتغير المستةل رمز   متغير عشوائي , ومتغير تابع بسميه احتمالات الحدو  لهذ  الةيم ,
ه بالرمز   )س( س وهنا سيسمى بالمتغير العشوائي , واحتمالات حدو  هذ  الةيم ) اللي هو المتغير التابع ( ويمز ل

وهنا   معناها احتمال س , اذاً دالة الاحتمال علاقه بين المتغيرين س وَ   )س ( بين متغير عشوائي يسنمى س ذات 
قيم مختلفه واحتمالات الحدو    ) س ( , اذاً عندما ياتي سرال مناهو عنرف  دالات الاحتمنال  فتعريفنه مبسنط جنداً , 

   )س( هذا هو متغير س واحتمالات حدوثه .  دالة الاحتمال هو العلاقه بين س وَ 
العلاقننه بننين س وَ  )س( امننا ان تكننون فنني شننكل جنندول او فنني شننكل قننانون , عننندما ينناتي فنني شننكل الةننانون جماعننة 
الاحصاء يسموها التوزيع الاحتمالي  وجماعة الرياضنيات يسنموها الةنانون , اذاً موضنوعنا الينوم دالنة الاحتمنال اللني 

 بشكل جدول ,
 دالة الاحتمال هذ  لها وضعين اما ان انت تستخرجها او انا اعطيها لك جاهز  ,, مامعنى ذلك ؟..,, 

 الاول .كيف سنعرف نستخرج دالة الاحتمال أي اوجدها ,,,
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 مثال ..
ي عمله منر  واحند   ) الةناء قطعتني عملنه منر  واحند  تعنني الةناء قطعنه واحند  منرتين متتناليتين , تألةيت قطع

 ارمي الةطعه مرتين , كأني رميت قطعتين مر  واحد  , ( عندما 
 المطلوب :

 اولاً : حدد فراغ العينه  
 ثانياً : اوجد دالة الاحتمال للمتغير ) س (, حي  ان س ترمز لعدد مرات ظهور الصور  .

 

 الحل : 
 4ان فراغ العمله للعينه = يةصد بفراغ العينه عدد حالات الكليه لتجربه , فعندما الةي قطعتي عمله مر  واحد  ف

 حالات  كليه , 2=  4× 4حاله للةطعه الثانيه  أي =  4حاله للةطعه الاولى وَ 
 

 نواتج رمي قطعتي العمله : 

 الةطعه الأولى الةطعه الثانيه 

 و و

 و ك

 ك و

 ك ك
 

علنى الثانينه , وممكنن يناتي  عندما ارمي الةطعتين ,.. ماذا يحصل ؟؟,, قد تكون النتيجه الصور  على الاولى وصنور 
صور  على الاولى وكتابه على الثانينه ) رمنز صنور  بالمسنأله هنو و , ورمنز الكتابنه ك ( اذاً عنندما ارمني قطعتنين 
ممكن ان ياتي صور  على الاولى وكتابه على الثانيه او العكس , كتابه علنى الاولنى وصنور  علنى الثانينه .او لا تنأتي 

كتابه , اذاً أي واحد بيةوم بتجربه رمي قطعتي عمله لابد ان تظهر له حاله واحد  فةط من بين صور ابداً تكون كتابه و
 2الحالات الموجود  , اماان تناتي صنور  وصنور  , او صنور  وكتابنه , او كتابنه وصنور  او كتابنه وكتابنه , هنذ   2

 فراغ العينه ,,, هذا هوالمطلوب الاول .حالات عندما اقوم بالتجربه تاتي حاله واحد  فةط , الحالات الاربع هي ال
 المطلوب الثاني : 

في الطلب الثاني يريد دالة الاحتمال علاقه بين متغيرين بين س وَ   )س( , اذاً لكني اقنوم بعمنل جندول دالنة الاحتمنال 
تين بنالاولى لازم يتوفر لي الةيم س وَ   )س( , هنا س معناها عدد مرات ظهور الصور , أي معنا  اما ان يأتي صور

 والثانيه او صور  واحد  فةط ولكن اما على الةطعه الاولى او الةطعه الثانيه , او لا ياتي صور ابداً, 
عندي فيها صورتين هي  ةيعني تأتي صورتين , كم حال 4س =  )س ( أي مااحتمال وقوع الحد  , ماهو احتمال ان 

( , 9/2) 2علنى  9حنالات , اذاً احتمالهنا  2. من كم حالنة منن حاله واحد  فةط )  كما هو موض  بالجدول السابق ( .
 طيب ماهو الاحتمال 

) ماهو الاحتمال ان تظهر الصور  مر  واحد  ( نشوف عندنا كم حالة في الـ س  بـ واحند ) يعنني صنور   9ان س = 
او علنى الثانينه , اذاً هني واحد  ( كم حالة تظهر فيهنا الصنور  منر  واحند  , هنناك حنالتين امنا ان تظهنر علنى الاولنى 

 ( ,4/2على  ) 4حالات كليه كليه  اذاً احتمال ظهورها هي  2حالتين من 
وكما قلنا ان س اما ن تكون واحد او اثننين او صنفر ) امنا صنورتين او صنور  او ولا صنور  .. معننى ولا صنور  أي 

, صفر معناها لا يوجد صنور  ,  1هي ان س = ظهور كتابه . والمسأله يطلب ظهور الصور  فةط ( اذاً الحاله الثالثه 
كم حالة من لا يوجد فيها صور , هي حالة واحد   ظهرت فني الةطعتنين الكتابنه ولنم تظهنر الصنور  , اذاً س = صنفر 

 ( 9/2) 2على  9معنها لا يوجد صور ابداً . اذاً هي حاله واحد من اربع حالات أي  
 

 
 
 
 
 

 س عدد الحالات    )س(

9 ÷2 9 4 

4 ÷2 4 9 

 صفر 9 2÷ 9

 المجموع  2 
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, أي كم حالة تظهر الصنور  منرتين , هني  4س كما هو موض  في الجدول هو عدد مرات ظهور الصور , لما س = 
يعني صور  واحد  , في كم حالنه   9( , وعندما س = 9/2) 2على  9حالة واحد  اما بالاولى او الثانيه أي احتمالها 

( , س = صفر أي ولا صور  , 4/2) 2على  4حالتين على الاولى على الثانيه , اذاً احتمالها  عليها صور  واحد  هي
 ( .9/2حالات  أي احتمال ظهورها هي ربع ) 2هي حالة واحد  من 

اذاً كماهو موض  بالجدول عامود س والعامود   )س( , هذان العامودان يسموا دالة الاحتمال , ولكن هنا اخذت شكل 
 جدول .
 

 

 مثال اخر :
 مرات متتاليه ( .. المطلوب : 4قطع عمله مر  واحد  فةط ) او الةيت قطعة  عمله واحد   4ألةيت 

 # حدد فراغ العينه 
 # اوجد دالة الاحتمال للمتغير ) س( حي   ) س( نرمز له لعدد مرات ظهور الصور  .

 الحل : 
حالة كليه ؟؟. .. لها مرتين ,, وعنندما نرميهنا منرتين # فراغ العينه : , عندما ارمي قطعه مر  واحد  , كم لها 

مرات ؟.. الةطعه الاولى لها  4.. وعندما نرميها   4في  4..اذاً كم حاله ؟..   4والمر  الثانيه  4؟؟,, اذاً المر  الاولى 
حالات  8= 4×4×4,,  ,, هنا نضرب ولا نجمع 4وَ  4وَ  4حالتين والةطعه الثانيه حالتين والةطعه الثالثه حالتين اذاً 

قطنع عملنه نواتجهنا  4حنالات ممكننه , أي رمني  8قطع عمله , ستظهر لي حالة واحد  بس منن  4, أي عندما ارمي 
حنالات ,  8حنالات , ولكنن عنند تنفينذ التجربنه  سنتظهر حالنه واحند  فةنط منن  8الكليه أي عدد حالات الكلينه الممكننه 

  قطع عمله 4الحالات . نواتج رمي  8ماهي 

  الةطعه الاولى الةطعه الثانيه ه الثالثهطعالة

 الحاله الاولى و و و

 الحاله الثانيه و و ك

 الحاله الثالثه و ك و

 الحاله الرابعه ك و و

 الحاله الخامسه و ك ك

 الحاله السادسه ك و ك

 الحاله السابعه ك ك و

 الحاله الثامنه ك ك ك

 
صور , فستكون النتيجه  صور  لكل قطعه ) كما هو الحال في الحاله الاولى  4جه الةطع  فستكون النتي 4لنتخيل رمي 

( , ولكن ممكن ايضاً ان تكون صورتين فةط, أي الةطعه الثالثه كاننت كتابنه  ) والمسنأله تريند الصنور  فةنط ( كمناهو 
مرات امنا علنى الةطعنه الاولنى  4موض  في الحاله الثانيه والثالثه والرابعه , أي هناك حالة ظهور الصور مرتين هي 

والثانيه او الةطعه الاولى والثالثه او الةطعه الثانيه والثالثه , او ممكن تأتي الصور  منر  واحند  والبنااقي كتابنه , امنا 
 ان تكون بالةطعه الاولى والباقي كتابه او على الةطعه الثانيه والباقي كتابه او علنى الةطعنه الثالثنه والبناقي كتابنه . اذاً 

حالات تأتي فيهنا الصنور  منر  واحند  , او ممكنن ان لا تنأتي صنور ابنداً وهني منر  واحند  فةنط , وعلنى ذلنك  4هناك 
 استنتجنا ان :

 ظهور الصور في كل الحالات : تكون مر  واحد   فةط  
 مرات  4ظهور صورتين فةط والثالثه كتابه : 

 مرات  4ظهور صور  واحد  فةط والباقي كتابه : 
 ور الصور  وتكون كل الةطع كتابه : مر  واحد  فةط عدم ظه

حنالات , وس هنننا هنو عنندد مننرات ظهنور الصننور   , وهننا ممكننن س تننون  8, أي هننناك  8مجمنوع المننرات هننا هنني 
وَ صنفر  )الةنيم هننا    9وَ  4وَ  4صور  او صور  واحد  او صنفر , اذً المتغينر س ياخنذ الةنيم  4تساوي صورتين او 
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 هور الصور (أي امكانيه ظ
 دالة الاحتمال للمتغير )س(

 
 

 س عدد الحالات )ك(   )س( 

9/8 9 4 

4/8 4 4 

4/8 4 9 

 صفر 9 9/8

 المجموع 8 9

 
منرات ( تكنون منر  واحند  اذاً نضنع فني  4) متى يكنون امكانينة ظهنور الصنور   4في العامود س)س( ,عندما س = 

حنالات  8منرات منن  4لنة واحند  , أي امكانينه ظهنور الصنور منرات وهني حا 4عامود ك عندد حنالات ظهنور الصنور 
 نضعها في عامود   )س(  9/8ممكنه أي 

منرات , اذاً نضنع فني عنامود ك  4) متى تكون امكانيه ظهور الصور  مرتين ( تكون  4في عامود س , عندما س = 
حنالات ممكننه أي  8لات منن حنا 4مرات , أي امكانية ظهور الصنور منرتين  هني  4عدد الحالات ظهور الصور وهي 

 , 4/8نكتب في عامود   )س( 
منرات اذاً نضنع فني  4) أي متنى تكنون امكانينة ظهنور الصنور   منر  واحند  ( تكنون  9في عامود س , عندما س = 

حنالات  4مرات , أي امكانية ظهور الصور  مر  واحد   هي  4عامود ك عدد حالات ظهور الصور  مر  واحد  وهي 
 , 4/8مكنه , أي نكتب في عامود   )س( حالات م 8من 

في عامود س , س = صفر ) أي امكانية عدم ظهور الصور  وتكون جميع الحالات كتابه ( تكون مر  واحند  فةنط أي 
 8نضع في عامود ك رقم واحد وهي امكانية عدم ظهنور ولا صنور  فني الةطنع , وهنذ  الحالنه تكنون حالنة واحنه منن 

 هذا العدد في عامود   )س( . ونضع  9/8حالات ممكنه أي 
 

في هذ  الحلةه عرفنا كيفية استنتاج دالة الاحتمال من خلال مثالين . مثال الةاء قطنع العملنه منرتين ومثنال الةناء قطنع 
 مرات ,  4العمله 

 
 الحلةه السابعه

 
ي دالنة الاحتمنال , في الحلةه السادسه بدأنا بموضوع الدالنه الاحتمالينه  , وعرفننا مناهي الدالنه الرياضنيه ومناه

واحتمننالات  ووصننلنا الننى ان دالننه الاحتمننال علاقننه بننين س وَ   س , دالننه الاحتمننال  علاقننه بننين متغيننر عشننوائي  س
قنه بنين س وَ   س امنا ان تكنون فني شنكل جندول او فني شنكل قنانون وكنان محنور الحلةنه لاالحدو    س , هنذ  الع

شكل جدول, اما عندما تكون علنى شنكل قنانون  او مايسنمى بالتوزيعنات السابةه , كيف نشتق داله الاحتمال التي تأخذ 
الاحتمنال  ةننا منن خنلال مثناليين كينف نشنتق دالنالاحتماليه سننتعرا لهنا فيمنا بعند ان شناء الله فني الحلةنه السنابةه بي

ت , في هذا المثالين مرا 4المتغير س كان عندنا مثاليين ..مثال الةاء قطعة عمله مرتين ومثال اخر الةاء قطعة العمله 
 حددنا قيم س  وَ   س المناظر  لها ,

اليوم سنتحد  عن بعا الخصائو الاحصائيه الهامه لدالة الاحتمال الني هني الةيمنه المتوقعنه والتبناين , عنند 
واقنع ه لا بد من دراسة الةيمه المتوقعه والتباين مصطل  الةيمه المتوقعه في اليئادراسة أي ظاهر  من الناحيه الاحص

سبق ان درستو  في المستوى الاول وكنان يسنمى الوسنط الحسنابي , فالوسنط الحسنابي مناهو النى قيمنه متوقعنه , اذاً 
عندما نتكلم عن متغير عشوائي مثل اطوال واوزان واعمنار ومنا النى اخنر  , عنندما اتني بالمتوسنط المتعلنق بهنا  منن 

الحسننابي , اذاً تجنناوزاً الةيمننه المتوقعننه منناهي الا الوسننط  الصنن  ومننن الادق ان اقننول الةيمننه المتوقعننه ولننيس الوسننط
الحسابي , الخاصيه الثانيه التباين والتباين كلمة في اللغه تعنني اخنتلاف   والتبناين اخنذنا  بالتفصنيل بالمسنتوى الاول 

اين وتباعنند لمننا كنننا نننتكلم عننن التبنناين والانحننراف المعينناري , التبنناين هننذا مةينناس احصننائي بيةننيس درجننة تشننتت وتبنن
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المفردات , لو الةراءات اللي عندي قريبنه جندا منن بعضنها , اقنول عنهنا انهنا قليلنة التشنتت أي شنبه متجانسنه , ولنو 
الارقام  الني عنندي متباعند  عنن بعضنها جنداا اسنميها ارقنام متبايننه غينر متجانسنه تبينهنا كبينر , اذاً عنند دراسنة أي 

رواتب ,,الخ , هنذ  الظنواهر لكني ادرسنها احصنائياً لابند منن حسناب مةياسنين ظاهر  , الاطوال والاوزان والاعمار وال
 مهمين وهما :  * مةياس الةيمه المتوقعه , ونحن نسميه الوسط الحسابي ,, * المةياس الاخر التباين

ل الةييمه المتوقعه بدل قيمنه الوسنط الحسنابي  ,, لينه ؟..  لأنني بتعامنل منع متغينر عشنوائي , اتعمنال منع اطنوا
متغير  ,اوزان متغير  , اعمنار متغينر  ,,,,النخ ,اذاً الصن  اقنول الةيمنه المتوقعنه ولا اقنول المتوسنط الحسنابي , لكنن 
للتبسيط ولتجاوزسنةول ان الةيمه المتوقعه هي الوسنط الحسنابي , اذاً اهنم خاصنيتين عنندنا الةيمنه المتوقعنه والوسنط 

خذنا  في المستوى الاول عبار  عن مجموعه الةنيم الوسط الحسابي  , والمتوقعه هي  ومثل ماقلنا ان الةيمه الحسابي
( وهو حرف يوناني  µ  ميوا ) زعلى العدد , هنا سيختلف التعريف قليلاً  الةيمه المتوقعه وهي الوسط الحسابي  ورم

 قيمه متوقعه ( معنا  وسط وحسابي أي معناها µاو لاتيني وهذا من الحروف الثابته في علم الحصاء  ميوا   ) 
   ) س (    ... )مجـ( معناها مجموع ميم× ( = مجـ س  µالةيمه المتوقعه  ) 

واحد يسأل احنا اخذنا في المستوى الاول الوسط الحسابي اسمه اكنس بنار او سَ ) سنين شنرطه ( لا يوجند هننا 
(  µسنميها مينو )ته للمجتمنع امشكله ولكن الوسط الحسابي اذا حسبته لعينه اسميها اكس بار او سَ , ولكنن اذا حسنب

 سنتعرا لها بالتفصيل فيما بعد ... علومه..عموماً هذ  الم
( يعننني بنندل مننااقول الةيمننه المتوقعننه ,  µعننه الا وهنني الوسننط الحسننابي الا وهنني الرمننز ميننوا )وقاذاً الةيمننه المت

ولا تنسننى ان دالننه  كلمتننين مننع بعننا ابنندلها بكلمننة ميننوا , وهنني عبننار  عننن مجمننوع حاصننل ضننرب س فنني   س ,,
الاحتمالات عن عامودين عامود س وعامود   س  ,,اذاً لما اضرب عامود س في عامود   س  اتي بالمجموع , هذا 

 المجموع اسمه الةيمه المتوقعه أي الوسط الحسابي , هذا الوسط الحسابي وهو الةيمه المتوقعه ,,
ه ؟.. له قانون في المستوى الاول ,,الةانون هنا سيتغير والتباين اللي بيةيس لي درجه تةارب الةيم ,,كيف اقيس

) سنيجما تربينع ( , هنذا حنرف   σ4قليلاً , التباين لو حسبته لمجمتنع كنـكل, لطنلاب جامعنه الامنام , انتبهننا ان رمنز  
منن فنوق تنطنق سنيجما تربينع وهني معناهنا  4يوناني وهو رمز ثابنت فني علنم الاحصناء , كلمنة سنيجما وعليهنا رقنم 

 لتباين , مثل الميوا اللي فوق ,ا
 ؟هذ  رموز ثابته في علم الاحصاء ,,,, كيف اقيس التباين ؟؟....كيف اقيس درجه تةارب الةيم او تباعدها 

 ,اقيسها عن طريق هذا الةانون :
 

  σ4 س ( ×   4= مجـ  س (  – )µ )4    
 

 و :اليوم عندنا قانوني مهمين جداً وهما : قانون الوسط الحسابي وه
 (µ  مجـ س = ) ×) س (   

 وقانون التباين وهو :

  σ 4    س ( ×   4= مجـ  س (  – )µ )4 

 
هذن الةانونان مهمان جدا ,,بيعيطونا الوسط الحسنابي او الةيمنه المتوقعنه وتبناين ,, سننطبق هنذا الكنلااام علنى 

 عدة امثله ,,
 مثـــــــــــــــــــال :

ه مر  واحد  ) زهرة النرد هي عبار  عن مكعب لنه سنتة اوجهنه , الوجنه الاول في تجربه الةاء قطعة نرد سليم
نةنط ,  6الاخينر رقنم سنته علينه  نةط , والوجه 4, والوجه الثال   4ثاني عليها نةطتين أي , الوجه ال 9مكتوب عليه 

احسنب الةيمنه المتوقعنه  على هئية نةط ( هننا المسنأله بيةنول 6الى  9اوجهه مرقمه من  6اذاً زهرة النرد مكونه من 
والتباين للمتغير س ) س معناهنا عندد الننةط التني تظهنر علنى السنط  العلنوي بالةطعنه (,,,, عنندما ارمني قطنع الننرد 

 للمر  الواحد  
 

)اللون في الكلام يتبع شر  الجدول لنفس اللون , مثلاً الشر  باللون الرمادي يتبع شر  الجدول المظلل باللون 
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 الرمادي (
 

  رقم الواحد كم مر  موجود  بالمكعب ,, موجود  مر  واحد  ,, من كم حاله كليه  9اقول ماهي الاحتمال ظهور رقم و 
على سته , ومناهي احتمنال ظهنور رقنم  9اوجه (,,اذاً احتمال ظهور رقم واحد مر  واحد  وتكون  6حالات ) 6من  6
,احتمال ظهورها مر   4, وماهي احتمال ظهور رقم  6لى ع 9اذاً   6في المكعب , احتمال ظهورها مر  واحد  من  4

 ,,,,,,وهكذا ,, ,  6على  9واحد  اذاً 
اذااًلست حالات هذ  اسمها فراغ العينه , رمي قطعة ننرد منر  واحند  لهنا كنم حالنه كلينه ؟؟,,, لهنا سنت حنالات امنا ان 

 حتمننننننننننننالات متسنننننننننننناويه  .., اذاً س هنننننننننننني عنننننننننننندد النننننننننننننةط , اذاً والا 6او  5او  2او  4او  4او  9تننننننننننننأتي 
اذاً س و   س العننامودان الاول والثنناني يسننموا بدالننه الاحتمننال بننس بشننكل جنندول وهننذا موضننوع الحلةننه السادسننه 

 والسابعه ,,
وهو الان يريد التوقع والتباين , في هذ  الحاله سنضيف عنامودين علنى يسنار الجندول , العنامود الاول حاصنل ضنرب 

على سته  4في سدس  4في سدس ,  9) س ( ...او س ضرب   س  يعني اقول  عامود س في   س اسمه.. س  
في سدس بسته على سته هذ  هنو س فني    6في سدس بأربعه على سته  , خمسه في سدس خمسه على سته ,  4

.. اذاً  6 س , والةانون يةول مجـ أي اجمع هذ  الاعداد , الةيم هذ  كلها مشتركه في المةام سته , اذاً المةام ثابت وهو
نجمع من ؟؟.. سنجمع البسط فةط سنجمع البسط للكسر الاول والثاني والثال  والرابع ..الخ , اذاً عندما نجمنع عنامود 

لاننه مشنترك سننجمع  6اذاً المةام لن يتغير فني الجمنع وسنيظل  6س في   س اجمع كل الةيم اللي فيه , مادام المةام 
 ,,  6على  49 فةط البسط   وفي النهايه طلع الجواب

 وهذا الناتج عبار  عن 
   4,5=        49مجــ س   )س ( =   

                            6   
 

 (  يساوي   µاذاً المتوسط أي الةيمه المتوقعه  الذي رمز  ميوا )
   4,5=        49مجــ س   )س ( =     

                              6 
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ود الاخير هو الذي نستطيع منه   ) س ( , هذا العام 4واما عن التباين اضيف عامود جديد الا وهو عامود س 

 نأتي بالتباين ,
  ) س ( , نننأتي عننند عننامود س ) العننامود الاول ( نربعننه . وبعنندين نأخننذ الننناتج  4ج قيمننه س ركيننف نتسننخ

فنني العننامود س  4, و  6علننى  9( يكننون الننناتج  6علننى  9ضننرب سنندس )  9مربعهننا  9ونضننربه فنني   س , يعننني 
(  6علنى  9فني سندس )  1فني عنامود س مربعهنا  4, ورقنم  6علنى  2يسناوي (  6علنى  9في سندس )  2مربعها 

اذاً سننجمع فةنط  6......الخ , ومن ثم نجمع هذ  الارقام , وكما نلاحظ ان المةااام موحند وهني  6على  1يكون الناتج 
 ,  6على  19البسط ويكون الناتج 

       µ )4( –  ) س (   4= مجـ  س     4  وهذ  صيغة التباين   
 6على  19  ) س (   هي =  4مجـ س 

وكما هو موض  بصيغة التباين .. يجب ان نطر  النناتج بمينوا تربينع ) يجنب ان ننتبنه باننه مينوا تربينع ولنيس 
 ميوا فةط (

 
 اذاً :

       µ )4( –  ) س (   4مجـ  س 
 

92.2
6

21

6

91
2











 
                           

  ذا هو التباينه  4,14     =

 = الجذر التربيعي للتباين = σالانحراف المعياري = 

طيب في شيء اسمه الانحراف المعياري اخذنا  في المستوى الاول , الانحراف المعياري هو الجذر التباين , يعنني لنو 
هننو الانحننراف  2اذا 2 اذاً جننذر  التربيعنني  96هننو الانحننراف المعينناري , لننو التبنناين  4, اذاً  4اذاً جننذر   2التبنناين 

 المعياري , 
) واحند  9419, عن طريق الااله الحااسبه اضغط على علامه الجذر يطلع الجذر لهذا العدد  4,14وهنا عندنا  التباين 
 وواحد من عشر  ( 

 هذا العدد اسمه الانحراف المعياري .. 
 

  مثاال اخر :
منرات ورى بعنا ( النناتج واحند أي كلني ,  4واحند   قطع عملة  مر  واحد  ) بمعنى اخر الةاء عملنة 4الةيت 
 المطلوب :

 حدد فراغ التعبئه 9

 اوجد دالة الاحتمال للمتغير )س( حي  س نرمز لعدد مرات ظهور الصور   4

 الةيمه المتوقعه والتباين وكذلك الانحراف المعياري  4

 الحـــــــــــل :
 حالات  8=  4³= 4×4× 4ت الكليه يكون اذاً , مرات , اذاً فراغ العينه  للحالا 4:الةاء العمله   - 9
الان اريد دالة الاحتمال للمتغير س , عرف السرال هنا ان س هو عدد مرات ظهور الصور  ,) حنرف النـ   – 4

س هذا متغير عشوائي , تفسير  ومعنا  يختلف من مسنأله النى اخنرى , منن ظناهر  النى اخنرى , هننا س عندد منرات 
عندد احننوال النـ س مننن مسنألة الننى اخنرى فنلا تةتصننر علنى شننكل او صنور  واحنند  فني جميننع ظهنور الصنور  , وقنند تت

المسائل بل يختلف مفهومه وتعريفه من حاله الى اخرى ( في الحاله  اللي معانا س تعني عدد مرات ظهور الصور  , 
واحند  او صنفر , اذاً  صور وممكن ياتي صنورتين او صنور  4قطع العمله ماذا يحصل ؟ .. ممكن ياتي  4عنما ارمي 
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صور او صورتين او صور  واحد  او صفر , واما عن احتمناال , فعنندما س  4س اللي هي عدد الصور اما ان تكون 
حالات اذاً احتماله هنو  8قطع من  4صور على  4صور هذ  لانها مرت في حاله واحد  وفيها  4صور , احتمال  4= 
منرات امنا علنى الةطعنه  4واحد  واحتمالها , الصور  الواحد  سنتظهر معناها يعين صور   9(,س = 9/8) 8على  9

( , س= صنفر يعنني لا تناتي ولا صنور  هنذ  4/8) 8علنى  4الاولى او الةطعنه الثانينه او الةطعنه الثالثنه اذاً احتمالهنا 
صور  4اما (,)... عامود س له متغير عشوائي 9/8) 8على  9حالات أي احتماله هو  8بتحصل حاله واحد  فةط من 

او صورتين او صور  واحد  او ولا صور  , هذا المتغير هل هو متغير متةطع او متغير متصل ؟؟..متغير متةطع او لا 
ونو صور  او واحد وربع صور  هذ  الةيم لا تةبل هذ  الاعداد لانهنا قنيم كسنريه لا يأخنذ الا  4يةبل قيم كسريه مثل 

 ان متغير متصل يةبل الةيم الكسريه  ...(, ....ولكن لو ك4,4,9,1اعداد فةط مثل 
 استخرجنا فراغ العينه وهو س واستخرجنا دالة الاحتمال وهي   )س(, بةي لدينا الةيمه المتوقعه والتباين . 
كةاعد  عامه عندما يأتي س و   )س( كجدول فيها هذان الصنيغتان منن غينر منا افكنر ومنن غينر منا أقنرأ   - 4

   )س( ,   4س   )س( وَ س المطلوب على اطول استخرج
 9,5س   )س( هو المتوقع واستخرجه كما المثال ومن ثم استخرج المجموع . ومجموعها هو 

 4  )س( هو التباين واستخرجه كما المثال الاخر واستخرج المجموع  ومجموعها هو  4س
       µ )4( –  ) س (   4مجـ  س ومثل مانعرف قانون التباين هو  

 4س ( هو    )  4مجـ  س 
)µ )4       4,45=  4 9,5هو  

 هذا العدد هو التباين   1,75ناخذ المجموعين ونطرحهما كما هو مطلوب من الةانون ويكون الناتج 
 ويكون الناتج هو قيمه الانحراف المعياري   1,75اذاً الانحراف المعياري هو  جذر 

 

   )س( 4س س   )س(    )س( س

4 4/8 4/8 1/8 

4 4/8 6/8 94/8 

9 4/8 4/8 4/8 

 صفر صفر 9/8 صفر

 4=    42/8 9,5=  94/8  المجموع 

 
 

اذاً لنتنذكر دائمناً عنندما يكننون عنندي عنامود  س  وَعنامود   )س(  علننى  طنول اسنتخرج صننيغ س   )س ( و 
   )س(  4س

 
 

ن الامثلنه السنابةه نحنن في هذا الاحتمال بيعطنا دالة الاحتمال وتكون جاهز  وليس مثل ماسبق من الامثلنه , )لا
 من استخرج دالة الاحتمال (, 

 
في هذ  الحلةه تكلمنا عن كيفية اشنتةنا دالنة الاحتمنال , وعرفننا مناهو فنراغ العيننه , وحليننا مثنالين ,مثنال عنن 

ثلاثه كان مرات ,و مثال اخر  عن الةاء قطع النرد مر  واحد  ,,هذ  الامثله ال 4الةاء العمله مرتين والةاء قطع العمله 
مطلوب فيهم ايجاد دالنة الاحتمنال , يعنني المطلنوب فنيهم ايجناد قيمنه س وَ  )س( , واخنر شنيء تكلمننا عنهنا الةيمنه 
المتوقعننه والتبنناين , طالمننا كننان هننناك عننامودين س وَ  )س( اذاً لابنند مننن اضننافة عننامودين اخننريين الاول س  )س( 

   )س( واستخرج منه قانون التباين . 4س واجمعه علشاني يعطيني التوقع , والعامود الاخر
 

 الحلةه الثامنة
 

تحدثنا عن الدالة الاحتمالية التى تاخذ شكل جندول  7من محاضرات مةرر الاحصاء  التحليلي في الحلةة  8هذ  الحلةة 
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 من عمودين: عمود المتغير العشوائي ) س( وعمود الاحتمالية )   س ( 
اين وقلنا ان الةيمة المتوقعة ما هي الا وسط حسنابي , والتبناين مةيناس يةنيس درجنه وتحدثنا عن الةيم المتوقعه والتب

تةارب الةيم وتباعدها والةسمين مهمين لأي ظاهر  ندرسها لا بد من حساب الةيم المتوقعه  الوسط الحسنابي والتبناين 
منن عمنودين المطلنوب علنيهم التوقنع وقلنا ان لم يكون عندنا جدول من دالة الاحتمال تاكد ان لمن يجينك دالنة احتمنال 

 ( بفرا ان المتغير س له دالة الاحتمال التالية ..5والتباين نشوف المثال )
 
 

 4 9 1 9- 4- س 

 1,4 1,4 1,9 1,4 1,9   )س(

 
 

 المطلوب **
 التباين والانحراف المعياري  -4الةيمة المتوقعة  -9

قيم سالبه زي درجات الحرارة يمكنن تاخنذا قنيم سنالبه ا خذ ي وحد يةول س ياخذ قيم سالبه ايه المتغير س يمكن
,صفر المتغير قد يكون قيم سالبه وموجبه وقد تكنون بعنا الةنيم موجبنه وبعضنها سنالبه وقند تكنون الةنيم 9-,4-مثل 

 المهم المثال نبي التوقع )  س ( فهذا احتمال ولزم يكون موجب قيمة كسرية موجبة تةع بين الصفر والواحدصفر ام 
والتباين حتى لو ما نعرف المطلوب مادام شفت س و  س مباشر  اريد  التوقع والتباين .. يبةى  اخذا الجندول وذهنو 
واعدله على هيئة اعمد  رئسنيه العمنود الاول س والعمنود الثناني   س س و  س الدلنة الاحتمنال بنس هنذا معطينني 

مسنائل تحفظنوهم دالنة الاحتمنال منا  4يتم اشتةاقها وهني احنا الذي اشتةناها س و  س ان  7اياها جاهز  في الحلةة 
خلاء هذا اتجيك دالة احتمال جاهز   الحل ..لا حظ في هذا المثال ان دالة الاحتمال معطنا  ولكنن المطلنوب هنو كنل منن 

 التوقع والتباين . لا يجاد الةيمه المتوقعة وتباين .يلزم تكوين الجدول التالي :
 
 
 
 

تبق دالة الاحتمال س و  س من غير ما اقراء المطلوب على طول س ضرب   س لم اجمعهنا يعطينني التوقنع 
او +لننو س  –اين وهذا هو الذي طلبه يبق عمود س   )س (لم اجمعها يعطيني جزاء من التب 4الوسط الحسابي  س

بي  4-في   )س ( يعطيني الةانون التباين مربع  4او +لما اضر ب س –متغير زي ما قلت درجات الحرارة قد تكون 
في 2بي 4مربع 4,4في , 9في صفر مربع  91مربع صفر في واحد من 1,41,4في 9بي + 9-مربع 1,2او بي 2+
  )س(جميع قيمة لا بد ان تكون موجبه ام س   )س(قند يكنون قنيم 4خلى بالك عمود سيبق  91من 8بي 91من 4
النناتج النهنائي يطلنع التبناين 4نينو -9,8فني   )س(وهني 4و+لمن اعوا في الةانون حق التبناين التبناين منج س –

 – 4س 1,4-س (مجـننـ س   )-99-عرفننت التبنناين تاخننذا الجننذر التبنناين يطلننع الانحننراف المعينناري الةيمننه المتوقعننة 
اما الانحراف المعياري س فهو جذر التبناين أي 9,96-1,12-9,8-4(1,4)-98,-4)س(-  )س( 4مجـس –التباين 

اخنر نةطنه فني الموضنوع الندول الاحتمالينة خصنائو او شنروط  9,446-فان الانحراف المعياري  9,76جذر الةيمة 
اذا تحةننق شننرطين والشنرطين يتعلةنننا بنني عمننود   )س ( الدالنة الاحتماليننة متننى تسننم   س و  س الدالنة الاحتماليننة 

فيطلنع    144 1,4 1,9وليس بي )س ( وش الشرطين ان كل احتمال دائم عن أي قيم من قيم س قيم كسنريه +زي 
)س ( كله قيم + وليس _ اول شرط ان كل احتمال س قيم كسرية + بين صفر والواحد يمكن يصب  يوصل صفر فهذا 

يوصل واحد حد  مركد لكنه دائما بين صفر والواحد قيم كسرية +لو نظرت في   )س ( كلهم + احد  مستحيل يمكن 

 ) س (  4س س   )س (   )س ( س

-4 1,9 -1,4 1,2 

-9 1,4 -1,4 1,4 

 صفر صفر 1,9 صفر

9 1,4 1,4 1,4 

4 1,4 1,2 1,8 

 9,8 1,4- 9 المجموع 
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لنيس دالنة احتمنال  9لو طلع المجموع اصغر منن  9الشرط الثامني مجموع   )س ( الابد ان يكون مجموعها يساوي 
الشرط والخصائو  9موعها يساوي لو طلع اكبر من الواحد ليس دالة احتمالية متى تسيار الدالة احتمالية اذا كان مج

قيمنة  -9مكتوبه هكذا متى يةال على الدالة احتمالية ؟ يةال عن أي دالة احتمالية اذا تحةق فيها الشروط التالينه معنا : 
الصحي  أي قيمة كسرية موجبة ويكتب هذا الشرط على النحو التالي  9و 1الاحتمال الاي قيمة من قيم )س ( تةع بين 

ساوي   )س ( اكبر او يساوي صفر من الممكن ان تصل الاحتمال بي الصفر او ان يصل ايضا الى واحد اكبر او ي9: 
مجموع قيم  -4بينهما   ىةبوانما دائما ي 9ولا يمكن ان يزيد عن  –صحي  لكن لا يمكن ان يةل عن الصفر أي يصب  

ويلاحنظ ان هنذا  9-و التالي : مد   )س ( صحي  ويكتب هذا الشرط على النح 9الاحتمال لكل قيم المتغير س تساوي 
ا يكون موجبا او سالبا مثل درجة الحنرارة 9الشروط قاصرة فةط على   )س ( اما المتغير س فليس عليه اية قيود فه

 ( :  6والامثلة التالية توض  : مثال ) 1او بعا قيمة + ولا خري _ وايضا يمكن ان ياخذا قيمة 
 

 5 2 4 4 9 س

 1,9 1 1,4 1,2 1,4   ) س (

 
جميننع قننيم الاحتمننالات   ) س ( قننيم  -9الحننل : الدالننة السننابةة دالننة احتماليننة الان الشننرطين متحةةننين وهمننا : 

: بنين  7( مثنال  9= 1,9+1+1,2+1,4, ) 9مجموع الاحتمالات  أي مند   ) س (= -4 9و 1موجبة أي تةع بين 
 : ما اذا كانت الدالة احتمالية ام الا مع ذكر السبب 

 

 4 9 1 9- 4- س

 1,4 1,5 1,4 1,2 1,4   ) س (

 
اذا اردنا راى اذا ادالة احتماليه ام الا ننظر الي   ) س ( ولا ننظر ال س الحل : على الرغم من الشرط  الاول  

الا ان هنذ  الدالنة  9و 1من شروط دالة الاحتمال متحةق وهنو ان جمينع قنيم الاحتمنالات   ) س( قنيم + أي تةنع بنين 
 , ليست دالة احتمالية 

)  9الان الشنننرط الثننناني منننن شنننروط دالنننة الاحتمنننال غينننر متحةنننق فجمينننع الاحتمنننالات السنننابةة اكبنننر منننن 
فننا الشننروط كلهننا تتعلننق  -(الاحننظ اننننا لننم نتعننرا للمتغيننر س سننواء كننان + او9,6=1,4+1,2+1,4+1,5+1,4

 دالة احتمالية ام لا مه ذكر السبب  ما اذا كانت الدالة التالية تعتبر 8بالاحتمال   ) س ( مثال 
 

 4 9 1 9- س

 1,4- 1,4- 1,2 1,4   )س(

 
 -,1,4-)  –الحل : هذ  الدالة ليست دالة احتمالينةلان شنروط دالنة الاحتمنال غينر متحةنق لوجنود قنيم احتمالينة 

1,4 ) 
 

 
 ب : بين ما اذا كانت الدالة التالية تعتبر دالة احتمالية ام لا مع ذكر السب 1مثال 

 

 9 1 9- 4- س

 1,9 1,4 1,4 1,4   )س(

 
  8بالضرور  بينما انه هنا الناتج . 9يجب ان يكون ناتج   )س( مجموعه 

 
الحل : على الرغم من الشرط الاول من شروط دالنة الاحتمنال متحةنق وهنو ان جمينع قنيم الاحتمنالات   ) س ( 
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احتمالينة الان الشنرط الثناني منن شنروط الاحتمنال غينر متحةنق الا ان هذ  الدالة ليست دالة  9و  1قيم + أي تةع بين 
(لا حظ اننا لم نتعرا للمتغينر س سنواء كنان 1,8=1,9+1,4+1,4+1,4)  9فمجموع الاحتمالات السابةة اقل من 

: فني الجندول التنالي : المتغينر العشنوائي ) س (  91موجبا او سالبا فا الشنروط كلهنا تتعلنق بالاحتمنال   ) س(مثنال 
 ثل عدد السيارات المباعه في اليوم الواحد اما   ) س ( فتمثل احتمال ان يتم بيع هذا العدد من السيارات يم

 
 

 4 4 9 1 س : عد السيارات

 1,9 ك 1,4 1,2   ) س (

 
احتمنننال ان يبينننع سنننيارة وهنننذا 1,2س عننندد السنننيارات    ) س ( الاحتمنننال احتمنننال الايبننناع سنننيارات وهنننذا 

احتمال ضعيف المطلوب من السوال وعلنى 1,9سيارات وهذا  4ارتين وهذك مجهول احتمال يبيع احتمال يبيع سي1,4
قيمة -4(؟9قيمة   ) س =-4ايجاد قيمة المجهول ك  -9فرا ان المتغير س يحةق شروط دالة الاحتمال المطلوب : 

-7(؟ 9)س اكبر من قيمة   -6( ؟ 4قيمة   ) س اصغر او يساوي -5(؟ 4قيمة   )س اصغر من -2(؟ 1  )س = 
اوجد الانحراف المعياري الحل -91اوجد قيمة التباين  -1اوجد الةيمة المتوقعة – 8(؟ 9قيمة   ) س اكبر او يساوي 

وعلى ذالك يصنب  1,4=9-1,2+1,4+1,9اجمع 1,4ك = 9قيمة ك هي الةيمة التي تجعل مجموع الاحتمال = -9: 
 حالة الاحتمال على الصورة التالية : 

 

 4 4 9 1 السيارات عدد 

 1,9 1,4 1,4 1,2   )س(

 
وش 1,7=1,2+1,4(=4قيمننة   )ساصننغر مننن -1,22(=1قيمننة   ) س =-1,44( =9قيمننة   ) س = -4

قيمننننننننة  )س اصننننننننغر او -5نجمننننننننع احتمالتهننننننننا  4وتنننننننندخل 9و1الاقننننننننل مننننننننن الاثنننننننننين او يسنننننننناويه وهنننننننني 
قيمننة   )س اكبننر او يسنناوي -7 1,4=1,9+1,4(=9قيمننة   )س اكبننر مننن -6 1,1=1,2+1,4+1,4(=4يسنناوي

الةيمة المتوقعة زي منا عنرفين لنزم  -8تجمع قيمها  9و4و4او ياويه  9وش الاكبر من  1,6=1,4+1,4+1,9(=9
 نكون عمودين س و   ) س( 

 

   ) س ( 4س س   ) س (   ) س ( س

1 1,2 1 1 

9 1,4 1,4 1,4 

4 1,4 1,2 1,8 

4 1,9 1,4 1,1 

 4 9 9 المجموع

 
 المتوقعة الةيمة

(  9) -4ا( هنذي علمنت نينو =9) –  ) س (  4= مجـ س  4التباين = س  -1 9ا=مجـ س   ) س ( = 9= 
واحند اذاً الانحنراف المعيناري  9الانحراف المعياري = س = جذر التبناين أي الجنذر الةيمنة : الجنذر  -991=4-9=4
=9  

 
وضننوع دالننة الاحتمننال عرفنننا الفننرق بننين الدالننة وبهننذا المثننال نكننون انتهينننا مننن موضننوع دالننة الاحتمننال فنني م

الاحتماليننه والرياضننيه ولةينننا الدالننة الاحتماليننه هنني علاقننه بننين س و   )س( مننن متغيننر عشننوائي لننه قننيم مختلفننه 
واختمالات الحدو    )س( وقلنا العلاقه بين س و   )س( اما ان تكنون منن شنكل جندول وهنذا فني الحلةنات السنابةه 

نون وهذا في الحلةات التاليه لما يكون بشكل جدول يتكون من عمودين س و  )س( شكل جدول له وقد يكون بشكل قا
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وضعين اما ان نشتةه أي نوجد مكونات س و  )س( والجزء هذا قلنا  بثلا  امثله مثال الةاء قطعه مر  واحد  والةاء 
س( 1ل س  )س( في جزاء ثاني يوجد س  قطعتين عمله والةاء ثلا  قطع عمله  هذ  الامثله قد اوجد  دالة الاحتما

في جمينع الاحنوال سنواء اننني جبنت س و )س( او س  )س( جائنت جناهز  فني جمينع الاحنوال طالمنا تنوفرت لنديك 
عمودين س  )س( لابد من ايجاد الةيمه المتوقعه والتباين الةيمه المتوقعه الوسط الحسابي اجيبنه منن ضنرب س فني 

فننني   )س( لمنننا يوجننند عمنننودين س  )س( اضنننيف عمنننودين س  )س(  4 )س( والتبننناين وهنننو مةيننناس مهنننم س
 )س( واجيب المجموع واعوا في الةانونين كنان اخنر شني تكلمنت عننه متنى تسنمى الدالنة احتمالينه هنل لمنا 4وس

اشوف س  )س(  على طول اسنميها دالنة احتمالينا منن غينر التوقنع والتبناين لا متنى تسنمى دالنة احتمالينه لمنا يكنون 
ةةين مع بعا وهذا متعلنق بعمنود  )س( وتكنون قيمنة موجبنه بنين صنفر وواحند ولنيس سنالب والشنرط شرطين متح

الثاني يكون مجموع الاحتمنالات يسناوي واحند وهنذ  شنروط دالنة الاحتمنال متعلةنه ب   )س( فةنط لنو زاد عنن واحند 
يجاد الةيمنه المتوقعنه والتبناين ونةو عن واحد ليس دالة احتمال ولو فيه احتمال سالب ليست دالة وبتالي لااستطيع ا

هذ  اخر حاجه في مفهوم دالة الحتمال باذن الله في الحلةات الةادمه سنتناول الشنكل الاخنر النذي ينربط س منع  )س( 
وهو يشكل الةانون والاحصاء  ماسيمونه قنانون الرياضنيات النذين يسنمونه قنانون اصنحاب الاحصناء يسنمونه توزينع 

يكن شكل قانون الاحصاء يسمونه توزيع الاحتمالي في الحلةه الةادمه سنوف نتنناول عندة العلاقه بين س و  )س( لم 
توزيعننات احتماليننه بعضننها خاصننه بننالمتغيرات منةطعننه وبعضننها خاصننه بمتغيننرات متصننلة والسننلام علننيكم ورحمننه الله 

 وبركاته
 

 الحلةه التاسعه
 

لاحتمالات فيها اما ان نتحد  عن احدا  بسيطه و في الحلةات السابةه تحدثنا في موضوع الاحتمالات , وكانت ا
احدا  مركبه , واحدا  المركبه تعني وجود اكثنر منن حند  , فني الاحندا  المركبنه تكلمننا عنن قنانون الجمنع وقنانون 
الضرب , الموضوع الثاني كان موضوع دالة الاحتمال فيها تكلمنا عن تعريف دالة الاحتمال ووجدنا علاقه بين المتغير 

ائي س واحتمننالات الحنندو    )س(, العلاقننه اللنني بننين س وَ   )س( امننا ان تكننون فنني شننكل جنندول وهننذا ان عشننو
موضننوع الحلةننات السننابةه , وايضنناً فنني الحلةننات السننابةه تكلمنننا عننن خصننائو المتغيننر العشننوائي  س وهمننا التوقننع 

, وكنانوا شنرطين يتعلةنوا باحتمنالات   تماليه والتباين , وتكلمنا عن شروط دالة الاحتمال ..متى الدالة اسميها دالة اح
)س( , هنذا الاحتمنال دائمناً يةنع بننين الصنفر وَ الواحند , والشنرط الثناني بننان يكنون مجمنوع الاحتمنالات يسناوي واحنند 

 صحي  .
 , في الباب الثال  من التوزيعات الاحتماليه , التوزيعات الاحتماليهاليوم سنتحد  في موضوع اخر وهو 

صود بالتوزيعات الاحتماليه , قلنا سابةاً ان دالة الاحتمال هي علاقه بنين س وَ  )س( هنذ  العلاقنه ام ماهو المة
( , عنندما تكنون ان تكون في شكل جدول واسميها دالة الاحتمال واما ان تكون في شكل قانون يربط الـ س منع   )س

اياً كان متةطع او متصل , له دالة احتماليه عندما ى بالتوزيع الاحتمالي , والمتغير العشوائي س مفي شكل قانون وتس
ترسم هذ  الدالة  بيانياً بتأخذ شكل منحنى , هذا المنحنى اما ان يكون منحنى متماثل يعني قمة المنحنى فني المنتصنف 

, اعمار  كما سنرا  فيما بعد , او قمة المنحنى في اليمين او في اليسار عموماً أي ظاهر  ) سواء كانت اطوال , اوزان
, درجات ,انتاج , اربا ,...( اياً كاننت الظناهر  فلهنا دالنة احتمالينه , واذا كاننت هنذ  الدالنة علنى شنكل قنانون نسنميها 

 التوزيع الاحتمالي , 
 سنتكلم اليوم عن بعا هذ  التوزيعات الاحتماليه , 

زيننع اخننر يتعامننل مننع متغيننرات سننناخذ تننوزيعين يتعلةننان بمتغيننرات الكميننه المنفصننل او المتةطعننه , وسنننأخذ تو
 المتصله او المستمر  , 

 : توزيعات وهي 4التوزيعات الاحتماليه اللي سناخذها 
 _ توزيع ذو حدين  9
 _ توزيع بواسون 4
 _ التوزيع الطبيعي 4

  مرسنتلثالن  المتغينرات المتصنله او المملان مع المتغينرات المتةطعنه والتوزينع ااالتوزيع الاول والثاني هما يتع
ماهو الفرق بين المتغيرات ؟.. المتغيرات المتةطعه هي متغيرات لا تةبل قيم كسريه )مثل عندد افنراد الاسنر  , عندد ,..
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المساجد , عدد الطلاب , عدد الجامعات ( اماالمتغير المتصل  هو متغير يةبل الةيم الكسريه ) مثل الاطوال , الاوزان , 
سم مر  واحد  بل يزيد بمةادير متناهية الصغر تكاد تكون تلتصق مع بعضها 9 ليس هناك احد يزيد طولهوالاعمار, ...

 فالطول عمليه مستمر  والوزن عمليه مستمر  والعمر عمليه مستمر  ............الخ ( ,,
لننو سننأل واحنند لمنناا سنننأخذ تننوزيعين متةطعننين وتوزيننع واحنند متصننل ؟..فنني الواقننع التننوزيعين ذو الحنندين و  

وزيعات متةطعين وتوزيع بوسوان حالة خاصه  من توزيع ذو الحدين , بمعنى ادق نحن لدينا توزيعين البواسون هي ت
 فةط في الاساس الاول اسمه توزيعات المتةطعه وهي ذو الحدين والاخر متغيرات متصله الطبيعي ,,,
ن مهنم فني الحيناة واما عن البواسنون هني حالنة اسنتثنائيه منن توزيعنات ذو الحندين , وعلشنان توزينع البواسنو

العمليه , مثل مانشوف الكثينر منن الامثلنه فني الحيناة العملينه فةنط علنى قنانن البواسنون , مثنل حنواد  الطنرق , مثنل 
الحرائق مثل اخطاء الطباعه مثل انتاج السيارات والاجهز  الكهربائيه بصفه عامنه انتناج الطنائرات مثنل التنامين علنى 

اة , هذ  كلها ظواهر تخضع لةانون البواسون , لذلك كان من المهم ان ننتكلم عنن السيارات وعلى المنشات وعلى الحي
 التوزيع البواسون ونةول عنه حالة خاصه من التوزيعات ذو الحدين , 

المتصنله او  تواما عن التوزيع الطبيعي فهي من اهم التوزيعات  في علم  الاحصاء  , هو بيتعامل منع المتغينرا
جنندا فنني حياتنننا مننثلا الاطننوال والاوزان و الاعمننار والرواتننب المسننافه والمسنناحه الننزمن هننذ  المسننتمر  , هنني كثيننر  

 جميعها ظواهر في حياتنا تخضع لةانون توزيع الطبيعي .
 

  توزيع ذو الحدين
في ظواهر تصنف الى وضعين اثنين او حالتين او حدين , عندما نأتي نفحنو الوحندات المنتجنه أخنذ عيننه منن 

لشركات وافحصها , نتيجة الفحو لأي وحد  اما معيبه او سليمه عندما اخذ عينه منن المنوظفين وافحنو انتاج احد ا
أي موظف سأجد  اما انه متزو  او غير متزوج , مدخن او غير مندخن , سنليم او منريا ,لمنا اشنوف حالنة الطالنب 

دما ارى الحالةالاجتماعيه لعينه من الطنلاب في بداية العام الدراسي اجد الةيد الطالب اما ان يكون ناج  او راسب , عن
اجدهم , طلبه متزوجين او طلبه عزاب , عندما ارمي قطعة عمله سنتكون النتيجنه امنا ظهنور الصنور  او عندم ظهنور 
الصور  , اذاً في هذ  التجارب اللي بتكون الحد  فيها مر  واحد  من بين حالتين  ممكنتين بسنمي هنذ  الظنواهر انهنا 

ه لو ذو حدين , أي انها ظاهر  لها حدين فةط لها حالتين اثنين فةط وعندما تتم التجربه عليها يةع حد  ظواهر خاضع
 واحد , 

 تجربه :
اخذت عينه من الموظفين عندما اصنفهما متزوج وغير متزوج, اذاً هذا المتغير )الا وهي الحالنة الاجتماعينه (  

 يةبل  ذو الحدين .
 عيه هل هو متعلم  او غير متعلم , اذا متغير المتعلم هنا بيبتع ذو الحدين ماهو اسلوب الحاله الاجتما

هل الموظف بيدخن او لا , اذاً حالة الموظف مدخن او غير مندخن , سناكن فني الريناا او خنارج الريناا ..., 
 هذ  كلها متغيرات او ظواهر تخضع لةانون ذو الحدين .

, وعندما الةيام بها يةع حد  واحد اقنول بأنهنا تجربنه تخضنع لةنانون اذاً او عندي تجربه لها حالتين اثنين فةط 
 ذو الحدين . 

مثل ماقلنا المر  الفائته عن رمي قطعة العمله عدة مرات في كل رميه فني كنل محاولنه امنا ان يةنع الحند  او لا 
 يةع .

ضنوء هنذا التوضني  ,, متنى اذاً الظواهر الذي لها حالتين فةط , اسميها ظواهر تخضع لتوزيع ذو الحدين , فني 
 استخدم التوزيع ذو الحدين ؟ ...ماهو شروطه ؟...وماهو اسسه ؟.. 

 اسس ذو الحدين او شروطه :
ان عندي تجربه بكررها )ن( من المنرات )مثنل الةناء قطعنة عملنه عندة منرات , مثنل اختينار عيننه منن العمنال , 

 مي قطعة عمله ( هذ  اسمها تجربه او محاولات .اختيار عينه من الموظفين , اختيار عينه من الانتاج , ر
عندي تجربه عشوائيه اكررها )ن( من المرات لكي ابح  عن حد  معنين , )لكني اجند الصنور  , او او موظنف 
متزوج , او موظف مدخن ....ألخ ( المحاولات هنذ  مسنتةله عنن بعضنها لنبعا , أي المحاولنه الثانينه لا تعتمند علنى 

ي كل محاوله اقوم بها,  في كل رميه من رميات قطعة العمله , في كل مر  اسأل فيها الموظف اذا المحاوله الاولى , ف
هو متزوج او لا , يكون احتمال وقوع الحد  عندي احتمال ثابت , ) الحد  هو ان اجد الصور  , اجد موظف متزوج 
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محاولنه مةندار ثابنت قندر  )ل( , اذاً فني , اجد طالب ناج  , اجد موظف مدخن , ..الخ ( فأحتمال وقوع الحد  في أي 
ضوء معلومية تجربه حجمها )ن( واحتمال وقوع حد  معنين )ل( , اسنتطيع ان اتني باحتمنال وقنوع هنذا الحند  عندد 

 قدر  )س( من المرات , 
اذا عننندي تجربننه بكررهننا بةنندر )ن( مننن المننرات , وفنني كننل مننر  امننا ان يةننع الحنند  او لا يةننع فنني هننذ  الحالننه 

ع ان اتي احتمال وقوع هذا الحد   ) س ( من المرات .,,,,,كيف ذلك ؟؟.... لكي نفهم هذا الكلاام نذهب الى هذ استطي
 المثال :

( في كل رميه احتمال وقوع  41مر  , اذاً ن= 41مر  )اذاً انا كررت الرمي كم مر  ؟..   41الةيت قطعة عمله 
عدد الحالات الكليه , فني كنل منر  الحند  ) اللني هنو الصنور  (  41الحد  ) الي هو الصور  ( نو , اذاً عندي ن = 

يةع بأحتمنال ثابنت ننو ) يعنني فني الرمينه الاولنى احتمنال رمني الصنور   ننو , وفني الرمينه الثانينه احتمنال ظهنور 
 41 الصور  نو , وفي الرميه الرابعه  احتمال الصور  نو ..( اذاً عن نجربه بكررها )ن ( من المرات ؛اننا رميتهنا

مر  في كل مر  يةع الحد  او لا يةع بأحتمال قدر  نو , في ضوء معلومية ن وَ ل , استطيع ان اتي باحتمال ظهنور 
, اذاً معلومية ن وَ ل , استطيع ان اتي احتمال وقوع الحد   5مرات , اذاً س هنا يساوي  5مرات او  2الصور  مثلاً 

 س من المرات ,,
 :  وهو قانون ذو الحدين او توزيع ذو الحدينعن طريق هذا الةانون كيف اتي بها ..؟,,, اتي بها 

 

 س-نل(  -9× ) س)ل(×  سق  ن  )س ( =         

 
   )س( : أي احتمال وقوع الحد    )س( 

ن ق  س  : تةرأ هكذا نون قاف سين , الةناف هننا هني التبنديل والتوفينق النذي اخنذنا  فني المسنتوى الاول فني 
 الرياضيات 

 التوزيع ذو الحدين :خصائو 
أي ظاهر  بدرسها لابد من حساب التوقع و  يةصد بالخصائو الاحصائيه هنا  حاجتين وهما : التوقع والتباين ,

 التباين لهما , أي ظاهر  بدرسها لابد من دراسة ظاهرتا التوقع والتباين لها , 
وسننط الحسننابي , ولكننن لننن نسننميه الوسننط أي ظنناهر ادرسننها ) مبنندئياً اتنني بننـ التوقننع والتبنناين ( التوقننع أي ال

الحسابي بل نسميه التوقع لأني اتعامل مع متغير عشوائي اسنمه س والوسنط الحسنابي للمتغينر العشنوائي س لأطنوال 
 متغير واعمار متغير ولا استطيع ان اقول متوسط الطول او الةيمه متوقعه للطول او للوزن لأنه متغير عشوائي . 

 لعشرائي ) أي خصائو تخو فةط ذو الحدين ( فالتوقع والتباين هنا لذو الحدين.من خصائو المتغير ا 

 ل × = ن  µ  ةالمتوقع ةالةيم

 ل (  -9× )ل × = ن   σ4  =والتباين 

 
 )س( , × بيانات التوقع والتباين الذي اخذنا  سابةاً في الحلةات السابةه  في دالة الاحتمال , اللي هنو مجنـ س 

الة في شكل جدول , التوقع والتباين الذي اخذنا  فني الحلةنات السنابةه كنان لنه اشنكال مختلفنه , وامنا هذا لما تكون الد
التوقع في هذا الةانون  هذا عندماا تكون الدالة على شكل جدول , ولك عنما تكون الجدول على شكل قنانون , وقنانون 

 ان الصيغتان مهمان ويجب حفظهما .9ل ( ,   -9× )ل × ل والتباين ن × ذو الحدين , اذا ً التوقع           ن 
 
 

  سناخذ بعا الامثله :
 مثال :

وحندات  ) سنحب عيننه  5, سنحبت عيننه عشنوائيه حجمهنا  %41اذا نسبة المعيب في انتاج احد المصانع هي 
 عشوائيه معناها تجربه ( , ماهو احتمال :
 *_ الا نجد وحدات معيبه بالعينه .
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 معيبه .*_ ان نجد وحد  واحد  
 *_ ان نجد وحد  معيبه واحد  لا اكثر .  

 
 الحــــــــــــــــل :

هذ  التجربه خاضعه لةانون  ذو حدين,  وذلك لأن أي وحد   في العينه بفحصنها تصننف النى معينب او سنليم ,  
نندما اصننفها سنتكون اذاً في هذ  الحاله استخدم  ذو الحدين في هذ  المسألة , لآن اللوحد  اللي سنأخذها منن العيننه ع

امننا معيبننه او سننليمه , اذاً هننذ  المسننألة خاضننعه لةننانون ذو الحنندين , يعننني اسننتخدم توزيننع ذو الحنندين فنني ايجنناد 
وحند   41وحد  تنتج تستخرج منها  911) يعني من كل  % 41الاحتمالات المطلوبه , يةول هنا ان المصنع انتاجه  

فحصهم , ممكن تكون جميعها سليمه , وممكن تكون جميعها معيبنه , وممكنن , عندما ن 5معيبه ( هنا اخذنا عينه من 
 معيبه والباقي سليمه  وهكذا ,  4او  9ان تكون 

 ) اللي هو حجم العينه ( ,  5المعلومات عندنا هنا بالمسأله أن ن = 
  1,14ونسبة المعيب  ل = 

  1,18ل =  -9وَ 
 

 هذا قانون ذو الحدين 
   س-نل(  -9× ) س)ل(×  سق  ن  )س ( = 

   س من المرات د  )س( هنا هي يعني احتمال وقوع الح
  5ن   نون هنا = 

 ل ( – 9, وهنا عندما نعرف قيمة ل سنعرف كيفية استخراج قيمة  ) 1,14)ل( هنا = 
ا اما الـ     ن ق  س   : الـ س هنا هي متغير عشوائي بيرمز هننا بهنذ  المسنأله عندد الوحندات المعيبنه  أي هنن

 س بتاخذ الةيم بالمطلوب بالمسألة .اي ..
 المطلوب الاول من المسألة هو 

 *_ الا نجد وحدات معيبه بالعينه . ) هنا تكون س = صفر (
 (  9*_ ان نجد وحد  واحد  معيبه .)  هنا تكون س = 

 أو صفر (  9*_ ان نجد وحد  معيبه واحد  لا اكثر .  ) هنا تكون س = 
) كما هنو المطلنوب الثناني ,  9, وس = صفر ) كما هو المطلوب الاول ( س =  1,14ل=  , 5اذاً عندنا ن = 

 او صفر ) كما هو المطلوب الثال  (  9س = 
اذاً وجدنا جميع قسم الةانون الا س في )ق س ( هننا يرمنز الني الوحندات المعيبنه اذاً س هننا تحندد قيمهنا وفنق 

 المطاليب  الموجود  
 ..وهكذا , الان نطبق الةانون : 4ومر  س بـ  4ستكون بصفر ومر  س بـ ومر   9مر  ستكون بـ 

  س-نل(  -9× ) س)ل(×  سق  ن  )س ( = 
 كما هوالمطلوب الاول)الا نجد وحدات معيبه بالعينه( :

 5(148( صف) )  1,4)   1  )س = صفر ( =  ن ق 
                         =9×9( ×1,8 )5  =1,4477 

 
 وب الثاني )ان نجد وحد  واحد  معيبه ( :كما هو المطل
 5(1,8)  9(1,4)  9( = ن ق  9  ) س = 

                     =5 ×1,4  ×1,2116  =1,2116 
 كما هو المطلوب الثال  )ان نجد وحد  معيبه واحد  لا اكثر ( : 

ء وحند  معيبنه او اقنل ( هنا بما ان النـمطلوب هننا وحند  معيبنه واحند  علنى الاكثنر أي اكثنر شني 9  )س >_ 
؟.. لا نسننتطيع ان نةننول النننو لانننه عنندد كسننري والمتغيننر المتةطننع لا يةبننل الاعننداد الكسننريه اذاً  9..منناهو الاقننل مننن 

 او اقل . 9(  أي س تساوي  9سنةول صفر .وبما ان المطلوب وحد  معيبه لا اكثر هنا تترجم بـ )س >_ 
 ( 1,2116مطلوب الثاني وكان الاجابه  )استخرجنا الناتج في ال 9اذاً عندما س = 
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 ( 1,4477عندما س = صفر ) استخرجناالناتج في المطلوب الاول وكانت الاجابه 
 اذاً :

 ( +    )س = صفر (  9( =   )س =  9  )س >_ 
                    =1,2116       +1,4477              =1,7474 

 
 اخذتموها في مادة الرياضيات في المستوى الاول مثلاً نذكركم الان بعا الحاجات في البديل , 

 ,  5=  9ق   5,    9=  5ق  5,    9=  1ق  5

 82=          6×  7×  8=  4ق 8
                  4  ×4×9  

 الشر  :
 . 9الى ان تصل الى  4, وانزل ب 6وَ 7وَ  8درجات وهي  4الموجود  هنا بـ  8: انزل بـ   4ق 8لمعرفة كيفية حل 

 
 49=       6×  7=  4ق  7

             4  ×9  
 الشر  :

النى ان تصنل  4واضربهم على بعا , واننزل بنـ  6وَ  7الموجود  هنا بـ درجتين وهي  7انزل بـ  4ق  7لمعرفة حل 
 . 9الى 

 
  82=        7×8×  1=  4ق  1

              4 ×4×9 
 الشر  :

 , 9الى ان تصل الى  4جات واضربهم على بعا , وانزل بـ در 4, 1انزل بـ   4ق  1لمعرفة حل 
 
 سواء كان رقم صحي  او عشري (  9) أي رقم اس صفر يساوي  9ق صفر =  5
 سواء كان رقم صحي  او عشري (  9) مثل ماقلنا أي رقم اس صفر يساوي  9( ق صفر = 1444)
 
6 = !6  ×5 ×2×4×4×9   =741 

 الشر  :
  ( 9, تتفك من اول سته الى ان تصل الى الرقم   6لامة الاستفهام تسمى مضروب وبجانبها ع 6! ) هذ  6
 
2 = !2 ×4 ×4×9  =42  

 . 9الى ان تصل الى  2تتفك من اول  2! مضروب 2الشر  : كما سبق تعني 
تعامنل منع اعزائي الطلبه في هذ  الحلةه بدأنا اولاً بالتوزيعات وهو التوزيع ذو الحدين ووجدنا ان هذا التوزينع ي

المتغيرات المتةطعه , تتعامل مع المتغيرات  التي تصف حاله واحد  من بين حالتين ممكنتين ) مثلاً الحالة الاجتماعينه 
للشخو هل هو متنزوج او غينر متنزوج , مندخن او غينر مندخن , نناج  او راسنب ,,,ألنخ ( فني هنذ  الحالنه اسنتخدم 

من المرات , وتكلمنا ايضاً في ذو الحدين من  خصائصه  ان التوقع   قانون ذو الحدين في ايجاد احتمال وقوع حد  س
 ل والتباين × ن 

ل (  , في الحلةه الةادمنه ان شناء الله سننكمل الحندي  عنن التوزينع ذو الحندين ونعنرا امثلنه  – 9ل )×هو ن 
 اكثر تكون ليتض  الموضوع اكثر .
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 (91محاضرة رقم )
 

 حدةنواتج رمي ثلا  قطع عملة مر  وا
 

 

 حالات 8لحالات الكلية = عدد ا
 -( دالة الاحتمال:4)

 نتذكر من الباب السابق أن دالة الاحتمال لهذا المثال كانت على شكل جدول كما يلي :
 ) لاحظ أن س تمثل عدد الصور (

 

   )س( عدد الحالات ) ك( س

4 9 9/8 

4 4 4/8 

9 4 4/8 

 9/8 9 صفر

 8 9 

 
 ل هذ  يمكن ايجاد المطالب السلبةة كما يلي:من هذا الجدول أي من دالة الاحتما

 4/8( = 9  ) س =
 (4( +   )س=4( +   )س=9( =   )س=9≤  ) س 

 
4/8         +4/8         +9/8             =7/8 

 

 4/8(  = 4  ) س=
 

 ملاحظات الةطعة الةطعة الةطعة

(9) (4) (4)  
 مرات 4حالة واحد  تظهر في الصورة 

 و و و

  ك و و
 مرات 4ثلا  حالات تظهر فيها الصورة 

 و ك و

 و و ك

  ك ك و
 مرة 9ثلا  حالات تظهر فيها الصورة 

 ك و ك

 و ك ك

 حالة واحدة تظهر فيها الصورة صفر مرة ك ك ك
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 لكن يمكن أعادة الحل وحساب الاحتمالات السابةة باستخدام توزيع ذو الحدين كما يلي:
 

 بة تم إلغاء قطعة العملة ثلا  مرات أي ان:في هذ  التجر
عمومننإ إذا لننم نننذكر قيمننة الاحتمننال فنني ½ ( ولأن الةطعننة سننليمة فننمن احتمننال ظهننور الصننورة = ل = 4) ن = 

 ½المثال تعتبر = 
سننترمز لعنندد مننرات ظهننور الصننورة والمطلوبننة  فنني السننرال بننالرمز س وبالتننالي فننان قننيم س المطلننوب إيجنناد 

 -ي :الاحتمال لها ه
 أو أكثر من ذلك أو أقل 4أو  9س = 

 -وعن طريق قانون ذو الحدين :
  س-نل(  -9× ) س)ل(×  سق  ن  )س ( = 

 
 -يمكن إيجاد قيم الاحتمالات المطلوبة كما يلي :

 
 × ½ × ¼ = ⅜4=  4)½(  4)½( 9) ½( 9ق4( = 9  )س= (أ)

 
 (4( +   )س=4( +  )س=9( =   ) س=9≤ ) ب(   ) س 

 
 9)½(   4) ½( 4ق4+  4)   ½ ( 9(  )   ½  9ق4= 
 صفر) ½(  4) ½(  4ق4= 

⅞ = ⅛ + ⅜ + ⅜ = 
 = ⅜ 9)  ½  (  4)  ½  ( 4ق4( = 4)ج(   ) س=

 
 الةيمة المتوقعة والتباين (د)

 
µ 9,5×½ =  4ل               = × = ن 
α4  1,75× )    ½   ×   ½   =    ¾       =    4ل( =  -9× ) ل × = ن 

 
 :ملحوظه 

لممكن أيضإ الرجوع لدالة الاحتمال لهذا المثال في الباب السابق ونتذكر كيف تم حساب كنل منن الةيمنة من ا
 المتوقعه والتباين من خلال الجدول التالي:

 
 
 
 

 9,5= مجــ  س   )س( =  µ الةيمة المتوقعه =
 4(µ  )س( = ) 9= مجـــ س α4التباين = 

 =4 -   (9,5 )4  =1,75 
 

 وهنني نفننس النتننائج التنني حصننلنا عليهننا عننند اسننتخدام توزيننع ذو الحنندين بننالطبع يتضنن   الفننرق فنني الجهنند

 ح )س( 0س س ح )س( ح )س( س

0 ⅛ ⅜ 9/0 

0 0/0 6/0 10/0 

1 ⅜ ⅜ ⅜ 

 صفر صفر ⅛ صفر

 1 10/0  =1,5 00/0  =0 
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ه وبأقنل جهند حسنابي والعمليات الحسابية بين الطريةتين وكيف أن استخدم توزيع ذو الحدين يعطي النتائج بسنرع
 ممكن طالما أن شروط استخدامه متحةةه .

 
 مثال :

إذا كان مدير الفريق الةومي السعودي لكرة الةدم يرى احتمال أن يفوز في أي مبارا  يلعبها في الخارج هنو 
عدم  مباريات في الخارج وعلى فرا أن أي مبارا  سيلعبها ستكون نتيجتها أما الفوز او 5فمذا كان سيلعب  1,6

 -الفوز ) أي استبعاد حالة التعادل ( أوجد مايلي مستخدمإ توزيع ذو الحدين:
 (91=  4ق  5مرات فةط                ) حي   4احتمال ان يفوز  -9
 (5=  2ق  5مرات فةط                ) حي   2احتمال أن يفوز  -4
 (9=  5ق  5احتمال أن يفوز في جميع المباريات       ) حي   -4
 (9=  صفرق  5احتمال أن يخسر جميع المباريات          ) حي   -2
 ماهي الةيمة المتوقعه لعدد مرات الفوز -5

 
 

 الحل :
 –امنا احتمنال النجنا  أي احتمنال الفنوز هنو = ل  5هنا نجد أن حجنم التجربنة أي عندد المبارينات هنو ن = 

مباراة أما فوز أو عدم الفوز أي لها وجهين او حندين وهذ  التجربة تخضع لتوزيع ذو الحدين لان نتيجة أي  1,6
 لذا نستخدم توزيع ذو الحدين

 4س =  -لنفرا أن س ترمز إلى عدد مرات الفوز ومن ثم تصب  قيم س وفق المطلنب فني السنرال هني :
 وهكذا 5أو  2أو 

 ) لاحظ أنه أكد على استخدام توزيع ذو الحدين في الإجابة (
 

 س-نل(  -9× ) س)ل(×  سق  ن  )س ( = 
 

 4في المطلوب الأول نضع س = 
 2في المطلوب الثاني نضع س = 
 5في المطلوب الثال  نضع س = 

 في المطلوب الرابع نضع س = صفر  ) عدم الفوز في أي مباراة (
 

 وعلى ذلك :   1,6ل =     1,5أما ن = 
 

 4-5(  1,6 -9× )  4(1,6× )  4ق5( = 4  )س= -1
 =91 ×1,496  ×1,96 =1,4256 

 ( 1,2= 1,6-9لاحظ أن : ) 
 

 2-5, (6-9× )  2(1,16)  2ق5( 2  ) س= -2
=5  ×1,9416  ×1,2  =1,4514 
 

 5-5, (6-9× )  5(1,16× ) 5ق5( 5  ) س=  -3
 =9  ×1,777  ×9  =1,777 
 

 1-5, (6-9× ) 1( 1,6× ) 1ق 5  ) س = صفر ( =  -4
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 =9  ×9  ( =1,2) 
 =1,1914 
 

 (9=  1(1,16لاحظ أن : )
 

 مباريات 4= 1,6×  5ل = × = ن  µلةيمة المتوقعه = ا -5
 
 

 9ملاحظة : في أي أحتمال تحسبه في أي مطلوب لابد أن يكون أقل من 

 (99محاضرة رقم )

 
توزيع بوسون حالة خاصة من توزيع ذو الحدين متى استخدم بوسون بشروط  تجربة اجريها  نون منن المنرات وفني 

وفي كل مر  يةع الحد   بمةدار لام  هي نفسها شروط ذو الحدين مع تعديل صغير أن كل مر  أما يةع الحد  أو لايةع 
 بيسمونه عينه كبير  في علم الأحصاء نوعين كبير وصغير .41حجم التجربة يكون أكبر  من 

 او يساوي 41العينه الصغير  أقل من 
  41العينه الكبير  أكبر من 
هنذا المتغينر يتبنع توزينع بوسنون  91من  9تمال وقوع الحد  لام أقل  وفي نفس الوقت اح 41ذو الحدين  أكبر  من 

 41أو بمعنى أدق يكون من الافضل والأحسن أن استخدم مكان بوسون  مكان ذو الحدين إذا كانت نون كبير  أكبر من 
و  9قنل منن والنلام  أ 41لابد من تحةق الشرطين في وقت واحد النون أكبر  من   91من  9وفي نفس الوقت لام أقل 

91%  
 السرال المهم متى استخدم توزيع بوسون ؟

 الجواب : إذا تحةق الآتي  
  91من  9أو  %91الوقت  لام اقل من  وفي نفس 41نون اكبر من 

 يسمى قانون بوسون ) قانون الاحدا  النادر (  أي التي يندر حدوثها . 91لام اقل من 
 مثال : 

 %91ولام أقل من  911ع حريق في احد الفلل احتمال ضعيف  نون اكبر من فلة احتمال وقو 911في أحد الاحياء 
 مثال اخر :

في احد الطرق السريعه يمر عليها في اليوم مئنات السنيارات احتمنال نجند حناد  منروري واحند أو اثننان أو ثلاثنه منن 
 الاف السيارت التي تمشي على الطريق  فاحتمال وقوع حاد  سيار  احتمال ضعيف.

 
 

 لامثلة الشهيرة :من ا
كلمه وتلةى خطأ مطبعي واحد أو اثنان ويمكن ماتلاقي  211أو  411أخطاء الطباعه  لما تشوف كتاب في أي صفحه 

 فنجد أخطاء الطباعه ظاهر  يحكمها قانون بوسون .
 

لا  منن  سنييار  ويكنون فني سنيارات معيبنه كنم وحند   او اثنتنان او ثن 9111إنتاج السيارات  مصنع يننتج فني السننه 
 فمنتاج السيارات تبع توزيع بوسون. 9111

 
إنتاج المسطحات تبع توزيع بوسون ينتج الاف الامتار من مسطحات الزجناج عشنان تجند فينه متنر أو متنرين أو ثنلا  

 امتار معيوب عدد قليل جدا .
 

  %91ليله اقل من إنتاج الاجهزة الكهربائيه بصفه عامه الانتاج حجمه كبير لكن احتمال تجد وحدات معيبه ق



 www.imam1.com    ملتقى طلاب وطالبات جامعة الإمام محمد بن سعود الإسلاميه 

- 37 - 
 

 هذه كلها ظواهر  يحكمها قانون بوسون .
 ونذكر أن توزيع بوسون حاله خاصه من ذو الحدين متى استخدمه بدل ذو الحدين ؟

الشرطين مع بعض في ىن   14أو ا من  %14وفي نفس الوقت  ل  اقل من  04استخدمه لما تكون نون كبيره اكبر من 
 البوسون اللي يعطيني نتيجه أكثر دقة من استخدام ذو الحدين واحد لازم يتحققون عشان استخدم 

 
 
 

 قانون بوسون      ) س( = 
 
 

القانون من غير تفاصيل فيه  م المقصود به متوسط عدد مرات وقوع الحدث في واقع البوسون عبارة عن مسذخلتين اللذي 
ه يمكن تاتي في مسخلة تكون مجهوله  إذا كانذت عليك ياأما م معلومه أو م مجهوله اما يعطيك م صراحة أو تكون مجهول

 ل × ل                       م ن × م مجهوله فنقول م 
 ل مجهوله    يعطيني ن و ل أجيب منها م × ك 
 
 
  0,110=  -هـ 

 بالآله الحاسبه  a  مقدار ثابت حرف 
حوادث مروريه فتكون احتمال وقوع  0احتمال وقوع              1س المطلوب عندي احتمال وقوع حريق واحد س = 

     0س =                                   1خطخ مطبعي واحد فتكون س= 
 

 س هو المتغير الذي في المسخلة اللي راح أحسب له الاحتمال ويمثل المطاليب التي تحتوي خصائص البوسون :
 هالتوقع  =  التباين = م                    معلومه أو مجهول

 
 في التمرين . س نختي بها عن طريق الآله الحاسبه أو جدول أو تعطى لك صراحه-هـ 
 

 ( :5المثال)
وحذدة  54سحبت عينه عشوائيه من انتاج هذذا المصذنع حجمهذا  4,41إذا كانت نسبه المعيب في انتاج أحد المصانع هي 

 ماهو احتمال :
 نجد بها وحده واحدة معيبه . ألا نجد بها وحدات معيبه ؟            ,     )ب( أن (أ)

 (4,61=  5-) حيث : هـ  
 الحل:

المسخلة تاخذ على قانون ذو الحدين السؤال هنا استخدام ذو الحدين أو بوسون إذا كانت شروط البوسون متحققة يكون 
شذرط هذذا هذو ال 54بالمسذخلة تسذاوي  (ن) كبيذره و (ن)أدق  استخدام بوسون شروط البوسون للتذكير هي أن تكون 

 الأول 
( فتكون  الشرطين متحققين في هذه الحالة لا استخدم ذو 14) واحد من  4,41 من أقل (ل)الشرط الثاني لازم تكون 

  (س ) الحدين استخدم الأدق البوسون هنا في المسخلة لاجل أن استخدم البوسون لازم أعرف
المتزوجين فهو يتكلم عن وحدات معيبه فـذـ  س   المطاليب عندي تتكلم عن الوحدات  المعيبه أو عن المدخنين او عن

 ترمز للوحدات المعيبه
 يمكن أستخدم ذو الحدين إما ان الوحده المعيبه أو سليمه لكن في المثال شروط البوسون متحققة 

 ( 4,41, ل >     04) الشروط هي ن <
 4,41ل =         54ن =                                    

 

       -   ×   
 

!   
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 سون هو احتمال وقوع الحدث من المرات ماهو البو

 
 

     ) س( =
 
 

 نفرض ان س ترمز الى عدد الوحدات المعيبة نجد ان :
 وفق المطلوب بالسؤال  1= صفر  أو س =  س

 حيث ان م = متوسط عدد مرات الحدوث غير معلومه
 علينا حسابها من العلاقات التالية

 ل× عن طريق ن  مجهوله لازم أحسبها وهي المتوسط أجيبها م
 

  4,45=  4,41×  54ل = × م = ن 
 

 ) أ( ح ) س= صفر( = 
 

 
    

 1= صفر( 5.0),  ( 1)صفر ! =لاحظ ان : 
 

 وهي قيمة معطاه بالسؤال 56,1=    5, 0 -هـ اذا =   

 

 (1= !1, )           1( 5.0) 5.0 -هـ ( = 1)ب(ح )س=
                           1! 

  5.350=  5.0 ×  1,.5= (5.0) 5.0 -هـ =                        

 
 

وعليذذه علامذذة   مكتذذوب بذذالخلف الأزرار  عذذن طريذذق الآلذذة الحاسذذبه تجيذذب مضذذروب الصذذفر فيذذه مفتذذاح علامذذة 
الحروف في الآلة الحاسبة المفاتيح فوق كتابة والخلف كتابة الفوق عمليات رياضذيه مباشذرة واللذي بذالخلف عمليذات 

وتضرب على  shjft اللي فوق وإذا تبي مضروب صفر  تضغط صفر و   shiftختي بعد مانضغط مفتاح رياضيه ت
 ومفتاح    shjftتضغط على  0مفتاح علامة   ويعطيك الناتج , تبي مضروب 

 المطلوب الثاني أن نجد وحده واحده معيبه } مضروب الصفر بواحد نختي به عن طريق الآله الحاسبه 
  1قم صفر = أي ر    4,45و 

 1المطلوب س = 

 
 
 
 

 56,1=    5, 0 -هـ       =   صفر( 5.0) 5.0 -هـ 
 صفر !               

                

    -    ×    
 

!   
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وسذحبت عينذه عشذوائيه مذن انتذاج هذذا المصذنع  4,41( : إذا كانت نسبة المعيب في انتاج أحد المصانع هي 6مثال)
 وحده ماهو احتمال : 54حجمها 
 ) أ( أن نجد بها وحده واحده معيبه على الاكثر ؟     

 أقل من حده واحده معيبه؟)ب(
 قيمة المتوقعه والتباين وكذلك الانحراف المعياري أوجد كل من ال )ج(    
 ( 4,61,     4,  5-) حيث : هـ 

 
 الحل :
 54,  ن =  4,41ل = 

 بفرض أن س ترمز إلى  عدد الوحدات المعيبه نجد ان :
 

 حيث م = متوسط عدد مرات الحدوث’        سم   0= هـح)س( 
 س                

 
 4,5=  4,46×  54م = ن ل = 

 
 ( ح )س=صفر(1( = ح )س=1≥ أ( ح ) س  )

 
 
          =           +          ++  + 

 
 

 4,5-+ هـ   4,5×  4,5-= هـ 
 =4,61  ×4,45   +4,61 
 =4,045   +4,61                   =4,915 
 
 
    -صفر(  -( = ح ) س1ح ) س >  (ب)

                           
 4,61=  4,  5-= هـ                                                               

 
 

 ) ج( القيمة المتوقعه والتباين :
  4,45القيمة المتوقعه = التباين  = م =          

  4,41أما الانحراف المعياري = جذر التباين = 
 

 هذه بعض الأمثلة التوضيحية على التوزيع الثاني من التوزيعات المتقطعه  
وفذي نفذس  %14هو توزيع البوسون يسمى قانون  الأحداث النادرة  التي تندر حذدوثها واحتمذال ضذعيف أقذل مذن و

 الوقت حجم التجربة كبيره يكون من الأدق والأفضل والمستحسن استخدام البوسون بدل ذو الحدين 
 

قدمذة إلذى توزيذع آخذر وهذو في الحلقة القادمه سنعطي مثال أضافي للتوضيح لتوزيذع البوسذون وأيضذن سذنتعرض كم
 التوزيع الطبيعي وهو اهم توزيع في علم الاحصاء التحليلي

 

 1( 0,0,)  5, 0-هـ  

               1 ! 

 صفر (0,0,)  5, 0-هـ  

 صفر  !             

 

 صفر (0,0,)  5, 0-هـ  

 صفر  !        
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 (94محاضرة رقم )

 
 في الحلةات السابةة كنا نتحد  عن موضوع التوزيعات الاحتماليه هم ثلاثه 

 الطبيعي -4بوسون                     -4ذو الحدين                      -9
ون تصف المتغيرات المتةطعه أي لاتةبل قيم كسريه وفي نفس الوقت ثنائينه التةسنيم متغينرات توزيع ذو الحدين وبوس

 أو ظواهر لها حالتين فةط تةع احداهما عند اجراء التجربه مثل:
 قطعة عملة لها حالتين تةع وحد  عندما يتم اجراء تجربه 

 اختيار عينه من الموظفين هذ  تجربه
 ذ  العمليه تتبع ذو الحدين فحو موظف متزوج وغير متزوج ه

 اختيار عينه من الطلبه هذ  تجربه
 فحو حالة الةيد ناج  او راسب متغير يتبع ذو الحدين 
 التوزيع الثاني بوسون حالة خاصة من توزيع ذوالحدين

وفي نفس الوقت احتمال  41شروط البوسون نفسها شروط ذو الحدين وهي أن تكون حجم التجربه  أو نون أكبر من 
شرطين لأستخدام البوسون بدل ذو الحدين مع بعا في وقت  %91وقوع الحد  لام احتمال ضعيف جدا أقل من 

                                         51واحد إذا تحةق احد الشروط ولم يتحةق الآخر اجعل الاصل ذو الحدين                ن= 
 ارجع لذو الحدين               %95ل = 

 ارجع لذو الحدين                  %7ل =                                        5ن =   
 م في قانون البوسون أما معلومه أو مجهوله

 
 مثال : 

قطعنه ثنم انتاجهنا  611قطعنه معيبنه منن كنل  61اظهرت سنجلات شنركة الوحندة لإنتناج الملابنس الجناهزة أننه يظهنر 
 قطعه ماهو احتمال أن نجد بها : 41سحبت عينه عشوائيه حجمها 

 قطع معيبه5 -9
 قطع معيبه على الأكثر4 -4

 (1,15=  3 - ) إذا علمت أن الةطع المعيبه تتبع توزيع بوسون وأن : هـ

 الحل:

  ل= نسب المعيب = 
600

60
1.0  

 
 4=149× 41متوسط عدد الوحدات المعيبه = م = ن ل =

 

                )س( = 

       -   ×   
 

!   
 

 
 

  ( = 5)أ(   )س=
 
 

 (4(  +   )س=4( =   ) س=4≥ )ب(   ) س 
 ( +  ) س=صفر(9+  )س=                              

 

 5.1=     0(3) 3 -هـ 
         0 ! 
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   =                                                          + 
 
 
 
 
 
 
+                                                             + 
 
                                    
= 
 
 
 =1,44  +1,44  +1,95 +1,15  =1,62 

 أيضإ47( = 4, )424( = 4تذكر أن : )
5 = !941          ,4=!6 

========================================= 
 مثال :

لى فرا أن الحواد  متغير سيارات في الأسبوع وع5إذا كان متوسط عدد حواد  السيارات على الطريق الدائري هو 
 عشوائي يتبع توزيع بوسون :

 ماهو احتمال عدم وقوع أي حاد  في أسبوع معين؟أ( )
 ماهو احتمال وقوع حاد  واحد في أسبوع معين؟)ب(
 حواد  في اسبوع معين؟4ماهو احتمال وقوع  )ج(

 ( 1,19=  0 -هـ ) حي  

 
 الحل:

 5واد  في الاسبوع = س= عدد الحواد  في الاسبوع , م = متوسط الح
 في هذا المثال قيمة م معطا 

 
   ) س= صفر( = (أ)

 
 
 
 
 

 5×  5-( =                                           =  هـ 9  ) س=)ب( 
              

 
                                                            =1,19  ×5 

        
                                                             =1,15 

 

 3(3) 3 -هـ 
3 ! 

 2(3) 3 -هـ 
2 ! 

 1(3) 3 -هـ 
1 ! 

 صفر(3) 3 -هـ 
 صفر !

 5651=     0-= هـ               فرص0 0-هـ 
 صفر !   

 10  0-هـ 
1! 
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 1,49=                                                    ( =4  ) س= )ج(

 
 
 

===================================== 
 
 

 مثال:
 5نع حجمهنا  سحبت عينه  عشوائيه منن إنتناج هنذا المصن 1,19إذا كانت نسبة المعيب في إنتاج أحد المصانع هي 

 وحد  . ماهو احتمال :
 ) أ( أن نجد بها وحد  واحد  معيبه؟

 أقل من وحد  واحد  معيبه؟ (ب)
 

 الحل :
لكنن حجنم  1,19هنا على الرغم من ان ل أقل منن   1,15, ن =  1,19البيانات المتاحه في هذا المثال هي : ل = 

لنذا نرجنع إلنى  41وهنو أن يكنون ن أكبنر منن وأي لنم يتحةنق احند شنروط اسنتخدام بوسنون  41العينه هنا أقل منن 
 التوزيع الأصلي وهو توزيع ذو الحدين :

 
 س-نل( -9× )  سل(× )  سق  ن  )س( = 

 
  9-5 (9, 9-9× )   9( 1,19× ) 1ق5( = 9) أ(    ) س=

 
                              =5  ( ×1,19 ( × )11-1= ) 
                             =1,15  ×1,16                    =1,128 

 
 

 ( =    ) س=صفر(9 >  )س )ج(  
 صفر-5 (1,19,  9-9× )  صفر(  1,19× )  صفرق 5=                               
                             =9 ×9( ×1,11) 5 = 
                           =1,15 

 
 حدين والبوسونهذ  اخر الأمثلة التوضيحيه لمسائل ذو ال

 
 10المحاضره 

 
في مةرر الاحصاء التحليلي في الحلةات السنابةه كننا نتحند  فني  94السلام عليكم ورحمة الله وبركاته هذ  الحلةه رقم 

هني  نوقلنا توزيع ذو الحدين وتوزيع البوسنو نباب التوزيعات الاحتماليه وتناولنا توزيعي ذو الحدين وتوزيع البوسو
غييرات المتةطعنه . توزينع ذو الحندين زي ماقلننا المنر  اللني فاتنت يسنتخدم للظنواهر ثنائينه الحندود توزيعات تصف الت

يعني ظاهر  لها حدين اثنين فةط ونبح  عن وقوع حاله وحد  من بين تلك الحدين مثلا ً عند رمي قطعه عمله امنا ان 
: 

 او الكتابه -4تظهر الصور    -9
ها لها حالتين يةع حد  واحند فةنط امنا الصنور  او الكتابنه , عنند فحنو هذ  التجربه لها حالتين لما اقوم ب 

 3 0     0-هـ  
3! 
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 عينه من الانتاج هذ  تجربه , نتيجه فحو اي واحد  
 حاله من اثنين : 

 او سليمه  -4اما معيبه ,  -9
 عند فحو عينه من الموظفين سنجد الموظف اما : 

 غير متزوج  -4متزوج ,  -9
 الصحيه لهم اما :  عند فحو عينه من المواطنين سنجد الحاله

 مريا  -4سليم  ,  -9
وهكذا هذ  كلها امثله لظواهر تتبع توزيع ذو الحدين , في هذ  الحاله اقدر احسب احتمال وقوع حد  معين عدد 
قدر  ) س ( من المرات عن طريق قانون ذو الحدين , في الةانون لازم اعرف ن حجم التجربه واحتمال وقوع الحند  

 اذا كانت )ل( مجهوله بعتبرها نو ..لنا لام هذ  اما ان تكون معلومه معطا  لك او تكون مجهوله , اللي هو ) ل ( وق
 التوزيع الاخر كان توزيع بوسون , وبوسون حاله خاصه من ذو الحدين , 

 متى استخدم البوسون مكان ذو الحدين ؟ متى يستخدم توزيع بوسون ؟ س (
 يستخدم اذا تحةق شرطين معا ً  ج (
  % 91وفي نفس الوقت احتمال وقوع الحد  ) ل ( اقل من  41ان يكون حجم التجربه اكبر من  -9

  هي : ناذا ً شروط استخدام بوسو
  %91, وفي نفس الوقت ل اقل من  41ن اكبر من 

 بدلا ً من ذو الحدين  ناذا تحةق الشرطين الاثنين هذ  يكون من الادق والافضل استخدام بوسو
الشروط ولم يتحةق الاخر ارجع للاصل اللي هو توزيع ذو الحدين , في توزيع ذو الحدين اذا كنت اذا تحةق احد 

 ل  -9× ل × ) ل ( , والتباين ن ×  تتذكر التوقع الذي هو المتوسط كان يساوي ) ن (
 لكن في توزيع البوسون التوقع اللي هو المتوسط نيو كان يساوي ) م ( ماذا تعني ميم ؟ 

 متوسط عدد مرات وقوع الحد   نزيع البوسو)م ( في تو
 متوسط عدد مرات وقوع الحد  اللي هي )م( اللي هي معناها التوقع اللي هي نيو ,

 يبةى في توزيع البوسون النيو = م  
 طيب والتباين ؟ 

 من خصائو البوسون ان التوقع = التباين 
 د  (ما تربيع = م  ) اللي هي عدد مرات وقوع الحجييعني ميو = س

 
 

  في البوسون حالتين اثنتين :
 اما ان تكوم )م( معلومه 

 او )م( مجهوله 
 ل × لو ميم معلومه را  اعرف الةانون مباشرة ً , ولو كانت ميم مجهوله سوف احسبها بحاصل ضرب ن 

, ذو هذ  كانت مراجعه سريعه على التوزيعات التني اخنذناها منن قبنل ) توزينع ذو الحندين , توزينع البوسنون ( 
الحدين والبوسون اللي اخذناهم قبل كذا هذ  للمتغيرات المتةطعه , متغينرات لاتةبنل قنيم كسنريه , مااقندر اقنول صنور  

طفل وربع , او اربع مساجد ونو , يااربع مساجد ياخمس مساجد , يااثنين مندخنين ياثلاثنه مندخنين ,  4ونو , او 
 ان بها قيم كسريه ......................... متةطع او منفصل  يااربعه سُلام ياخمسه معيب , يعني ماينفع اقول

 
اليوم سنأخذ توزيع اخر وهو التوزيع الطبيعي , وهذا توزيع يتعامل مع متغيرات الكميه المتصله او المستمر  , 

 المتغيرات نوعين , اما متصل , او كم منفصل , 
 حدين و البوسون , الكم المنفصل او )المتةطع ( .. هذا يتعامل مع ذو ال

امننا الكمنني المتصننل او )المسننتمر ( .. يتعامننل مننع توزيننع الطبيعنني , ومثننل مانشنناهد التوزيننع الطبيعنني مننن اهننم 
 التوزيعات في علم الاحصاء لو تابعنا مع بعا على الشاشه اللي قدامنا را  نتكلم عن التوزيع الطبيعي : 
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 ثالثاً : التوزيع الطبيعي
والدالننة فني علننم الاحصنناء ,  الاحتماليننة والأكثنر شننيوعاً واسننتخداما يعنني منن اهننم التوزيعنناتيعتبنر التوزيننع الطب

 : الاحتمالية للتوزيع الطبيعي على الصورة التاالية
 

 غير مطالب بحفظه الةانون هذا 
    )س( =

 

 
 = الوسط الحسابي للمجتمع ) او المتوقع (µحي  : 
 ع= الانحراف المعياري للمجتم           

ط =          
7

22
 نسبة تةريبية  449296=  

 الأساس الطبيعي للوغاريتم. 44798هـ =          
 + (( ≥س  ≥))  –س = المتغير العشوائي محل الدراسة .          

تد طرفا  الى مالا نهاية والمنحنى البياني الممثل للدالة الإحتمالية للتوزيع الطبيعي عبارة عن منحنى ناقوسي الشكل يم
 ولكن لا يةتربا من المحور الأفةي كما هو موض  بالشكل 

 

 
 
 

الةانون ليس للحفظ ولكن اعرف شكله يعني اذا شفت الصور  هذ  تعرف ان هذا تبع الةانون الطبيعي , لكن قانون ذو 
ذناها قبل كذا في الحلةات السنابةه , الحدين والبوسون لازم احفظ صيغه ذو الحدين , واحفظ صيغة البوسون , اللي اخ

  لكن التوزيع الطبيعي اللي قدام حضرتك الآن انت غير مطالب بحفظه 
 تفسير ان النيو معنا  المتوسط الحسابي 

 ما = انحراف معياري جيالس
 في الدائر   7على  44ط =مةدار  ثابت , اخذنا  زمان في الرياضيات 

 4,798لوغاريتمات طبيعيه وفي لوغاريتمات معتاد  هي مةدار ثابت مةدار  هـ = احد اسس اللوغاريتمات , في 
بيعني ولكننن غينر مطالننب طعرفننه ان هنذا الشنكل هننو التوزينع ال)الرمنوز والمةنادير هننذ  غينر مطنالبين بحفظهننا مجنرد م

 بحفظه(
 س = المتغير العشوائي محل الدراسه )اطوال , اوزان , اعمار .. الخ (

 دين لما اجي ارسمها بتأخذ شكل منحنى والداله تبع ذو الح
 

هذا منحنى التوزيع الطبيعي والمنحنى هذا مثل مانشاهد منحنى نةوصي يعني على شنكل نةنوو او جنرس بنس 
 مةلوب 

الطرفين تبع المنحنى مثل مانشاهد يمتدوا النى موجنب مالانهاينه والنى  نناقو مالانهاينه الطنرفين تبنع المنحننى 
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 لاينطبةا على المحور الافةي . بيمشي يمين ويسار , لكن
منحنى التوزيع الطبيعي .. هذا الشكل العام له , مثل ماقلنا ان المنحنى هذا لو تكلمنا عن بعنا الخصنائو لنه النى ان 

( منحنى متماثل , معنى التماثل: انه لو اسةطنا عمود من قمه المنحننى 9ندخل في التفصيل , سنجد ان المنحنى هذا : 
 فةي , المنحنى سينفصل الى قسمين متساويين ومتطابةين , منحنى التوزيع الطبيعي منحنى متماثل على المحور الا

المساحه تحت المنحنى والفنراغ تحنت المنحننى اللني نسنميه مسناحه , هنو الاحتمنالات , المحنور الافةني قنيم )س( قنيم 
 المتغير بتاعي )اوزان , اطوال , اعمار (

 الات والمحور الرأسي يمثل الاحتم 
 ( فـ إجمالي المساحه تحت المنحنى اجمالي الاحتمالات تحت المنحنى تساوي واحد صحي  4

  5,1ومساحه النصف الايسر   5,1وبالتالي مساحه النصف الايمن تكون 
من خصائو المنحنى هذا انه يصل للةمه ) اعلى نةطه فيه ( اذا كاننت قيمنه ) س ( علنى المحنور الافةني هني الوسنط 

 )وسنأخذ الكلام هذا بالتفصيل فيما بعد ( الحسابي
 عندما قيمه )س( = نيو , فالمنحنى يصل الى اقصى قيمه له , اذا قمه المنحنى تتحةق عندما اجد ان ) س = نيو (

 ومن الخصائو الاخرى الهامه للمنحنى هذا :

  مةاييس انه عند قمة المنحنى وعن المحور الافةي )النةطه اللي في النو ( عندها تتساوى
 الموضع الثلا  

  مةاييس الموقع اللي هي المتوسطات يصير عندي الممحور الرأسي هذا )اللي في النو ( لو
قريت الةمه على المحور الافةي لتحت الةيمه هذ  سأجدها هي الوسط الحسابي , هي الوسيط , هي 

 المنوال 
سنناوى مةنناييس الموضننع الننثلا  , اذا ً مننن خصننائو منحنننى التوزيننع الطبيعنني انننه عننند قمننة المنحنننى تت

 مةاييس الموضع يةصد بها المتوسطات اللي اخذناها في المستوى الاول في ماد  مبادى الاحصاء .. 
  من خصائو منحنى التوزيع الطبيعي :

 او جرس  اقوسعلى شكل ن اقوسيانه منحنى ن (9
المحور الافةي , المنحنى  منحنى متماثل , معنى التماثل: انه لو اسةطنا عمود من قمه المنحنى على (4

 سينفصل الى قسمين متساويين ومتطابةين ,
 عند قمه المنحنى عند النهايه العظمى تصب  قيمه ) س ( على المحور الافةي هي الوسط الحسابي  (4
من خصائو المنحنى انه عند الةمه تتساوى مةاييس الموضع الثلا  ) الوسط الحسابي = الوسيط =  (2

للمنحنى تيجي عند الوسط الحسابي , اجمالي المساحه , والمساحه تحت المنحنى المنوال (  اقصى قمه 
 معناها _ احتمال _ يبةى مجموع الاحتمالات , مجموع المساحات تحت المنحنى يساوي واحد صحي  

 يوجد مساحات هامه جدا ً تحت المنحنى لها خصائو معينه 
في الاتجاهين الموجب والسالب _ الى مالانهايه دون يمتد طرفي منحنى التوزيع _ من الناحيه النظريه _  (5

 ان يلتةيا مع المحور الافةي 
 اجمالي المساحه تحت المنحنى ) يعني مجموع الاحتمالات ( يساوي واحد صحي   (6
 هناك بعا المساحات الأخرى تةع تحت المنحنى الطبيعي ولها أهمية خاصة في التحليل الأحصائي منها : (7

 تةريباً من إجمالي مساحة المنحنى . %68تعادل   ± µلتي تةع بين أ. المساحة ا      
 تةريباً من إجمالي مساحة المنحنى . %15تعادل   µ ± 4ب. المساحة التي تةع بين 
 تةريباً من إجمالي مساحة المنحنى . %11تعادل   µ ± 4ج. المساحة التي تةع بين 

 
 5ولو قال خارجها اذا اخذ المتبةني وهنو   15قول ا  µ ± 4السرال بيكون ما احتمال وجود شخو بين 

 بالميه
 

 وهكذا بالبةيه.
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 مثل مانشاهد في الرسم : 

 
 

 هذا المنحنى .. والخط الذي يةع في النو هو النيو , اذا مشينا بمتجا  زائد سيةما ورجعت ناقو سيةما 
 , 4عياري ( كانت كيلو , سيةما )الانحراف الم 71يعني افرا ان نيو كانت متوسط الوزن 

, اذا ً اجمنالي المسناحه  68=  ( 4 – 71( , و نينو نناقو سنيةما )  74=  4+  71لو قلنا نيو زائد سيةما يعني )  
تطلنع   %911مابين نيو  ناقو سيةما ونيو زائد سيةما )المساحه اللي تحت المنحنى ( = اقنل منن واحند , اقنل منن  

محصور  بين نيو ناقو سيةما , ونينو زائند سنيةما , اللني هني جاينه بخطنوط , اذاً المساحه تحت المنحنى وال % 68
  % 911والمساحه تكون اقول من  %911لان المنحنى كله  % 911الطول هذ  , المساحه هذ  ليست 

   % 68تطلع بةدر ماذا ؟ تكون بةدر 
 ( وهذ  الخصائو لازم احفظها) 

 4سنيةما ( يمنين , ورجعنت ورى نينو نناقو  4سنيةما ) نينو +  4طيب لو انا مشيت وزودتها شوي وقلنت نينو زائند 
 سيةما ( , 4 -سيةما )نيو 

 ( 66=  2 – 71( و )  72=  2+   71و )  2سيةما بـ  4يصب   71وسيةما  4يعني لو قلت نيو  
لما اجي من ميه ,  15في  الميه او  15كيلو  المساحه هذ   72كيلو و  66وتصب  المساحه التي تحت المنحنى بين 

 معناها ايش ؟؟  % 15واقول المساحه تحت المنحنى بـين نيو ناقو سيةما و نيو زائد سيةما  بـ 
فني المينه او  68يعني احتمال ان الاقي شخو وزنه يةع بين نيو ناقو سيةما ونيو زائد سنيةما ,  احتمنال هنذا كبينر 

, يبةنى احتمنال  74و 68سيصنب   4ضنفت وطرحنت  لو 4كيلو والسيةما بـ  71من ميه , يعني لو كانت النيو بـ  68
فني المينه )وهننذ  قاعند  ثابتننه  68منن ميننه او  68كيلنو الاحتمننال هنذا  74كيلننو و  68إننك تلاقني شننخو وزننه بنين 

 محفوظه ( , 
(  4, سنيةما بنـ  71سيةما .. )  نيو بـ  4سيةما , ونيو ناقو  4طيب ماهو احتمال وجود شخو وزنه بين نيو زائد 

 سيةما بـكم ؟ بأربعه  4 اذا ً
, اذا ً احتمال اني الاقي شنخو وزننه بنين  66=  2 - 71,  72=  2+  71, يصب   71زود واطر  اربعه على الـ 

سنيةما ) يمنين ( ,  4من ميه , طبعاً  لو زودت المساحه شويه وقلت نيو زائند  15كيلو الاحتمال هذا  72كيلو و  66
فني المينه  11عت المساحه شويه , زودت الاحتمالات شويه , الاحتمال يوصنل لنـ سيةما )شمال ( , وس 4ونيو ناقو 

 ,, 
( واحد صحي  او ميه فني  7مساحات عندنا مهمه ,, طبعا ً حنا قلنا اجمالي المساحه )الخاصيه رقم  4اذاً  يوجد لدينا 

او زائد سيةما ( المساحه هنذ  ( , لكن لو اخذت المساحه تحت المنحنى ) نيو ناقو  %911صحي  او  9الميه ) اما 
في الميه ,, يعني احتمال الاقي شخو وزنه او عمر  او طوله بـ نيو زائد او ناقو سيةما ) طبعنا  68كم في الميه ؟ 

في الميه , احتمال الاقي شنخو وزننه او طولنه او عمنر  بنين ) نينو نناقو او  68نيو وسيةما قيم معلومه ( حتكون 
في الميه , احتمال الاقي شخو وزنه او طولنه او  15ومه وسيةما معلومه < الاحتمال هذا سيةما ( >نيو معل 4زائد 

 في الميه ..  11سيةما ,  الاحتمال هذا  4عمر  يةع بين نيو زائد وناقو 
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  -نعيد نفس الكلام بصيغه اخرى :
 

 68كيلنو منثلا ً الاحتمنال هنذا  74كيلنو و  68احتمال الاقي شخو وزنه يةع بين نيو زائد او ناقو سيةما يعني بنين 
 في الميه 

 طيب ماهو احتمال الاقي شخو وزنه خارج الحدين الاثنين هذ  ؟ 
..  68و  47, يصنب  نينو زائند او نناقو سنيةما , يعنني  4وسنيةما بنـ  71في الميه .. لو نينو بنـ  44سيكون الباقي 

 كيلو ؟  74و  68ماهو احتمال ان نجد شخو وزنه يةع بين 
 (  هذ  خاصيه محفووظهمن ميه ) 68 الاجابه

كيلو يعنني كنم البناقي ؟؟  74كيلو ويزيد عن  68طيب ماهو الاحتمال ان يةع وزنه خارج الحدين هذ  ؟ يعني يةل عن 
 في الميه  44

 في الميه  15سيةما ,  4ماهو احتمال ان اجد شخو وزنه بين نيو ناقو او زائد 
 في الميه  5؟؟ يعني الباقي وهو  واذا كان وزن الشخو خارج هذين الحدين

 في الميه  11سيةما .؟؟  الاحتمال  4ماهو احتمال ان اجد شخو وزنه بين نيو ناقو او زائد 
 في الميه  9واحتمال ان اجد شخو يكون وزنه خارج هذين الحدين هو 

 
 هذ  كانت خصائو منحنى التوزيع الطبيعي .. منحنى التوزيع الطبيعي ليه مهم ؟؟ 

معظم الةياسات على الانسان والحيوان والنبات تتبع توزينع طبيعني .. يعنني لنو نظرننا لمنحننى التوزينع لان 
 الطبيعي اللي اخذنا  سابةا ً .. الشكل العام له .. الذي امامنا هنا .. 

 

 
 

زن يتبنع توزينع الةمه .. الاكثريه عن محور التماثل .. لمنا اقنول غالبينه النناس وزنهنا عنند النوزن المتوسنط يعنني النو
طبيعي .. يعني مثلا ً .. طلاب المستوى الاول في كليه الاقتصاد وزنهنم تةريبنا ً كلنه حنوالي النوزن المتوسنط .. النوزن 

اللي هو المتوسط اقنول النوزن  61كيلو ,, بما ان الغالبيه عند الوزن  61كيلو غالبيه الطلبه وزنها  61المتوسط لهم 
كيلو  11و الـ   81مايمنع ان يكون فيه قيم شاذ  في ناس سمينين جداً جدا ً جدا ً فوق الـ يتبع التوزيع الطبيعي , هذا 

بنس هنرلاء قلنه النذين يكوننون علنى اطنراف المنحننى , اعمنار طنلاب  25و  21وفي ناس وزنهم ضنعيف جنداً  جنداً  
الاكثر عند العمر المتوسط .. طنلاب  المستوى الاول تتبع توزيع طبيعي ليه ؟ لأن غالبيه طلاب المستوى الاول الغالبيه

سننه , تتبنع توزينع طبيعني , وهنذا لايمننع منن وجنود قنيم  91المستوى الاول معظمهم عنند العمنر المتوسنط اللني هنو 
 4سنه ولكن هرلاء قلنه ..  44متطرفه , لايمنع من وجود طلبه في المستوى الاول اللي عمرهم كبير جداً  جد اً فوق 

هرلاء موجودون  96ونو او  97او  97من وجود ناس عمرها صغير جد ا ً جد اً اقل مثلا ً من  ولا يمنع 2او  4او 
ولكن قله , وهذ  الظاهر  طبيعيه , فـ أي ظاهر  طبيعيه في اكثريه عند المتوسط , عند النو , وفي قله عند الطرفيه 

لبيه قراءاتها تتركز وتتواجد عند الةمنم المتوسنطه , , الةيم الكبير  مر  , او الضعيفه جد اً , اذا ً عندما اجد ظاهر  غا
اقول انها ظاهر  تتبع التوزيع الطبيعي , وهذا لايمنع من وجود قيم ضئيله تتواجند فني الطنرفين قنيم إمنا علنى الطنرف 

 الايمن متناهيه في الكبر , او قيم على الطرف الايسر متناهيه في الصغر وبالتالي اعتبرها توزيع طبيعي ,, 
 
عزائي الطلبه هذ  كانت فكر  سريعه عن التوزيع الطبيعي تكلمنا عن الشكل العام للمنحنى , وطبعا ً غير مطلوب منك ا

ان تحفظ الةانون تبع التوزيع الطبيعي , لكن الشيء اللي اركد عليه هو شكل المنحنى , شكله نةوصي مةلوب , تكلمنا 
هر  تتركز معظم قراءاتها عند المنتصف , عند المتوسط يةال تتبع عن خصائو المنحنى التوزيع الطبيعي وقلنا اي ظا



 www.imam1.com    ملتقى طلاب وطالبات جامعة الإمام محمد بن سعود الإسلاميه 

- 48 - 
 

 توزيع طبيعي وهذا يعني ان هناك قيم تتواجد عند الاطراف سواء متناهيه في الكبر او متناهيه في الصغر .. 
 

فني علنم  الحلةه الةادمه بمذن الله سننكمل الحندي  فني منو ضنوع التوزينع الطبيعني وننتكلم لمناذا التوزينع الطبيعني مهنم
 الاحصاء وبعد هذا سندخل في الموضوع الاهم , كيف احسب الاحتمال المتغير يتبع التوزيع الطبيعي ..؟ 

 
 

 92المحاضر  
 

من حلةات مةرر الاحصاء التحليلي , في الحلةه السابةه  92السلام عليكم ورحمه الله وبركاته  هذ  الحلةه رقم 
انه يعتبر اهم توزيع في علم الاحصاء , في التوزيع الطبيعي بينا شكل الداله و  مباشر  ً بدأنا بالتوزيع الطبيعي وقلنا

منحنى ليه ؟ لانه بيتعامل  قلنا بأنك غير مطالب بحفظ شكل الداله ولكن كان الاهم خصائو منحنى التوزيع الطبيعي ,
اذا رسمتها بيانيا ً تأخذ شكل  ,مع متغيرات متصله زي الاطوال و الاوزان و الاعمار والدرجات هذ  متغيرات متصله 

منحنى , لو طلع المنحنى منحنى متماثل مثل اللي شفنا  المر  اللي فاتت نةول ان هذا منحنى التوزيع الطبيعي , 
(  4(  منحنى نةوصي  , 9منحنى التوزيع الطبيعي زي ماقلنا المر  اللي فاتت له خصائو معينه .. اذكركم فيها .. 

(  4ما تصب  قيمه )س ( على المحور الافةي هي الوسط الحسابي , من الخصائو الاخرى ,  منحنى تصل قمته عند
(  اجمالي  2ان عند قمة المنحنى تتساوى الموقع الثلا  )الوسط الحسابي = الوسيط = المنوال ( وقلنا ايضا ً ..

ت , يعني مجموع المساحات تحت المساحه تحت المنحنى والمساحه يةصد بها هنا الاحتمال , يصب  مجموع الاحتمالا
المنحنى كله واحد صحي  , وبعدين وجدنا انه يوجد  مساحات تحت المنحنى مهمه قليلا ً , فةلنا المساحه اللي بين نيو 

سيةما ونيو  4في الميه , المساحه اللي تحت المنحنى والمحصور  بين خطين نيو زائد  68زائد او ناقو سيةما 
في الميه , ولو انا زودت المساحه شويه وقلت  15من ميه او  15حه هذ  اقل من الواحد سيةما .. المسا 4ناقو 

سيةما )يسار ( فالمساحه والخطين سيزيدون , وتصب  بينهم مساحه  4سيةما )يمين (  , ونيو ناقو  4نيو زائد 
 منحنى التوزيع الطبيعي ,في الميه , وهذ  من الخصائو المهمه ل 11اكبر و يصب  بينهم احتمال اكبر ويوصل الى 

اليوم سنتكلم عن اهميه التوزيع الطبيعي ولماذا هو مهم ..؟ هناك اسباب كثير  جداً تجعل التوزيع الطبيعي يعتبنر منن  
(  9اهم التوزيعات في علم الاحصاء , وحنا اكتفينا بسببين اثنين فةط , اةل سبب يجعل التوزيع الطبيعي توزيع مهم .. 

ات الطبيعيه مثل )الطول و الوزن و العمر ( اذا قسنتهم علنى الانسنان او علنى الحينوان او علنى النبنات ان معظم الةياس
الةياسات التي احصل عليها تتبع توزيع طبيعي خاصة ً اذا منا قيسنت علنى عندد كبينر منن المفنردات , يعنني لمنا اقنيس 

اقنيس اوزان طنلاب المسنتوى الاول , لمنا اقنيس اطوال طلاب المستوى الاول , الاطوال را  تتبع توزيع طبيعني , لمنا 
اعمنار طنلاب المسننتوى الاول , هنذ  قياسنات طبيعيننه )اطنوال و اوزان و اعمنار ( تتبننع التوزينع الطبيعني .. ليننه ؟ لان 
معظم الاطنوال التني تتبنع طلبنة المسنتوى الاول تتركنز وتتواجند عنند الطنول المتوسنط  , معظنم طنلاب المسنتوى الاول 

كيلننو , اعتةند غالبينه الطلبننه  61يكثنروا عنند الننوزن المتوسنط , متوسنط وزن الطالننب فني المسنتوى الاول يتواجندوا و
كيلو وهنذا منايمنع منن وجنود طلبنه وزنهنم كبينر جندا ً جندا  جندا  وهنذا فني الطنرف يمنين المنحننى  61قريبين من الـ 

 51ود طلبه وزنهم ضعيف جدا جدا جدا  اقل من كيلو لكن عددهم قليل , ومايمنع من وج 11يعادلوا الميه كيلو او الـ 
كيلو وهرلاء موجودين لكن عددهم صغير , اذا ً الةيم الموجود  على الاطنراف هنذ  قنيم طبيعينه تتواجند فني اي  21و 

( ان معظم الةياسات )اطنوال , اوزان ,  9ظاهر  طبيعيه , فـ السبب الاول الذي يجعل التوزيع الطبيعي توزيع مهما ً .. 
( ان معظنم التوزيعنات اللني 4عمار ( سواءً  قستها على انسان او حيوان او نبات تتبع توزيع طبيعي , السبب الثناني ا

اخذناها قبل كذا )احنا اخذنا توزيعين اثنين فةط ( علم الاحصاء يوجد به عدد كبير من التوزيعات كثير جدا جدا , معظم 
لتوزيع طبيعي , يعني مثلا ً توزينع ذو الحندين هنذا ممكنن احولنه النى التوزيعات هذ  ممكن نحولها تحت شروط معينه 

توزيع طبيعي .. السرال هنا التحويل هذا سيفيدني في ماذا ؟؟ زي ماشفنا في نهايه الحلةه او الحلةه الةادمه حتجند ان 
دا , ويبةى احيانا ً بسنتبدل لما استعين بالتوزيع الطبيعي بدلاً  من  ذو الحدين هذا الاحلال بيوفر لي جهد ووقت كبير ج

التوزيننع الطبيعنني بتوزيننع ذو الحنندين طبعننا ً تحننت شننروط معينننه مننارا  ننندخل فيهننا ,, لكننن يةننول ممكننن يحننول معظننم 
التوزيعات مثل ذو الحدين وزي البوسون ممكن احولهم الى التوزيع الطبيعي , هذا التحويل من شأنه انه يخفا حجم 

ظنه , وهنذا سنيبان ان شناء الله لمنا ننتكلم فني نهاينه الحندي  عنن التوزينع الطبيعني , العمليات الحسنابيه بصنور  ملحو
سنكتفي بهذين السببين , طبعاً  في اسباب ثانيه , يعني منن ضنمن الاسنباب الثانينه .. أن كنل نظرينات الاحصناء قائمنه 
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ينننه والوسننط الحسننابي علننى خصننائو منحنننى التوزيننع الطبيعنني , وفنني خصننائو ثانيننه زي مننثلا ً اي قياسننات فنني الع
 ,والنسبه , هذ  برضوا قياسات اذ نةيس عدد كبير من العينات تتبع التوزيع الطبيعي 

( ان معظم الةياسات  علنى الانسنان والحينوان تتبنع 9المهم انا بركز على الخاصتين الثنتين هذ  .. الخاصيه الاولى ,  
 ستخدام التوزيع الطبيعي كبديل لتوزيع ذو الحدين. ( يمكن4 .. يعني ايش تتبع توزيع طبيعي ؟؟ توزيع طبيعي

 
  مامعنى ان انا اقول ان الطول يتبع توزيع طبيعي ؟؟ 

معناهننا ان معظننم الةننراءات المسننجله عننن الاطننوال تتواجنند عننند الةمننه المتوسننطه فنني الطننول , مننامعنى ان  (9
النناس وعلنى الافنراد تتواجند بنالةرب منن الاوزان تتبع توزيع طبيعي ؟؟  معناهنا ان معظنم الاوزان اللني مسنجله علنى 

الوزن المتوسط , الاكثريه عند الوزن المتوسط يعني نةول تتبع توزيع طبيعي , بما ان الاكثرينه عنند النوزن المتوسنط 
تبةى الاقليه في الطرفين , الاقليه من الةراءات اللي عندي في الطرفين , في قراءات كبينر  جندا جندا تةنع فني الطنرف 

في قراءات ضعيفه جدا جدا تةع في الطرف الايسر ذي الةله , لكن الاكثريه عند الةمه المتوسطه , وقريب من الايمن و
الةمه المتوسطه , حول الةمه المتوسطه , اسميه توزيع طبيعي , السبب الثناني اللني خنلا توزينع فني الاحصناء توزينع 

ةهنذا التحوينل منن شنأنه ان يخفنا العملينات الحسنابيه ( ان معظم التوزيعات ممكن احولها للتوزينع الطبيعني 4مهم , 
بشكل ملحوظ ورا  نشوفه فيما بعد .. مثل ماقلنا التوزيع الطبيعي هذا توزيع لمتغير متصل , متغير متصنل مثنل اينش 

كيلنو منر  وحند  كنذا , وزننه را   79كيلنو لنـ  71؟؟ مثل الاوزان , الاوزان عمليه متصله مافي واحد وزنه يةفز من 
مننن مينه مننل جننرام , يزينند بمةننادير  61و  71و واحند مننن الننف جننرام ,  71و واحنند مننن ميننه ,  71كيلننو ,  71يند يز

ز منر  وحند  .. ! منن فنالانسان طوله بيةمتناهيه في الصغر , مةادير تكاد تلتصق ببعضها , الطول عمليه مستمر  , و
مثلا ً على مدار سنتين او ثلاثه , بمةادير متناهينه فني سـم .. ؟! طبعاً  لا , الانسان بيطول السـم  969سـم الى  961

و واحند منن ملينون منن  961سنـم وبعند شنويه  961سنـم ( , النهنار طولنه 9الصغر في اليوم .. لما اجمعهم يطلع  ) 
من المليون من السانتي , بيزيد يعني بمةنادير تكناد تلتصنق فني  4سـم و  961السانتي , مةدار لايرى وبعدها بساعه 

عضها , والعمر برضو متغير متصل و المسافه متغير متصل , والزمن و درجه الحرار  , يعني  المتغينر المتصنل فني ب
سنه ونو .. ! ينفع ؟؟ , اذا  41سنه وواحد عمر   41النهايه هو المنغير الذي يةبل قيما ً كسريه , ينفع واحد عمر  

شنهور , بمنا اننه قبنل قنيم  4سننه و 41سننه وربنع ,  41 سنه وننو , 41نفع هي متصل .. ايو  ينفع لواحد عمر  
كيلنو  64ونو ,  69كيلو وواحد ثاني وزنه  61كسريه يعني متصل , الوزن متغير متصل ؟؟ نعم ,, في واحد وزنه 

كيلو  , بنين النرقمين هنذين ممكنن اجند كنم شنخو وزنهنم  69كيلو والناس اللي وزنها  61, طيب الناس اللي وزنها 
سنه , في كنم شنخو عمنرهم يةنع بنين هنذين  49سنه , وواحد عمر   41, عدد لانهائي واحد عمر   69و  61بين 

الرقمين كم واحد عدد لانهائي , يعني العمر عمليه متصله , والوزن متصل , والطول متصل , والمسافه ..؟ , المسافه 
 911كيلنو و  41ي , واحد ثاني يمشي كيلو ونو واحد ثان 41كيلو ,  41من مةر عملك الى الجامعه , واحد يمشي 

متر , بما انه بينهم قيم كسريه يعني متصل , اذا المتغير التوزيع الطبيعني يصنف  71كيلو و 911متر , ووحد يمشي 
متغيرات متصله , من اي خانتين عدد لانهائي من الةيم , في التوزيع الطبيعي علشان نجيب الاحتمال في ثنلا  اشنكال 

اليننه , التوزيننع الطبيعنني او المتغيننر المتصننل بصننفه عامننه , فنني المتغيننرات المتصننله ومنهننا التوزيننع مننن الةننيم الاحتم
الطبيعي يبةى الاحتمال عندي الةيم الاحتماليه بتأخذ صور  من ثلاثه , اما اقول احتمال ان شخو معين وزنه اقل منن 

كيلنو هنذ  هني  11و  71شنخو وزننه بنين  كيلنو او 11كيلو , او اقول احتمال ان شخو وزنه اكبنر منن  71مثلاً  
ثلا  صور , اما اقول احتمال س اقل من قيمه معينه يا أكبر منن قيمنه معيننه او بنين قيمتنين , مناينفع فني المتغينرات 

كيلنو مناينفع , ولكنن  71المتصله اقول احتمال ان الـ ) س ( تساوي قيمه معينه مناينفع اقنول احتمنال ان احمند وزننه 
, او  71كيلو .. لا ..  احتمال وزنه اقل منن  71كيلو ,  71ع ؟؟ اقول  احتمال ان احمد وزنه اقول من ماهو الذي ينف

هذ  الثلا  صور ,   75و  71ينفع يا أقول اقل يااقول اكبر او بةول احتمال وزنه بين  71اقول احتمال وزنه اكبر من 
من قيمه معينه , او احتمال ) س ( تةع بين قيمتين , )  يااحتمال )س( اقل من قيمه معينه , ي=او احتمال ) س ( اكبر

س ( هو المتغير تبعي اذا كان ) س ( معناها الوزن , العمر .. الخ ., وبالتالي في التوزيع الطبيعي لما اجي اسأل عنن 
حتمال ) س ( ( مثلا ُ  , او ا 9احتمال , را  اقول شيء من ثلاثه .. احتمال ان ) س ( اقل من قيمه معينه ولتكن ) س

( , الاحتمنال هنذا عبنار  عنن مسناحه تحنت  4( و ) س 9( او احتمال ) س ( مابين ) س 4( او ) س 9اكبر من ) س
 9المنحنى في التوزينع الطبيعني قمنه الاحتمنال هني مسناحه تحنت المنحننى , خلينك متنذكر بنأن اجمنالي المسناحه كلهنا 

ن حاجه من ثلاثه , احتمال ان احمد وزنه اكبر من قيمه معينه في الميه , في التوزيع الطبيعي بسأل ع 911صحي  و 
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 71و  61كيلنو , او اقنول ان احتمنال ان احمند وزننه بنين  61كيلو , او اقول احتمال ان احمد وزنه اقنل منن  71من 
 هما الثلا  صور هذ  التي في الاحتمالات , انا بترجم الكلام هذا الى رموز , بيةول ماذا .. ! 

 ي امامنا هذا .. الشكل الذ

 
 

( المحنور الافةني هنذا هنو محنور المتغينر , النوزن او  9( و ) س 4يعطينا احتمال ان شخو معنين وزننه منابين ) س
كيلنو او بنـ  21( منثلا ً بنـ  9كيلنو و ) س 71( هنذ  بنـ  4العمر او الطول , واللي فوق هذ  الاحتمالات , افنرا ) س

, اينن الاحتمنال إذا ً ؟ المسناحه تحنت المنحننى المحصنور  بنين  21و  71, فما هو احتمنال شنخو وزننه منابين  61
( .. احتمنال ان فني شنخو وزننه يةنع  9( وأقل من ) س 4هذين الخطين , اذاً احتمال ان شخو وزنه اكبر من ) س

مسناحه ( واقيم عمود , فين الاحتمال ..؟ ال 9( وأقيم عمود , وعند  ) س 4( , بجي عند ) س 9( و ) س 4بين ) س
(  وهذ  المساحه التي نحن نريدها طبعا ً المساحه هذ  اقل من  9( و ) س 9التي تةع بين هذين العمودين مابين ) س

الواحد , تطلع بحجم ماذا اذاً  ..!   سنةولها في مرحله لاحةه , لكنن حالينا ً الاحتمنال بيانينا ً هني المسناحه المحصنور  
 ( ..؟  9( و ) س 4ان احمد وزنه بين ) س ( .. ماهو احتمال 9( و ) س 4بين ) س

 ( ؟ .. ماذا افعل ؟؟  9( و ) س 4( هذ  ارقام , فما هو احتمال وزنه بين ) س 9( و ) س 4) س
( واقيم عمود ,, اين الاحتمال ..! المساحه التي تةنع بنين هنذين  العمنودين  9( واقيم عمود و ) س 4اذهب على ) س

الواحند , كنم بالضنبط ؟ بنحسنبها لاحةنا ً .. لكنن الوقنت هنذا اننا اعبنر عنن الاحتمنال فني  .. طبعاً  المساحه هذ  اقل منن
كيلو .. احط الـ  71( مثلا ً هو  9( ..؟ ) س 9صور  بيانيه , طيب لما اجي اقول احتمال ان احمد وزنه اكبر من ) س

هر  , طيب واللي فوق ..؟ هنذ  الاحتمنالات كيلو على المحور الافةي , واقيم عمود , اذا ً المحور الافةي للةيم الظا 71
( أقراها تحنت واقنيم عمنود , اينن الاحتمنال  9( .. ؟ بجي عند الـ ) س 9التابعه لها , احتمال ان ) س ( اكبر من ) س

( , فيصنب  الاحتمنال هنو المسناحه الواقعنه علنى يمنين العمنود )  9اذاً  ..؟ انا اقول , احتمال ان ) س ( اكبر من ) س
الذيل الايمن , الطرف اليمين , المساحه المضلله بالرسم ,, اذا ً لما اقول ماهو احتمال ان احمند وزننه اقنل منن (  9س
واقيم عمود , اين الاحتمال ..؟ , الخط قسم المنحنى قسمين قسم قبلنه وقسنم بعند  ,, اينن  71كيلو , اجي عند الـ  71

حه الآتيه على الطرف الايمن , هذا هو الاحتمال المطلوب , اذا ً احتمال الاحتمال اذاً  ..؟ , المساحه التي قبلها , المسا
( الجنزء الايمنن هنذا .. طبعنا  9( هي المساحه الواقعه على يمين العمنود المةنام علنى ) س 9ان ) س ( اكبر من ) س

مسناحته كلهنا واحند  اكيد انها اقل من واحد , وايضاً  شيء اخر , اقل من ماذا ..؟ اقل منن ننو , ألنيس المنحننى هنذا
من عشر  , وتصب  اذا ً الطرف الايمن هذا اكبر  5صحي  , طيب نو المنحنى , نو اليمين هذا ماهي مساحته .؟   

منن عشنر  , احننا قربننا شنويه منن قيمنه الاحتمنال , اذا الطنرف الايمنن هننذا  5منن عشنر  ؟؟؟ اقنل منن  5او اقنل منن 
 يةع في النو الايمن ,  من عشر  لأنه 5مساحته اقل من كم ..؟ من 

 بةي لنا الصور  الثالثه والاخير  ,,,,, 

 
 

 وهكذا  71او اكثر م  71او اقل من   71و  61والاحتمال كالتالي احتمال س= مابين 
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كيلنو وأقنيم عنندها  11كيلنو  اينا ً كنان , اجني عنند النـ  11كيلو , او وزنه اقل منن  61احتمال ان احمد وزنه اقل من 
كيلو وأقراها عند المحور الافةي , واقيم عندها عمود سيةسم لنا المنحنى قسمين , ننو  11ا اجي على الـ عمود , لم

على يمين العمود , ونو على يسار العمود , مساحه على يسار العمود ومساحه على يمين العمود , اننا اريند احتمنال 
كيلننو ,  71( ..؟ أقننل مننن  4وزنننه اقننل مننن ) س( .؟ ) س ( يعننني احمنند منناهو احتمننال ان  4ان ) س ( اقننل مننن ) س

( ,  4( في مساحتين اليسار واليمين , المساحه التي على الطنرف الايسنر هني المسناحه الاقنل منن ) س 4عندي ) س
منن عشنر  وتبةنى  5طبعاً  واض  ان المساحه هذ  واقعه فني النصنف الايسنر , والننو الايسنر مسناحته كلهنا كنم ..؟ 

من عشر  , هذا تعيين قيمه الاحتمال بيانيا ً علنى الرسنم  5ذيل الايسر هذا مساحته مابها ؟؟ اقل من الجهه الثانيه , ال
 , 

 4اخر شيء عندنا هنا , كيف استخرج الاحتمال رقميا ً ..؟ يعني الذيل الايسر )كما في الرسنم ( تطلنع مسناحته كنم ؟؟ 
ننه يةنع فني الننو الايسنر , يتبةنى لننا هننا كينف ينتم من عشر  لأ 5من عشر  , طبعاً  مارا  يصير  4من عشر  ولا 

 حساب الاحتمال رقميا ً ..؟ 
بيانياً  قلنا الاحتمال .. اما انه يةع في الطرف الايمن .. المساحه في الطرف الايمن , او مساحه في الطنرف الايسنر أو 

.؟ كأرقنام , كينف احسنبها ..؟ العملينه مساحه بين حدين , هذ  الثلا  صور , كيف اذا ً احسب قيمنه الاحتمنال رقمينا ً .
بدلاً  من تستخدم قانون التوزيع الطبيعي اللي قلنا  سابةا ً , وشكله كبير ومنارا  ينفنع اعنوا فينه , العملينه بمنتهنى 

كيلنو ..؟ ارو  للجندول واجينب الاحتمنال ,,  71البساطه , را  استخدم جدول .. ماهو احتمال ان احمد وزنه اقنل منن 
سنه .. هذا متغير متصل يتبع توزيع طبيعي ارو  اكشف على العشرين هذ   41ال ان علي عمر  اكبر من ماهو احتم

كيلنو  61في الجدول , مارا  تسوي اي حاجه كل اللني علينك تكشنف الجندول , مناهو احتمنال ان خالند وزننه اقنل منن 
سنـم ؟  961احتمال ان خالد طوله اكبنر منن نجيب الاحتمال هذا من اين ؟؟ من الجدول الجدول فيه الاحتمالات , ماهو 

اجيب الاحتمال هذا من الجدول  , اذاً  الاحتمالات لاي ظناهر  تتبنع توزينع طبيعني مثنل الاوزان والاطنوال و الاعمنال , 
 الاحتمالات لو ابغاها كل اللي اسويه اني اكشف على الجدول , وتنتهي الةصه ,

كيلنو . اعمنل جندول الاوزان احتمنال علني طولنه اكبنر منن  71وزنه اقل منن لكن ياترى لما اقول ان احتمال ان احمد  
 سـم , اعمل جدول الاطوال , بكذا مارا  ننتهي ..؟  961

اعمل لكل ظاهر  جدول ..؟! طبعاً  لا , في هذ  الحاله , حول المتغير اللي عندك بدلا ً من هنو متغينر وحندات مطلةنه , 
سنه , هذ  الوحدات احولها  41سـم ,  961كيلو ,  71ت مةترنه بوحدات قياس قيمه مطلةه يعني ايش ؟؟ يعني وحدا

الى قيم معياريه ,, قيم معياريه يعني ايش ؟؟ يعني قنيم مسنتبعد منهنا اصنغر وحندات الةيناس , مناهو احتمنال ان احمند 
اس , بعند مااحولهنا النى كيلو لةيمه معياريه , قيمه مافيهنا حندود قين 71كيلو اعمل ايش ؟ احول الـ  71وزنه اقل من 

سنـم مناذا اعمنل  961سنـم ,  961قمه معياريه اكشف الجدول وتنتهي الةصه , ماهو احتمال ان علي طوله اكبر منن 
سـم لةيمه معياريه تطلع قيمه مافيها حدود قياس ارو  اكشف الجدول , مناهو احتمنال ان خالند منثلا ً  961؟؟  احول 

سنه لةيمه معياريه .. ارو  اكشف الجدول وبنأي ظناهر  , تتبنع  98. ؟ احول الـ سنه , ماذا اعمل  98عمر  اقل من 
التوزيع الطبيعي واريد الاحتمال لها احولها الى قمه معياريه وبعد كنذا اكشنف الجندول , لكنن مناهي الةمنه المعيــنـاريه 

 ..؟ 
  هي اللتي امامنا بالةانون هذا

 
 µ -س                                        

 الةيمة المعيارية :   ي =                        
                                             

 
هي قيمه مخفظه بكل من الوسط الحسابي والانحراف المعياري , الةيمه المعياريه قيمه مخفظه بكل منن الوسنط 

( , الطننول اسننمه ) س ( , والننوزن اسننمه ) س ( , الحسننابي والانحننراف المعينناري , لننو الةيمننه الاصننليه اسننمها ) س 
كيلنو  61والعمر اسمه ) س ( , لما تحول ) س ( الى قيمنه معيارينه , نسنميها ) ي ( , فنـ اجني علنى ال ) س ( , النـ 

 61هذ  اشيل منها النيو تبعها واقسم على سنيةما , اللني يطلنع منارا  اسنميه ) س ( , اسنميه ) ي ( , اجني علنى النـ 
يطلنع  4علنى  71نناقو  61,  4كيلو واخذ الانحراف المعياري اللي هو النـ  71شيل المتوسط تبعها اللي هو كيلو وا

لي رقم , الرقم هذا ماله وحدات قياس , هذا قمه معياريه قيمه محرر  من وحدات الةياس , علشنان كنذا الجندول اللني 
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معياري , يعني جدول يصنل  لجمينع الظنواهر , جندول بنكشف فيه اسمه  الجدول المعياري , جدول التوزيع الطبيعي ال
معياري , جدول قياسي يصل  لجميع الظواهر )اطوال , اوزان , اعمار , درجات , رواتب , انتاج .. النخ (  لكنن متنى 

 .؟ بعد مااحول هذ  الظواهر الى قيم معياريه علشان اتخلو من وحدات الةياس ,
 
وف كينف نحنول الةنيم الاصنليه ) س ( النى قنيم معيارينه وابندأ فني المرحلنه في الحلةه الةادمه ان شناء الله بنشن 

 سنه ..؟ اجيب الاحتمال هذا كيف ؟؟  41الاخير  , كيف احسب قيمه الاحتمال ,, ماهو احتمال ان احمد عمر  اقل من 
 ان شاء الله بنأخذ  بالتفصيل في الحلةه الةادمه بمذن الله 

 
 95الحلةة 

, بنندأنا بالتوزيعننات الاحتماليننه , بندانا بننالتوزيع ذو الحنندين والتوزيننع البننو سننون , وهننذين  فني الحلةننات السننابةه
للمتغيرات المتةطعه , ومن ثم تكلمنا عن التوزيع الطبيعي ودالة المتغيرات المتصله او المسنتمر فني التوزينع الطبيعني 

لمهنم جنداً  ان نحفنظ خصنائو المنحنى التوزينع قلنا , ليس من المهم ان نحفظ شكل الداله  للتوزيع الطبيعي لكن منن ا
 الطبيعي ,

 ومن خصائو منحنى التوزيع الطبيعي :
 # ان منحنى ناقوس الشكل

 # ان منحنى تصل قمته عندما  تصب  قيمة س المحور الافةي يساوي الوسط الحسابي
سنناويه ., أي )الوسننط # ان عننند قمننة المنحنننى لننو قرأنننا علننى المحننور الافةنني سننتجد مةننايس الموضننع الثلاثننه مت

 الحسابي = الوسيط = المنوال (
 # ان طرفين المنحنى  لا يلتةوا مع المحور الافةي .

# ان اجمال المساحه , )قلنا ان كلمة المساحه هو تحت المنحنى  معناها احتمال ( اجمال المسناحه تحنت المنحننى 
مسننحه مننابين الميننوا وننناقو سننيجما تحننت  , وقلنننا ان فنني مسنناحات معينننه مهمننه قلننيلاً , ال %911صننحي  او  9

,  %15سننيجما يمننين وشننمال حيزينند قلننيلاً  4, المسنناحه بننين ميننوا زائنند او ننناقو  %68المنحنننى يةننع بينهننا 
وحندات  4سنيجما شنمال لنو مشنيت يمنين وشنمال  4سنيجما يمنين ونناقو  4المساحه لو زدناها قلنيلاً مينوا زائند 

ً  %11احراف معياريه المسحه بتزيد وتكون   تةريبا
 

وكلنا في نةطه اخرى وهنو لينه التوزينع الطبيعني مهنم , وكنان لهنا عندة اسنباب واكتفيننا بسنببين فةنط  وهني ان ,  
معظم الةياسات على الانسان والحيونات والنبات تأخذ على التوزيع الطبيعي  .)منامعنى ذلنك ( لنو معظنم الةنراءات 

اءات تتبنع التوزينع الطبيعني ..لنو معظنم الاعمنار تتمركنز حنول عندي تتواجد عند الةيمنه المتوسنطه اقنول انهنا قنر
الةيمه المتوسطه حول متوسط العمر اقول انها تتبع التوزيع الطبيعي ... اغلبية الةراءات عند الةيمه المتوسنطه , 

لصنغر,  والاقليه عند الطرفين  في اليمين والشمال , اقليه شديدة التطرف فني الكبنر , واقلينه شنديدة التطنرف فني ا
 وهذان موجدان على الطرفين  , وهي ظاهر  طبييعه في جميع الظواهر ..

قلنا في التوزيع الطبيعي عندما نسأل عن احتمال , اسأل عن صور  من ثلاثه , اما احتمال عن شخو معين وزنه 
 يزيد عن حد معين او يةل عن حد معين او يةع بين حدين ,

كيلنوا منثلاً ( , او احتمنال  21)  4كيلو مثلاً ( , او احتمنال س > س  71) يعني اكبر من   9يا احتمال س < س
 مثلاً , 71و 21س تكون بين 

كيلنوا اكتشنف بالجندول ,  71لكي اتي بهذا الاحتمال  ساكتشفها بالجندول , مناهو احتمنال ان احمند وزننه اقنل منن 
 9411لاحتمال ان الانتناج يةنل عنن سنه اكتشف عن طريق الجدول , ماهو ا 41وماهو احتمال ان احمد اكبر من 

وحد  اكتشنف عنن طرينق الجندول , هنذا معناهنا ان اعمنل لكنل ظناهر  جندول , لا ,, بنل سننعمل جندول واحند فةنط  
وذلك بعد مانستبعد وحدات الةياس اللي عنندنا  أي نحنذف كلمنة سننه وَ كيلنوا غنرام السننوات والاطنول بالسنانتي, 

اللذي لدينا وذلك عن طريق الةيمنه  المعيارينه , أي عنندما نحنول قيمنة س  نحاول ان نتخلو من واحدات الةياس
سنه عندما نحولهم الى قيمه معياريه الناتج قيمه محرر   من وحدات الةياس , في  41سم او  961كيلوا او  71

يناري , او هذ  الحاله سألجا الى نوع واحد من الجداول وهو جدول واحد فةط , وهو جندول التوزينع الطبيعني المع
جدول التوزيع الطبيعي الةياسي  ) معناها أي يصل  لجميع الظواهر ..وذلك بعد مانحول قيمها النى قنيم معيارينه , 
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الةيم المخفضنه بكنل منن الوسنط الحسنابي للأنحنراف المعيناري ( الةنيم المعيارينه قنيم مسنتبعد منهنا اصنل واحندات 
 الةياس.

 والةيمه المعياريه   رمزها ي
 

 µ -س                                        
 ي =                                                   

                                             
 

 4كيلوا , اشيل منها الميوا واقسمها على السيجما , سيكون الناتج رقم , يمكن  71عندما نأخذ قيمة س وتكون مثلاً 
 , اخذ هذ  الارقام واذهب بها الى الجدول  واكشف عليها وحينها سيعطيني الاحتمال , 4و ناقو او ا 9,5او 

 

 
 
 

طبعاً لو هنا ) كما هو موض  بالرسم المنحنى ( المنحنى التوزيع الطبيعيي , لو هذ  الةيم )قيم س ( قنيم اصنليه  
بنالنو قبلهنا  71كنذا ..بنس لنو رجعنت ورى النـ وه  72و 74و 74كيلوا وبعندها  71الميوا والسيجما , مثلاً ميوا =

,, وهكذا , , لو حولت هذ  الةيم الى قيم معيارينه و اخنذت منهنا مينوا وقسنمتها علنى السنيجما  67وَ 68وَ  61ستجد 
حتتحول , عندما نجعل هذا الميوا واشيل منها الميوا سنيكون النناتج صنفر , وصنفر تةسنيم سنيجما يسناوي صنفر , اذاً 

 ناظر الصفر ,ميوا تكون ت
بصفه عامه محور ي , )نحن هنا نحاول تحويل س الى ي ( اذاً محنور ي هنو النذي بنالنو صنفر وعلنى يميننه 

, واحول واكشف الجدول ,   لها عديد من الجداول من الجنداول المشنهور  ,  2وَ 4وَ 4وَ 9, وعلى شماله  2وَ 4وَ 4وَ 9
ةط  )أي في النو اليمين ( , وفي النصف الشمال وهنذا لأننه جدول بيعطيني الاحتمال في النو الايمن  من المنحنى ف

منحنى متماثل , الةيد الثاني هو ان يعطيني الاحتمال الواقع مابين الصفر وقيمه معينه )أي يعطيني احتمال الواقه بنين 
 ,ي=صفر , وقيم معينه من قيم ي ( ... مامعنى ذلك؟؟.. ..لكي نعرف ماالمةصود نأتي الى هذ  الامثله ,

 مثال :
 81سناعه بنأنحراف معيناري  751اذا كان متوسط عمر المصنبا  الكهربنائي النذي تنتجنه احندى الشنركات هنو 

ساعه , سحب مصبا  واحد من انتاج الشركه , وعلى فرا ان عمر المصبا  متغير عشوائي يتبع التوزينع الطبيعني 
 ت (,, احسب الاحتمالات الاتيه :) معنى هذ  الجمله استخدم التوزيع الطبيعي  في ايجاد الاحتمالا

 ساعه 891ان يزيد عمر المصبا  عن  -*
 ساعه 671ان يزيد عمر المصبا  عن  -*
 ساعه 771ان يةل عمرو المصبا  عن  -*

 
 يمكنك استخدام هذا المةطع من الجدول التوزيع الطبيعي :

 ي 1,45 1,51 1,58 1,75 9 9,45 9,51

   )ي( 1,11 1,91 1,44 1,47 1,42 1,41 1,24
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 الصف الاول من الجدول هي قيم ي
 . 9والصف الثاني من الجدول هي احتمالات  ي وتكون اقل من 

 هذا جزء من الجدول .
 الحـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــل :

ها س ) س هنو بيسألني هنا عن ااحتمالات الفائته كيف استخرجتها , عمر المصبا  هي الةيمه الاصليه وحسمي
المتغير الاصلي ( وهنا هو عمر المصبا  الكهربائي , اذاً احتمال ان المصبا  عمر  اقل من الحد معين , انا ازيد عمر  

 ( , 891) س اكبرمن  891, وعمر المصبا  اسميها س , اذاً انا اريد احتمال ان س < 891المصبا  عن 
فني الاعلنى يجنب ان احنول س النى قنيم معيارينه رمزهنا ي ,  ولكي استطيع استخرج الةيم الموجود  في الجدول

,  771, او س = 671,  او س = 891ناتي عند س , وهي قيمنه اعطناني ايهاهنا السنرال وهننا لتفنرا ان  س = 
ساعه ( واقسم النناتج علنى  751,,,كيف سنحول هذ  الةيم الى قيم معياريه ؟....نأخد من س الميوا ) وهي الساعات 

 ساعه (  ونعوا جدول الةيم المعياريه 81وهي  سيجما . )
 µ -ي  =  س 
             

 
 

 771, س = 671,  س = 891س هنا هي الةيم العشوائيه المعطاة وهي س = 
 751) ميوا ( هي الةيمه الثابته  µوَ 

 ساعه 81هي      وسيجما هي  
 والان سنعوا بالةانون :

 751 - 891ي  =  
                                      81    

                              =1,75 
 

 % 1,75وهنا السرال يةول مااحتمال ان يكون  ي اكبر من 
 ساعه 1,75لا اقول هنا 

 
 ملاحظه عندما يكون الناتج على يمين العمود اذا نزيد نو ولو كان بعد  ننةو نو كما الاتي

 على يسار العمود اذا ننةو نو 1475
 1447وهو  1475مايةابل قيمة    – 145=  ي
 

 بالميه  1444=   1447 – 145اذا الناتج هو ي  =  
 

 فالحل كالاتي 671عندما س = 
 

 1442وعندما يكون الاجابه بالسالبه نعطيها مايةابلها بالموجب وهي  – 9=   751 – 671ي = 
               81 

 ( + المساحه التي تةع بين 145مين من المنحنى وقدرها )+وهذا الاحتمال عبار  عن مساحة النصف الي
, ي = صفر . وحي  انه لايوجد قيم سالبه في الجدول فأن الةيمه  الموجبه المناظر   لها تحنل  محلهنا  -9ي= 

 بسبب تماثل المنحنى 
 (9+   ) صفر >   > + 145( = -9اذا    )ي< 

 ( 9+  ) ي >  145=                     
                     =145  +1442   =1482 
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اذاً عننندما ارينند ان اتنني بأحتمننال لمتغيننر يتبننع التوزيننع الطبيعنني لا اسننتخدم قننوانين مثننل مننا قمنننا بعملننه بننـ  ذو حنندين  
والموصول , بل نستخدم جدول , ولكن لكي استخدمه يجب ان نحول قيم س الى قيم معياريه , وبعد ما يتم تحويله الى 

ياريه  احطهنا علنى الرسنم  , أي اضنع قيمنة ي علنى الرسنم , ستنةسنم معننا ي النى قسنمين  , قسنم علنى يمنين قيم مع
العامود وقسم على يسار  , وانت الذي تختنار ,,,,, امنا ان تضنيف علنى الجندول المعطنى الينك  تضنيف علينه ننو او 

 تطر  منه نو .
( هنل ستضنيف  %1,42واحتمالنه  9) مثلاً ي =  المطلوب منك وانت تكشف على الرقم ان تفكر , هل قيمة ي

 ,هذا الاحتمال اضيف ام اطر  منه نو .  % 1,91واحتمال كان  1,5نو او تطر  نو  , عندماا تكون ي = 
اعزائي الطلبه هذا كان اول مثال عملي بينا فيه كينف يسنتخدم جندول التوزينع الطبيعني المعيناري فني ايجناد قنيم 

غير يتبنع التوزينع الطبيعني , كنل الني عليننا ان نحنول المتغينر س النى قنيم معيارينه ومنن ثنم لأحتمالات الخاصه لأي مت
احطها على الرسم ومن ثم اكشفها بالجدول ,, واهم شيء ان اعرف متى اضيف الننو ومتنى اطنر  الننو , ) مناهو 

ول اما نزود نو او تةلله عن النو ( لأني بتكلم عن النو الايمن من المنحنى اذاً الاحتمال الذي سنطشف عليه بالجد
 النو ,

 في الحلةه الةادمه بأدن الله سنكمل باقي الامثله توضيحيه اكثر للكشف في الجدول التوزيع الطبيعي .
 

 
 المحاظره السادسة عشر

 
في الحلقة السذابقة تحذدثنا عذن التوزيذع الطبيعذي ورأينذا كيذف نحسذب الاحتمذال لأي متغيذر يتبذع التوزيذع الطبيعذي 

رة كلهذا أننذا نحذول القيمذة الأصذلية للمتغيذر العشذوائي إلذي رمزهذا س  بحولهذا لقيمذه معياريذة كشذف الجذدول جذذدول الفكذ
معياري يصلح لجميع الظواهر إذا كنت أتعامل مع أطوال أعمار أوزان درجات ....الخ  محتاجين قيمة احتمالية من هذذا 

صلية رمزها س فهذاك القيمة المعيارية رمزها )ى( ي عبارة عن ماذا كل إلي علي أحولها قيمة معيارية إذا كانت القيمة الأ
 ؟

للوسذط الحسذابي وأقسذم النذذاتج علذى الانحذراف المعيذاري الذذي هذو س تطلذع القيمذذة  µس أشذيل منهذا  أجذي علذى 
 المعيارية أخذها أكشف عنها في الجدول تعطينا الاحتمال على طول . 

 : ( احسب الاحتمالات التالية1#مستخدما بيانات المثال السابق رقم )
 ساعة  004, 154:أن يتراوح عمر المصباح بين  1
 ساعة  014, 194:أن يتراوح عمر المصباح بين 0
 ساعة  054, 104:أن يتراوح عمر المصباح بين 0

 يمكنك استخدام هذا المقطع من جدول التوزيع الطبيعي 

 1,54 1,05 1 4, 15 4, 50 4, 5 ,.05 صفر ي

 4, 00 4, 09 4, 00 4, 01 4, 00 4, 19 ,.49 فرص ح)ي(

الحذذل نفذذرض أن س هذذو متغيذذر عشذذواي يذذدل علذذى عمذذر المصذذباح الكهربذذائي بالسذذاعات إذا ك س تخخذذذ القذذيم فذذي 
 ساعة  004و  154المطلوب الأول س بين 

 ساعة 014و  194وفي المطلوب الثاني س بين 
 ساعة  054و 104وفي المطلوب الثالث س بين 

        µ-سن نجيب هذا الاحتمال نجيب قيم س  ونحولها إلى قيم معياريه  ي= علشا
                                                                                                σ 

  04وقسم على  154كل رقم من فوق نشيل منها   σ = 04ي و     154من المثال السابق = µ و
 

 الجملة نحطها في صيغة رموز ونقول  004و  154لوب الأول احتمال أن يتراوح عمر المصباح بين المط
وأقذل  154( وتقرا مذن النصذف س أكبذر مذن  احتمال( الجملة هذي كيف تقرا ؟نقول )ح  054>س > 154ح=)

 . 004من 
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واقسذمها علذى السذقما  µإلذي هذي    154أشيل منها  154لقيم معياريه أجي  004وأحول س وأحول  154أحول 
 . 04واقسمها على  154أشيل منها   004واقسم  ويطلع اسمها ي  و µ σطيب و س  أجي على س _   04إلي هي 
                                                                                                                       =صفر                                                                             154_154(   أجي على  µ<004_154س_   > 154_154وتكون الصيغة ح)  
                          04              σ           04                               04 

 
 (1>الصيغة  )صفر >ي  1تطلع   154_004تطلع ي     µ-س
σ                 04    
 
 . 1و إذا ك احتمال ي مابين صفر  
 

 صفر(≥ح )ي -(  1≥ح=) ي
 

  4, 00_  صفر = 4, 00ح =
 

في الرسم لو حطيت على المحور الأفقي قيم ي عندك قيمتين الصفر  والواحذد أنذا أريذد المسذاحة إلذي عنذد الصذفر 
إذا ك  ي مذابين  أو  4, 00قيمذه ي  1ة ي عند الصفر صذفر وعنذد والواحد قيمة ي عند الصفر في الجدول  إلي فوق قيم
  4, 00مابين صفر اطرحهم من بعض يعطينا الناتج النهائي 

 الاحتمال الثاني 
لقيمذذه معياريذذه  194بذذنفس الطريقذذة السذذابقة أحذذول   014و  194الاحتمذذال الثذذاني أن المتغيذذر س عمذذر المصذذباح بذذين 

إذا ك احتمذال س    µ σإلذي هذي   04واقسذمها علذى  154قم من هذه القيم أشيل منهذا لقيمه معياريه وكل ر 014وأحول 
 (014>س>194←) 014وأقل من   194أكبر من 
 بنفس الطرقة السابقة نقوم بطرحهم   (µ    <014 -154-س>   154-194ح= )

          04               σ               04             
  1,5و  4, 5هي احتمال ي مابين  014و  194إذاك احتمال ي بين (  1,5>س>  4, 5= ح)

 (  4, 5≥ح )ي  –(  1,5≥=ح )ي 
 هذي كيف جبناها ؟  4,  00=  4, 19 – 4, 00=   

 لما نجي المحور الأفقي ي والي فوق الاحتمالات والمحور إلي في النص الصفر
 على اليمين المساحة المضللة .. 1,5, على اليسار و5

واكشذف الفذرق بيذنهم لمذا ي  1,5, وأكشذف عنذد ي 5نجيبها؟أكشف عنذد ي كيف 
 الاحتمال بكم ؟)في الجدول( 1,5
 , الاحتمال بكم ؟5ي 

 ,  19, احتمالها 5اطرحهم من بعض)الاحتمالات إلي في الجدول(  إذا ك ي عند 
,  الحذذين اخذذذ الاحتمذذالات إلذذي طلعتهذذا واطذذرحهم مذذن 00احتمالهذذا  1,5ي عنذذد 
 بعض.
 ,  أو بالعكس أو أي  رقم يطلع بس ما فيه احتمال بالسالب ولو قلنا 00, قبل 19:لو كتبنا   حظهملا
 ناغي إشارة السالب  لان ما فيه احتمال بالسالب .  4, 00 -, =00, _19 

 الاحتمال الثالث 
 إلى قيمه معياريه  104بنفس الطريقة نحول 

 (µ<  054 _541س_ >  154_104( =ح )054>س>104=ح )
  04 σ 04 

 (1,05>ي >  4, 05-=ح)
 وليست بنفس الجهه  4.09عكس مكان  4.9هنا نجمع ولا نطرح لسبب ان العدد    4 ,00= 4, 09+  4, 9= 

 شرح الحل .
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 من الرسمه إلي  فوق    1,05و اصغر من  4, 05نحن نريد احتمال ي اكبر من _
تجذي يمذين  1,05, تكذون وراء الصذفر و05-عنذد الصذفر  ي ارسم ضلع  المنحنى في المنحنى الراسي إلذي فذي الذنص 

  1,05واكشذف عنذد  4, 05-الحذين اكشذف عنذد  1,05الذى 4, 05-الصفر أنا ابغي المساحة إلي  بين الخطين هذذه مذن 
ك )من الجذدول( لا يوجذد قيمذه  مذن قذيم ي  4, 05-الناتج إلي  يطلع اجمعه ولا اطرحه ؟ اجمعه لان المساحة مختلفة طبعا

أو +  اكشف عنها بالقيمة الموجبة وكخنها بالضبط القيمة الموجبة مذا  –ن محور المنحنى المتماثل سواء كانت قيمة ي لا
, وانظر للجدول إلي  فات قيم ي ما فيها قيم سالبة و إذا طلعت قيمه سالبة أهمل الاشاره أنا الآن ابغي 05-فيه شي اسمه 

واجمعهذذم لان المسذذاحة  4, 09الاحتمذذال  1,05,  وعنذذد 9الاحتمذذال كذذان  ,05عنذذد   1,05, و 05-أجيذذب الفذذارق بذذين 
 مختلفة .والعملية سهلة وما تحتاج مشاكل .

( أي إن وضذع أو حذذف علامذة التسذاوي مذن المتتاليذة لا يذوثر فذي عمليذه 1( = ح )س> 1≥ عند كتابة ح)س  ملاحظة
 تالي :الكشف من الجدول كذالك يمكن كتابة المتتالية على النحو ال

 (. 0>ي >  1-( = ح )0≥ >ي  1-( =ح )0≥  ي ≥  1-ح)
 مثال ما قبل الأخير

 فذذهذا اسذذتقبلت 0انحذذراف معيذذاري   10إذا كانذذت مذذده بقذذاء المذذريض بخحذذد المستشذذفيات يتبذذع توزيذذع طبيعذذي بمتوسذذط 
 المستشفى مريا في احد الأيام .

 أيام؟  8/ماهو احتمال أن يبةى بها اقل من 9
 يوم؟ 95ل أن يبةى بها أكثر من  /ماهو احتما4

    مادامه ذكر في رأس السؤال يتبع التوزيع الطبيعي معناه استخدم جدول التوزيع الطبيعي    
علشان أجيب الاحتمال إلي  ابغي .هنا المتغير س ماذا يمثذل ؟ عذدد وحذدات معيبذة ولا عذدد سذاعات المصذباح ولا يمثذل 

المدة بالأيذام إذا ك س تمثذل متغيذر عشذوائي يمثذل مذدة بقذاء المذريض  فذي المستشذفى مدة بقاء المريض في المستشفى إذا ك 
أيذذام  إلذذى قيمذذه معياريذذه واكشذذف عنهذذا بالجذذدول كيذذف  0أيذذام كيذذف احصذذل عليهذذا؟ أحذذول 0احتمذذال أن يبقذذى اقذذل مذذن 

الاحتمذال هذذا  يطلذع رقذم أحطذة فذي الرسذم أشذوف 0المتوسذط واقسذم علذى  10إلي  هذي  µأشيل  منها  0أحولها؟أجي  
 أضيف عليه نص أو اطرح منه نص .

 0 0 1.54 1.05 1  4.15 4.5 ي 

 4.09 4.01 4.00 4.09 4.00 4.01 4.19 ح

   
 أما س  ترمز لعدد أيام بقاء المريض      σ=0إلي  هي مده بقاء المريض    µ=10في هذا المثال عطاني  

 4, 16= 4, 00 – 4, 54(    =1-(  =ح)ي>10_0)ي > -(0المطلوب =ح)س >
                                     0 

  شرح الحل
( المساحة إلي  في الذيل يكون اكبذر أو اقذل 1-بتكون في الطرف من شمال ح)ي> 1-لو عملت المنحنى و حطيت

نذد الواحذد لأننذا نهمذل إشذارة  السذالب و أجذي  ع 1-لان ما فيه  1من النص بتكون اقل من النص إذا ك أجي واكشف عند 
والاحتمال إلي  يطلع أشيل  منه نص لان الذيل الأيمن قيمته اقل من النص لو نشوف الرسمه إلي  فوق لو قلنا أن ي اقل 

الذيل الأيسر هذا قذل أو اكبذر مذن الذنص ليذه الذنص؟ لان الجذدول  1أي الاحتمال اقل من  1, افرض أنها 05افرض  1-
الذذيل هذذا اقذل مذن الذنص معطينذي مسذاحة  هذذي المسذاحة  1-احة حقت الذذيل يعطي المساحة إلي  في النص فقط فالمس

(  1-)مذذع العلذذم أننذذا نهمذذل إشذذارة السذذالب فذذي 4, 01ي عنذذد الواحذذد فذذي الجذذدول طلعذذت   4, 5اطرحهذذا مذذن نذذص يبقذذى 
  4, 16اطرحها من النص يعطينا الناتج 

  4, 16أيام =  0احتمال ان يبقى المريض في المستشفى اقل من 
 ... يوم 15المطلوب الثاني : احتمال ان يبقى اكثر من 

 0واقسم على  10أشيل  منها  15إلى قيمه معياريه أجي على س إلي  اسمها ي  و 15احول 
  4, 00=  4, 01- 4, 5(  = 4, 15(  =) ي<   10-15(= ح )ي < 15=ح)س<

 0 
  مهم جدا تسمع المحاضره لانها تسهل كثير الحل  شرح الحل

, هي في النص الأيمن لأنه يبغي ي اكبذر مذن   المسذاحة الأكبذر مذن  15أجي على المحور الافقي وابحث عن لما 
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,  تحي وين؟ تجي عن يمين الصفر وشمال الصفر إذا ك يمين الصفر 15تجي اكبر أو اقل من النص ننظر للمنحنى نقول 
المسذاحة إلذي  فذي الذذيل الايمذن  كلهذا إذا ك المسذاحة هذذي ولو أقمنا عمود يمين الصفر الاحتمال الذي يريد اكبر مذن إذا ك 

اكبر أو اقل من النص لما نجي نقيم عند الواحد عمود المساحة إلي  على يمين العمود تكذون اكبذر أو اقذل مذن الذنص لمذا 
طذرح ن 4, 01, تطلذع 15ولمذا نكشذف فذي الجذدول عذن احتمذال   4, 5, إذا ك الذيل الايمذن اقذل مذن 5نحلل يكون النص 

 , يطلع الناتج .01النص من 
 المثال الأخير. 

)يعني الإنتاج يتبع توزيع طبيعي  σ=14وانحراف معياري   µ =044عامل متوسط الإنتاجية  1444مصنع فيه 
 .معناها استخدم الجدول الطبيعي للكشف عن الاحتمالات (

ا س في المثال إلي  فات س كان معناها عدد الإنتاجية هنا نسميه 004/  احتمال ان تزيد إنتاجيه احد العمال عن 1
أيام بقاء المريض في المستشفى والي قبله كان س عذدد سذاعات المصذباح هنذا س تمثذل الإنتاجيذة احتمذال ان نجذد عامذل 

وهذا الاحتمال كيف نجيبه ؟ من التوزيع الطبيعي و علشان استخدم جدول التوزيع الطبيعذي لازم  004إنتاجيته اكبر من 
 = قيمه ي أشوف ي على المحور الافقي   044-004إلى قيمه معياريه أجي  احول س

 14        
علشان نشوف في الطرف اليمين ولا في الطرف اليسار أقذول نذص نذاقص  و إذا كانذت فذي الطذرف اليسذار اقذول 

 ني الجدولو معطي 004نص ناقص القيمة نكشف عليها نختي على المطلوب الأول /احتمال ان تزيد إنتاجيه عن 
 

 0 0 1.5 1.05 1 4.15 4.5 ي 

 4.09 4.01  4.00 4.09 4.00 4.01 4.19 ح

  
 س معناها عدد وحدات المنتجة للعامل    µ =044            σ=14من المثال   

  4, 40=  4, 01 – 4, 54(        = 044-004( =ح)ي<004=ح )س<
                                   14   

  لشرح الح
إذا اكحتمذال    0يطلذع النذاتج  14واقسذم علذى  044-004أجي على س وأحولها إلذى قيمذه معياريذه صذار اسذمها ي 

( إلي  عملته إنذي حولذت س مذن وحذدات منتجذة إلذى قيمذه معياريذه اسذمها ي  لمذاذا )ي 0( هي نفسها ح)ي<004)س<
  0هنا بيكون اكبر أو  اقل مذن الذنص أنذا ابغذي ي < و أقمنا معه عمود الاحتمال 0( عملنا على المحور الافقي الرقم 0<

نقذول ي بكذم؟ لذو  0-و0-و1-ويسذاره  0و0و1أروح للرسم  المحور الافقي إلي  تحذت يعنذي ي الذنص فيذه صذفر يمينذه 
اكبذر أو اقذل مذن الذنص   1والذي علذى يمذين 1بتكون المساحة إلي  على يمين  0بتكون يمين الصفر لو كانت  1كانت ي 
أقذيم عذامود والعمذود بيقسذم المنحذى إلذى  0إذا ك عنذد   0في المسالة هذي كانت ي < 1نص ونقوم بالكشف عند اقل من ال

واكشذف   - 4, 5إلي  فوق اقل أو اكبر من النص  اقل من النص يعطينا  0جهتين يمين ويسار فالمساحة إلي على يمين 
 004, وهو احتمال وجود عامذل أتاجذه يزيذد عذن 40, اطرحهم من بعض يعطنا الاحتمال 01في الجدول يعطينا  0عن 

 وهو احتمال ضعيف جدا .
 

 الاحتمال الأخير ..
وحده يمنح عذلاوة تشذجيعية تتوقذع المصذنع بيعطذي عذلاوة لكذم واحذد .  004إذا علمت ان عامل تزيد إنتاجيته عن

 لاوة.؟عامل كم واحد يستحق ع 1444ماهو العدد المتوقع منحهم علاوة تشجيعية المصنع فيه 
 004أول شذذي بنجيذذب احتمذذال ان فيذذه عامذذل زادت إنتاجيتذذه عذذن  004متذذى يخخذذذ عذذلاوة إذا زاد إنتاجذذه عذذن 

الاحتمذال إلذي   004هذو يبغذي عذدد لا يريذد احتمذال أو أجيذب احتمذال ان فيذه عامذل إنتاجيتذه <   انتبذه/يوالمطلوب هنا 
 =العدد إلي  يستحقون العلاوة 1444×يطلع 

إلذى قيمذه معياريذه س الانتاجيذه سذيكون  004كيذف أجيبهذا؟أحول  004ي عامل إنتاجذه اكبذر مذن احتمال انك تلاق
 (0إذا كالمطلوب ح)ي<  0يطلع الناتج  14واقسم على  004_ 004اسمها ي 

على اليمين ولا على يسار  0اعمل رسمه صغيره بمنحنى المحور الافقي الخط الراسي إلى في النص عند الصفر 
و وحذده  0تحت وأقيم عمود  عندها العمود هذا بيفصل المنحى إلى جهتين وحده يمذين  0ن الصفر بكتب بتكون على يمي
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 – 5,4أنا أريد اكبر من إذا ك الطرف إلي  يمين مساحة اكبر ولا اقل من النص ؟ اقذل مذن الذنص إذا ك  0كبيره جداك يسار 
 ن بعض واطلع الناتج ,  اطرحهم م09ح = 0أروح للجدول لما يكون ي  0واكشف عن رقم 

 .  004احتمال ان يكون فيه عامل إنتاجه < 4, 41=  4, 09 – 4, 5= 
 عمال . 14= 4, 41× 1444عدد العمال المتوقع حصولهم على علاوة  تشجيعية = 

 
 11محاضره 

 
 مراجــــــــــــــــــــعه ما سبق دراسته ::

 جابة عليها في بتكون المراجعة عن الاحتمالات هذه مراجعه حتى يعرف كيف بتكون الأسئلة وطريقه الإ
 ... /ضع علامة صح أو خطاء1س 
 / علم الإحصاء هو العلم الذي يهتم بعملية :1
 /جمع وتنظيم البيانات 1
 / جمع البيانات وتحليلها 0
  / جمع وتنظيم وعرض وتحليل وتفسير البيانات0

 ينقسم علم الإحصاء إلى :
 /الإحصاء الوصفي 1
 اء التحليلي /الإحص0
  / الإحصاء الوصفي و الإحصاء  التحليلي0

 يهتم الإحصاء التحليلي باستنتاج معلومات عن المجتمع عن طريق العينة :
 صح
 خطاء

 الإحصاء التحليلي هو احد فروع علم الإحصاء :
 صح
 خطاء

 العينة العشوائية هي عينه تمثل المجتمع:
 صح
 خطاء

 تنقسم المتغيرات العشوائية إلى :
 متغير وصفي 
 متغير كمي 

 متغير وصفي وكمي
 الحالة الاجتماعية تمثل متغير عشوائي :

  وصفي
 كمي 

 ليست متغير عشوائي 
 المستوى التعليمي يمثل متغير عشوائي:

  وصفي
 كمي

 ليست متغير عشواي
 

 
 أعمار الموظفين يمثل متغير عشوائي :

 وصفي 
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  كمي
 ليست متغير عشوائي 
 متغير عشوائي :أطوال الطلاب يمثل 

 )يقبل الكسور(   كمي متصل
 كمي منفصل )لا يقبل الكسور(

 وصفي 
 عدد المساجد في المملكة يمثل متغير عشوائي :

 كمي متصل 
 )لأنه لا  يوجد مسجد ونص أو ربع لايعقل(     كمي منفصل

 وصفي
 مرتبات موظفي جامعة الإمام يمثل متغير عشوائي :

  كمي متصل
 كمي منفصل 

 وصفي
 تقديرات النجاح لطلبه كلية الاقتصاد تمثل متغير عشوائي :

  كمي متصل
 كمي منفصل 

 وصفي 
 تقع قيمه الاحتمال بين :

 1صفر , +
 1-صفر ,

-1+ ,1 
 إذا كانت قيمه الاحتمال لحدث ما =صفر فهن هذا الحدث يسمى :

 حدث مؤكد 
  حدث مستحيل

 حدث مؤكد ومستحيل 
 فهن هذا الحدث يسمى :  1ا= إذا كانت قيمه الاحتمال لحدث م

  حدث مؤكد
 حدث مستحل 

 حدث مؤكد ومستحيل 
 
 

 الحوادث في الاحتمال نوعين هما :حدث بسط وحدث مركب .
 صح
 خطاء

 )لانه حدث واحد فكيف يتم تقسيمه( الحدث البسيط يمكن تقسيمه إلى حوادث فرعيه أخرى :
 صح 
 خطاء

 الحوادث المركبة هي حوادث تتعلق بــ:
 بسيط واحد بحدث

  بعدت حوادث بسيطة
 بحدث مستحيل 

 احتمال وقوع الحدث المستحيل يساوي:
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 صفر
+1 
-1 

 احتمال وقوع الحدث المؤكد يساوي :
 صفر
+1 
-1 

إذا كان هناك حدث ما وليكن )أ (ويتكرر ظهوره أو وقوعه )م( من المرات في تجربة حجمها)ن( من المرات فهن 
 وي :احتمال وقوع أو ظهور الحدث يسا

 )م تكررت كم مره على حجم التجربة إلى هو )ن( (    ن÷)أ(=م ح
 م ÷ح)أ(=ن

 ح)أ(=ن+م
 م-ح)أ(=ن

 المتنافيان اللذان لا يقعان مع بعض أبداك.إذا كانت أ ,ب حدثان متنافيان فهن =ح )أ +ب(.......
 أو معناها +  انتبه/ي(      ح)أ+ب  (=ح) أ( +ح) ب

 ب(ح)أ–ح)أ+ب (=ح ) أ ( +ح)ب ( 
 ح)ب( -ح)أ+ب(=ح)أ(

                                   
 إذا كانت أ,ب حدثان غير متنافيان =ح)أ+ب(:

 ح)أ+ب  (=ح) أ( +ح) ب(
 (ح)أب–ح)أ+ب (=ح ) أ ( +ح)ب ( 

 ح)ب( -ح)أ+ب(=ح)أ(
                                   

 الحوادث المتنافية هي تلك الحوادث التي :
 ا في وقت واحديمكن ان تقع مع

 لا يمكن ان تقع معا في وقت واحد
 يقع بعضها ولا يقع لبعض الأخر

 الحوادث غير المتنافية هي ذالك الحوادث التي :
 يمكن ان تقع معا في وقت واحد

 لا يمكن ان تقع معا في وقت واحد
 يقع بعضها ولا يقع لبعض الأخر

 وجهي قطعة العملة )الصورة والكتابة (تمثل :
  تنافيةحوادث م

 حوادث غير متنافية 
 مستحيلة 

 الأوجه الستة لقطعة النرد تمثل :
  حوادث متنافية

 حوادث غير متنافية 
 مستحيلة

 عند اختيار موظف متزوج ويحمل مؤهل عالي :فهن الحدثان متزوج ويحمل مؤهل عالي يمثل :
 حوادث متنافية  

  حوادث غير متنافية
 مستحيلة
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جلس الإدارة :فهن الحدثان يكون من سكان الرياض وان يكون حامل لمؤهذل عذالي غيذر عند اختيار احد أعضاء م

 يمثل : 
 حوادث متنافية 

  حوادث غير متنافية
 مستحيلة

 
 

اقتصذاديين اختيذر احذدهما بطريقذة عشذوائية  0مهندسذين و 1محاسذبين و 5يتكون مجلس إدارة احد الشذركات مذن:
 ماهو احتمال ان يكون محاسب ؟ 

 
 15÷1ب(=ح)محاس

 15÷5ح)محاسب(=
 15÷0ح)محاسب(=

 
طذلاب مذن آسذيا اختيذر  0طالذب أفريقذي و 10طالذب سذعودي و  04يضم طلاب المستوى الأول في احد الكليذات 

ك لأداء العمرة ما هو احتمال ان يكون أفريقي :  احدهما   عشوائيا
 الحل إذا ك 64مرات من كم ؟من  10طريقة الحل :حدث ان يخرج أفريقي حدث يتكرر 

 64÷0ح)أفريقي ( =
 64÷10ح)أفريقي (=
 04÷10ح)أفريقي(=

اختيذرت مذن الصذندوق ورقذة  04الذى 1ورقة متماثلة فذي الشذكل واللذون والحجذم مرقمذة مذن  04صندوق بداخلة 
 واحده عشوائيا .ماهو احتمال ان يكون عليها رقم زوجي؟

 م  لأن  ح        04÷ 14ح)رقم زوجي(=
 ن                   14÷0ح)رقم زوجي(=
 04÷1ح)رقم زوجي(=

 ؟0ماهو احتمال ان يقبل القسمة على 
 04÷0(0ح)يقبل القسمة على 

 04÷6( 0)يقبل القسمة على ح
 04÷1(0ح)يقبل القسمة على 

ليذه؟لان الأرقذام  01لم اختذر 0كل مره ازود 10و15و10و9و6و0نقول  0لماذا؟أشوف كم رقم يقبل القسمة على 
ورقذة علشذان كذذا اخترنذا لإجابذة الثانيذة وبذنفس  04مذن  0أوراق تقبذل القسذمة علذى  6ورقذة عنذدي فقط إذا ككذم  04الى

 الطريقة السؤال السابق والي بعده . 
 ؟ 1ماهو احتمال ان يقبل القسمة على 

 04÷1( =1ح)رقم يقبل القسمة على
 04÷10(=1ح)رقم يقبل القسمة على 
 10و1وهي  04÷0(=1ح)رقم يقبل القسمة على 

 ح )أب(.-مستخدما قانون الجمع :ح)أ+ب(=ح)أ(+ح)ب(  1و0اهو احتمال ان يقبل القسمة على م
 (0.6.9.10.15.10ورقات ) 6هم  0أ/رقم يقبل القسمة على 
 (1.10هم ورقتان)1رقم يقبل القسمة على 

 ة(في نفس الوقت )أي حوادث متنافي 1, 0واضح انه لا يوجد ورق مشترك بينهم أي يقبل القسمة على 
 (04÷0صفر =)–( 04÷0(+)04÷6/ح)أ+ب(=)1
 (04÷1(=)04÷1)-(04÷0(+)0÷6/ح)أ+ب(=)0
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 (04÷5صفر=)-(04÷0(+)04÷0/ح)أ+ب(=)0
 

 شرح الحل :
مادامذه  1و0)ب( نستخدم قانون الجمع ليه؟ لأن في القذانون يقبذل القسذمة علذى 1)أ( وحدث 0عندي حدثين نسمي 

 في المثال .قال) أو( يعني استخدم قانون الجمع إلي  
هذا القانون يصلح للمتنافية وغير المتنافية لو حذوادث متنافيذة ح)أ( بتختفذي و ح)ب( أيضذا بيختفذي غيذر المتنافيذة 

)ب(  1)أ(و 0بيبقى ح)أ ب(  لو كانت متنافية بيختفي الحل  الأخير ح)أب(غير متنافية تظهر له قيمة حدثين أوب اسمي 
 (0.6.9.10.15.10ورقات تقبل القسمة ) 6منه  0ى وأنا أريد ح)أ( رقم يقبل القسمة عل
 (1.10وهي ورقتين ) 1ح)ب(يقبل القسمة على 

 ورقة مشتركة هل فيه؟  1و 0ح) أ ب( ورقة تقبل القسمة على 
 (0.6.9.10.15.10أرقامها ) 0
( فيه ورقة مشتركة؟ لا إذا ك نسميها حوادث متنافية ما فيه بينهم مشترك علشان كذا اخذ الإجابذة 1و10أرقامها ) 1
 لان ح)أ +ب(=صفر  1رقم 

 (04÷6) 0ح)أ( يقبل القسمة على 
 (   و ح)أب(مافيه .  04÷0ح)ب(=)

 
 

 10الحلقه 
 

 ؟ 5أو  0ماهو احتمال ان يكون رقم يقبل القسمة على
 (04÷14(_صفر =)04÷0(+)04÷6=)ح)أ+ب(

 (04÷9(=)04÷1)-(04÷0(+)04÷6ح)أ+ب(=)
 (04÷0(_صفر=)04÷5(+)04÷0ح)أ+ب(=)
 شرح الحل

 (0.6.9.10.15.10ورقات ) 6هم 0بنفس الطريقة أ رقم يقبل القسمة على 
( متنافية إذا )أ( و)ب 15( فيه ورقة مشتركة إلي  هي 5.14.15.04ورقات)    0هم  5ب رقم يقبل القسمة على 

الاجابذه الأولذى  15إلذي  هذي  5وتقبذل القسذمة علذى  0أو غيذر متنافيذة ؟ غيذر متنافيذة لان فيذه ورقذه تقبذل القسذمة علذى 
 5( و)ب( يقبل القسمة على 04÷6) 0والأخيرة مستبعدة لان فيها )أ+ب(=صفر  إذا كهي الاجابه الثانية .)أ( يقبل القسمة

 04(لمذا اجمعهذم فذي كسذر اعتيذادي المقذام واحذد 04÷1) 1كذم ورقة؟ورقذه  5و0 ( فيه ولرقة تقبل القسمة علذى04÷0)
  9= 1-0+6و

 ؟ 0أو  0ماهو احتمال ان يكون رقم يقبل القبل القسمة على 
 (04÷9صفر=)-(04÷0(+)04÷5ح)أ+ب(=)
 (04÷9(=)04÷1)-(04÷0(+)04÷6ح)أ+ب(= )
 (04÷5(=)04-0)-(04÷0(+)04÷5ح)أ+ب(=)
 شرح الحل
 أو معناها + إذا ك احتاج قانون الجمع  0او 0قسمة على رقم يقبل ال

 (0.0.10.16.04ورقات ) 5هم 0أ رقم يقبل القسمة على 
في نفس الوقذت  0و 0( واضح انه توجد ورقتان تقبل القسمة على 0.16ورقة ) 0هم  0ب رقم يقبل القسمة على 

 ( )أي حوادث غير متنافية  16و 0وهي الورقتان التي تحمل الأرقام 
 وأنا محتاج اختار بين الإجابتين لان الأولى مستبعده فيها صفر )متنافية (في الاجابه الثانية  

( ينفع لا ما ينفع  إذا كانظر إلى 04÷6( و الاجابه  الأولى تقول ) 04÷ 5كم ورقة)  0ح)أ( رقم يقبل القسمة على 
( و)أ ب( الحذوادث المشذتركة الغيذر 04÷0) 0علذى ( و)ب(يقبذل القسذمة 04÷5) 0الخيار الأخير )أ(يقبذل القسذمة علذى 

  04÷ 5= 0-0+5إذا ك اجمع البسط  04( المقام ثابت 04÷5( والناتج النهائي )04÷0) 0متنافية فيها كم ورقة ؟ فيها 
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اقتصذاديين .اختيذر احذدهما بطريقذة عشذوائية  0مهندسذين و 1محاسذبين و 5يتكون مجلس إدارة احد الشركات من 

 ح)أ ب(-ان يكون محاسبا أو مهندسا؟ مستخدما قانون الجمع :ح)أ+ب(=ح)أ (+)ب ( ماهو احتمال
  5أ:محاسب وهم 
  1ب:مهندس وهم 

 واضح انه لا يوجد احد محاسب ومهندس في نفس الوقت )أي حوادث متنافية (
 (15÷10صفر =)–( 15÷1(+)15÷5ح)أ+ب(=)
 (15-11(=)15÷1)-(15÷1(+)15÷5ح)أ+ب(=)
 (15÷0صفر =)-(15÷1(+)15÷1ح)أ+ب(=)

 ماهو الاحتمال ان يكون محاسبا أو اقتصاديا؟
  5مستخدم قانون الجمع إلي  فوق )أ(محاسب وهم 

 وواضح انه لا يوجد محاسب واقتصادي في نفس الوقت )أي حوادث متنافية ( 0)ب( اقتصادي وهم 
 15÷0/ح)محاسب واقتصادي (=ح)أ+ب(=1الإجابة :

  15+0(=/ح)محاسب واقتصادي(=ح )أ+ب0
 15× 0/ح)محاسب واقتصادي (=ح)أ+ب(=0

ونسذبة النجذاح فذي مذادة المحاسذبة هذي  %14ظهرت نتذائج العذام الماضذي ان نسذبة النجذاح فذي مذادة الرياضذيات 
اختيذر احذد الطلبذة عشذوائيا مذاهو احتمذال ان  %64اما نسبة النجاح في مادتي الرياضذيات و المحاسذبة معذا هذي  04%

 ضيات أو المحاسبة ؟يكون ناجحا في الريا
 ح)أ ب(–مباشره إذا شفت أو استخدم قانون الجمع :ح)أ+ب(=ح)أ(+ح)ب( 

 أ:الرياضيات      ب:المحاسبة 
 نسبة معناها احتمال إذا شفنا كلمة نسبة في سؤال مباشره نضع مكانها احتمال ومعطينا معطيات في السؤال  

 وادث غير متنافية( )ح   4, 64ح)أ ب( =    4, 04ح)ب (=    4, 14ح)أ(=
 المطلوب احتمال ان ينجح في الرياضيات والمحاسبة .

 4, 5ح)الرياضيات والمحاسبة(=ح)أ+ب(=
 , 9,=6 -, 1,+0لا أنا جمعنا النسب  4, 9ح)الرياضيات والمحاسبة(=ح)أ+ب(=
 1هذه الاجابه مستحيلة لأنها أعلى من  1,5ح)الرياضيات والمحاسبة (=ح)أ+ب(=

مذن آسذيا اختيذر احذدهما عشذوائيا لأداء  0أفريقذي و 10طالب سعودي و 04ول في احد الكليات يضم المستوى الا
 العمرة ماهو احتمال ان يكون سعودي أو أفريقي ؟ 

 64-50ح)سعودي وافريقي (=ح)أ+ب(=
 64+50ح)سعودي وافريقي (=ح)أ+ب(=
 50-64ح)سعودي وافريقي (=ح)أ+ب(=

 (...إذا كان أ,ب حدثان مستقلان .فهن ح)أب
 ح)ب(×ح)أب(=ح)أ(

 ح)أب(=ح)أ(+ح)ب(
 ح)ب(÷ح)أب(=ح)أ(

 
 إذا كان أ,ب حدثان غير مستقلان فهن ح)أب(...

 ح)ب/أ(×ح)أب(=ح)أ(
 ح)أب(=ح)أ(+ ح)ب/أ(

 ح)ب(× ح)أب(=ح)أ(
 

 الحوادث المستقلة هي تلك الحوادث التي :
 يمكن ان تحدث معا في وقت واحد 
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 لا تؤثر بغيرها من الحوادث
 ن تحدث معا في وقت واحدلا يمكن ا

 الحوادث غير المستقلة هي تلك الحوادث التي:
 يمكن ان تحدث معا في وقت واحد 

 تؤثر وتتخثر بغيرها من الحوادث 
 لا يمكن ان تحدث معا في وقت واحد

 في قانون ضرب الاحتمالات .يجب التفرقة بين الحوادث :
 الحوادث المتنافية وغير المتنافية 

  قلة وغير المستقلةالحوادث المست
 التفرقة بينهم ليست هامة وضرورية 

 في قانون جمع الاحتمالات يجب التفرقة بين الحوادث:
  الحوادث المتنافية وغير المتنافية
 الحوادث المستقلة وغير المستقلة 

 التفرقة بينهم ليست هامة وضرورية
, فمذا هذو احتمذال نجذاح احمذد 6في المحاسبة هو  , واحتمال نجاح خالد0إذا كان احتمال نجاح احمد في المحاسبة 

 وخالد معا  في المحاسبة ؟
 أ : احمد       ب: خالد   (حوادث مستقلة(

 ,   والمطلوب ح)أب( ؟ 6,    ح)ب(=0من المعطيات ح)أ(=
  ,00, =6,×0ح)ب( = ×ح)أب(= ح)أ(
 1,00=6, ÷ 0ح)ب(= ÷ح)أب(=ح)أ( 

 1,0, = 6,+0ح)أب(=ح)أ(+ح)ب(=
, فمذا هذو 1, واحتمذال ذهذاب كمذال إلذى جذدة بشذرط ان يسذبقه خالذد هذو0احتمال ذهاب خالد إلى جدة هذو إذا كان 

 احتمال ذهاب خالد وكمال معا إلى جدة؟ 
 ,   1أ: خالد      ب: كمال         من المعطيات: ح)ب/أ( =

 والمطلوب : ح)أب(؟ 
  ,00,= 1, ×0ح)ب/أ(= ×ح)أب(=ح)أ( 
  4, 51,=1, ÷0ح)ب/أ( =-ح)أب(=ح)أ(

 1,1, =1,+0ح)أب(=ح)أ(+ح)ب/أ(=
, فما هو احتمال ان يذهب الأب 6, واحتمال ان يذهب الابن هو 0إذا كان احتمال ان يذهب الأب إلى المزرعة هة

 والابن معا إلى المزرعة ؟)المطلوب :ح)أ ب( (
 ,00,=6,×0ح)ب(=×ح)أب(=ح)أ(
 , 04,=6-, 0ح)ب( =-ح)أب( =ح)أ(

  1,0, =6+,0ح)أب(=ح)أ(+ح)ب(=
 

و 9ان يذهب الابن إلى المزرعة بشرط ان يسبقه أبيه , واحتمال 6إذا كان احتمال ان يذهب الأب إلى المزرعة هة
 ؟ماهو احتمال ان يذهب الاب والابن إلى المزرعة معا؟

  ,50,=9,×6ح)ب/أ(=×ح)أب(= ح)أ(
 , 61, =9, ÷6ح)ب/أ(=÷ح)أب( =ح)أ(

 1,5, =9, +6ح)أب)=ح)أ(+ح(ب/أ(=
 
, واحتمذذال ان  يكذذون الطالذذب ناجحذذا فذذي الإحصذذاء 0ذا كذذان احتمذذال ان يكذذون الطالذذب ناجحذذا فذذي الإحصذذاء هذذو إ

 , ماهو احتمال ان نجد طالبا ناجحا في المحاسبة بشرط ان يكون ناجحا في الإحصاء ؟0والمحاسبة معا وهو 
 أ: الإحصاء    ب: المحاسبة 
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 , 0,      ح=)أب(=0معطيات هي :ح)أ( =
 لوبة هو :ح)ب/أ(؟ المط

 الإجابة 
 أ(/ح)ب X 4.0=  4.0 ح)ب/أ(=×ح)أب(= ح)أ(نعوض بالقانون   ,5, =0, ÷ 0ح)ب/أ(=

 4.5=  4.0 ÷ 4.0أ( = /ح)ب                                         
  0=, 0, ÷ 0ح)ب/أ(=
 , 00, =0, ×0ح)ب/أ(=

بينمذا نسذبة  %04ين والمقيمين في منطقة الريذاض هذي جوفي احد الإدارات الحكومية كانت نسبة الموظفين المتز
 اختير احد الموظفين ما هو احتمال ان يكون مقدما في الرياض بشرط ان يكون متزوجا؟%14المتزوجين هي 

 المتزوج :أ  المقيم في الرياض :ب 
  4.0ح=)أب(=,    1)أ( = حمعطيات التمرين هي :
 المطلوب هو :ح)ب/أ(؟ 

  ,51, =1, ÷ 0ح)ب/أ(=
 , 0, =0, ÷ 1ح)ب/أ(=
 ,  00, =1, ×0ح)ب/أ(=

 السؤالين هذي ما حلها 
 

 19محاضره 
 

 بسم الله الرحمن الرحيم
اعزائي الطلبة والطالبات المستوي الثاني في كلية الاقتصاد والعلوم الادارية السلام عليكم ورحمة الله وبركاته 

وم باذن الله نكمل مراجعة الباب الثاني وهو باب دوال الاحتمال في بدانا في الحلقة السابقة مراجعة باب الاحتمالات والي
 باب دوال الاحتمال الذي يهمنا النقاط التاليه:

 تعريف دالة الاحتمال .1
 شروط دالة الاحتمال .0

 الخصائص  الاحصائية لدالة الاحتمال مرة اخرى يعني ايه دالة الاحتمال وامتي الدالة اسميها دالة الاحتمال .0
لاخيرة الخصائص الاحصائية لدالة الاحتمال الخصائص الاحصائية المقصود بها التوقع والتباين والنقطة ا .0

والتوقع معناه الوسط الحسابي شرحنا في الحلقات السابقة موضوع دوال الاحتمال واليوم زيادة في التاكيدعلى 
 كيف تتم الاجابه عليها الفهم نراجع بعض الاسئلة التي نشوفها في الامتحان باذن الله نشوف الاسئلة

 أسئلة في موضوع :دالة الاحتمال
 في مادة :الاحصاء التحليلي

 المستوى: الثاني  ,,الادارة  التخصص:الاقتصاد و
 ضع علامة صح أمام الأجابة الصحيحة لكل سؤال من الأسئلة التاليه:

 /في العلاقة بين الدخل والانفاق, يكون الدخل:1س
 صحمتغير مستقل  .1
 بعمتغبر تا .0
ليس متغيرا                            .0

 الشرح
 

طبعا الانفاق يعتمد علي الدخل والانفااق ييياد او ي ال دايادد الادخل ما  
تحدد الدخل يتحدد تبعا لذلك الانفااق يعاا الادخل ي است م ات ل والانفااق يتبا  

 الدخل
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 /في العلاقة بين الدخل والانفاق, يكون الانفاق:0س
 متغير مستقل  .0
 صح متغبر تابع .5

 ليس متغيرا 
 

                           
 :/في العلاقة بين تكلفة الوحدة المنتجة واسعار الخامات تكون التكلفة0س
 متغير مستقل .1
 صح متغير تابع .0
 ليس متغيرا .0
 

 الشرح 
  

                               
 /في العلاقة بين تكلفة الوحدة المنتجة واسعار الخامات تكون اسعار الخامات:0س
 صح متغير مستقل .0
  متغير تابع .5
 ليس متغيرا .6

 
 
 / الدالة الرياضية هي علاقة بين:5س
 )طبعا اخذتوه في المستوى الاول(                        صحمتغير مستقل ومتغير تابع   .1
 فراغ العينة والاحتمال .0
 الحوادث المستقله وغير المستقلة  .0

 
 /فراغ العينه هو:6س
 صح لتجربةلعدد الحالات الكلية  .1
 عدد الحوادث المتنافية .0
 عدد الحوادث غير المستقلة .0

 
 : لاحتمالات الى/تنقسم الحوادث في ا1س
 حوادث بسيطة .1
 حوادث مركبة .0
 صح    حوادث بسيطة ومركبة  .0

 
 :/دالة الاحتمال هي علاقة بين0س
 صحس,ح)س(  .1
 حوادث بسيطة ومركبة .0

هنااا ت لفاان ا نااتا واسااعالخا ساد اعااا  مااين يعتمااد علااع ال ااا  الت لفنتعتمااد علااع 
لفاان تييااد او ت اال ع ااب اسااعالخ ا ااساد اعااا  يعااا الت لفاان ت ااست اسااعالخا ساد اعااا  والت 

 متغير تاد 
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 حوادث متنافية وحوادث مستقلة .0
 الشرح     

 
 
 /شروط دالة الاحتمال:9س
 
 صفر≤ ح)س(≤1 .1
 1-مج ح)س( .0
 الشرح                   صحكل ماسبق  .0

 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 /بفرض ان المتغيرس له الدالة التالية:14س

                

 0 0 0 1 س

 صفر 4,1 4,0 4,0 ح)س(

 
 هل الدالة السابقة دالة احتمالية؟

 دالة احتمالية  .1
 صحالدالة ليست دالة احتمالية  .0

 الشرح            

 
 
 
 

 س:يعا متغير عشسائي اخذ قيم مختلفن.
 ح)س(: اعتمالات ا ناظرد ليه

ر وقااد اطبا  الشاروع علاي سااسر ح)س( ننعال ات  ال قاايم ح)س(   ارين مسفبان دااين الصافر والساعاد قااد ت است  اف
 لم يتح   لذلك الدالن لي ت اعتمالين 1ت ست واعد  اما الشرع ال ا  ي ست مجمسعها=

فيه قايم س وح)س(وقاد ت است العنقان ل شا ل قاانست ن اميها تسثيعاات م ال تسثيا   و  11العنقن قد ت ست علع ش ل فدول م ل م ال 
 ين الشروع  لها تنصب علي عامسدح )س(الحدين والتسثي  السبيعي م  ي ال علي أي دالن بانها اعتمال

الشارع ات ح)س(ا ا  مان الصافر واقال مان الساعاد  الاول الشارعالشروع ات ي ست ح)س( قيمن   رين مسفبه  داين الصافر والساعاد يعاا 
يهاا قايم ساالبه لات است : دالن الاعتمال تريد الشارطين لاس تح ا  اعاد الشاروع ف ال فهاي لي ات دالان اعتماال ولاس ف 1ات ي ست مجمسع ح)س(=ال ا  

   :الجساب  ل ماسب  1دالن اعتمال: قيم ح)س(  رين مسفبن  او  فر ومجمسعها=
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 فرض ان المتغيرس له الدالة التالية:               /ب11س

 0 0 0 1 س

 4.0 4.0 4.0 4.0 ح)س(

 
 هل الدالة السابقة دالة احتمالية؟

 
 .دالة احتمالية 1
  صح.الدالة ليست دالة احتمالية 0

 الشرح          
 
 
 
 
 
 / بفرض ان المتغيرس له الدالة التالية:10س
 
 
                
 

 هل الدالة السابقة دالة احتمالية؟
 .دالة احتمالية صح1
 .الدالة ليست دالة احتمالية 0

 الشرح   
 
 
 
 
 
 / بفرض ان المتغيرس له الدالة التالية:10س

                

 0 0 0 1 س

 صفر 4,1 4,0- 4,0- ح)س(

 
 هل الدالة السابقة دالة احتمالية؟

 ة احتمالية .دال1
 صح  .الدالة ليست دالة احتمالية 0

 الشرح      
 

 0 0 صفر -1 س

 4.0 4.0 4,0 4.0 ح)س(

ح)س( لي اات اعتمالياان لسفااسد    بمجاارد الن اار اس ال ااسر
 قيم سالبن  

 1-س لهااا الدالااه التاليااه هنااا س فيهااا قاايم مسفبااه وس متغااير عشااسائي  ااادد دلخفاان الحرالخد اناات    
 1,0اعتمالها  

  1,0 فر اعتمالها                                    
 الشروع تح  ت  لها قيم   رين مسفبن مجمسعها= واعدوه ذا  1,0اعتمالها 0

 

 الشرع الاول تح    لها قيم   رين مسفبن والشرع ال ا  لم يتح   لات مجمسعها ا   من واعد
 =ا   من الساعد1,0+1,0+1,4+1,0
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 /اذا كان س متغير عشوائي فان التوقع له هو:10س
1. µ)س*ح)س = 
0. µصحح)س( *=مج س 
0. µ     )مج ح)س= 

 الشرح
   
 
 
 
 
 

 / اذا كان س متغير عشوائي فان التباين  له هو :15س
1. σ0مح)س(*0=س-µ0 
0. σ0 ح)س(*0س=مج-µ0 صح 
0. σ0ح)س(*0=مجس-µ 

 الشرح       
 

 

 
 /  بفرض ان المتغيرس له الدالة الاحتمالية التالية:16س

                

 0 0 0 1 س

 4,1 4,0 4,0 4,0 ح)س(

 
 تساوي؟ -µالقيمة المتوقعة 

1. µ =0,0 صح 
0. µ=0,0 
0. µ =0,0  

 
 الشرح

 

 

 لاعل الفروق الب يسن µ0-ح)س(*0التباين=ما س
 /ليس فيها ما1
 وليس فيها تردي  µ0/مسلسب0

نست  افعال الجادول لخاساي عماسدين  العماسد الاول س والعماسد ال اا  ح)س( وا ارب قايم س ل  يف افيب التسق  طب اا لل اا
  1,0*1ح)س( واجمعها  يعا اقسل   

                                     0*1,0 
                                     0* 1,4 
 ي ست واعد من الاختيالخات  ال اد ن استخد  الالن الحاسبن واجم  الناتا 1,1*4                                      

يعتمد علي عف ي التسق  والتباين لدالن الاعتماال التسقا  يعاا السسال الح اا  =ماا 
 ح)س(*س

 ليس فيهاما 1الافادن 
 (ح)س*ها س ا عسض سمافي 0الافادن
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  /  بفرض ان المتغيرس له الدالة الاحتمالية  التالية:               11س
 

 0 0 0 1 س

 4,1 4,0 4,0 4,0 ح)س(

 
 يساوي: 4 التبان 

 4 =9,28 
 4,=82 
 4=6,6 

 
 
 الشر    
 
 
 
 
 
 
 

  نكون الجدول التالي ثم نستخدم قوانين التوقع والتباين11و 16ملاحظة للاجابة على السؤال 
 

 ح )س( 0س س ح)س( ح)س( س

1 4,0 4,0 4,0 

0 4,0 4,6 1,0 

0 4,0 1,0 0,6 

0 4,1 4,0 1,6 

 6,6 0,0 1 مج

    
 

 هذان العمودان دائما وابدا نضيفهم                                 هذه العمودين معطيات
 4,0*1لما اضرب س في ح)س( 

 4,6*0و                              
الكذل  0,0_6,6هذا التوقع طيب والتبذاين العمذود الثذاني  0,0لما تجمع يطلع 4,0 *0و                             

 تربيع 
 

 
 
 
 
 

ايضا اضيف عمودين واجمع يطلع التوقع عموود   و )س ثموا الوموود المواسم ا وم  
 *)س ث 2 

 2,2*ربيع ت 1
 2,0*تربيع  2
 2,0*تربيع 0
 ما اجمع واطبق القاسون التباين   2,1 *تربيع  0

عسووودما ي وووون عسووودو جووودوع   و )س ثاجول وووا عموووودين  µ2-)س ث* 2مووو   
)س ث واجيب المجاميع ا ون حافظ *2)س ث وعمود  *واضيف عمودين عامود ا م    

 القاسون واعوض فية 
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 / بفرض ان المتغيرس له الدالة  الاحتمالية التالية:               10س

 0 0 0 1 س

 4.1 ك 4.0 4.1 ح)س(

          
 فان قيمة ك تساوي :

 صح4,5ك = .1
 4,0ك = .0
ك = صفر      الشرح     .0

 
 
 
 :مرات فان فراغ العينة يساوي 0/عند القاء قطعة عملة سليمة 19س

 صححالات  0 .1
 حالات  6 .0
 حالات  10 .0

 
 
 
 

 الشرح      
 

 
 :مرات فان فراغ العينة يساوي 5/ عند القاء قطعة عملة سليمة 04س

 حالات 14 .0
 حالات  05 .5
 00=0*0*0*0*0= 5اس  0لان                    صححالات  00 .6

 
 
 
 /  عند القاء قطعة  نرد سليمة  مرة واحدة فان فراغ العينة يساوي:01س
 حالات 0 .1
 صححالات  6 .0
 الحالات هذه تسمى فراغ العينةحالة                    06 .0

اطاارعهم  1=1,1+1,0+1,1هااي ال يماان الاا  مجمااسع  هااسلمجهااس ت اارالخ ل ااسال ال اااد    
 اااحيخ  خاااذ الجااادول و علاااه لخاساااي  1ا ت   هاااي الااا  وعااال مجماااسع ح)س(=  1.5يب اااي  1مااان 

 ح)س( وافيب التسق  والتباين 0وا يف عمسدين س ح)س( وس

 4يعااا  0وال انياان لهااا  0عنادما الخمااع ال سعاان فااات لهاعالتااات  ا  ااسلخد ا تاداان   ااا الخميهااا ماارتين الاو  لهااا 
 مرات يعا  0عالات  ا الخميها 

 عالتات  1لات ل الرميه  8=0*0*0=  0اس 0
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 حتمالية التالية: / بفرض ان المتغيرس له الدالة  الا00س

               

 0 1 صفر -1 س

 4.5 4,0 4.0 4.1 ح)س(

 
 =  ؟µالقيمة المتوقعة 

1. µ = 1 
0. µ   صفر = 
0. µ = 1,1 ح)س( واجمعهم جربها في البيت وتطلع نفس الاجابة. *صح               اوقف الجدول واضرب س 

 
 /  بفرض ان المتغيرس له الدالة الاحتمالية  التالية:00س

                

 0 1 صفر -1 س

 4.5 4.0 4.0 4.1 ح)س(

 
 يساوي: σ0التبان 

σ0 = 
σ0            =   لع كامطوشوف سيجما تربيع ت مك طلعاكمل الاجابة وشف التباين ي 
σ0= 
 

 تكون الجدول التالي ثم تستخدم قوانين التوقع والتباين    00و00ملاحظة: للاجابة على السؤال 
 
 

 ح )س( 0س ح)س(س  ح)س( س

 4,1 4,1سالب  4,1 1-

 صفر صفر 4,0 صفر

1 4,0 4,0 4,0 

 0,0 1,1 1 مج

 
هذا فيما يتعلق بمراجعذة سذريعة علذى بذاب دوال الاحتمذال اعزائذي الطلبذة بكذذا نكذون خلصذنا مراجعذة بذاب دوال 

تكذون فذي شذكل جذدول او  الاحتمال اهم حاجة فذي دوال الاحتمذال ان اعذرف ان العلاقذة بيصذر وان س و ح)س( ممكذن
قانون الي اخذناه الان كان في شكل جذدول  النقطذة الثانيذة  لازم اعذرف شذروط دالذه الاحتمذال ان الاحتمذال ح)س( بذين 
الصفر والواحد يمكن يوصل لصفر وممكن يوصل للواحد لكذن دائمذا بذين الصذفر والواحذد  الشذرط الثذاني ان مجمذوعهم 

الاخيرة في دوال الاحتمال الخصائص الاحصائية التوقع والتباين  لازم احفظ صذيغة  دائما  يساوي واحد صحيح  النقطة
ح)س( والتبذاين الذي هذو *التوقع والتباين لدالة الاحتمال التوقع الي هو المتوسذط الحسذابي  عبذارة عذن مذج )مجمذوع( س

ن هذا كان اهم ماكان في الباب تربيع لازم احفظ لازم احفظ الصيغتين  الاثنيµ-ح)س(*0سيجما تربيع عباره عن مج س
التالي اعطينا اسئلة وكيف الاجابذة عليهاهذذا يقتضذي ان يكذون معذاك ورق ابذيض والذة حاسذبة وتجذرب المسذالة لحذد مذا 
توصل للاجابة الصحيحة المرة الجاية سنكمل المراجعة ونبدا بتوزيذع ذو الحذدين الذي ان القذاكم الحلقذة الجايذة اتذركم فذي 

 م عليكم ورحمة الله وبركاتةرعاية الله والسلا
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 04المحاضرة رقم 

 بسم الله الرحمن الرحيم
 
 

اعزائي الطلبة والطالبات المستوى الثاني في كلية الاقتصذاد والعلذوم الاداريذة  السذلام علذيكم ورحمذة الله وبركاتذه 
الموضوعات التي عرضناها قبذل من حلقات الاحصاء التحليلي بدأنا في الحلقات السابقة في مراجعة  04هذه الحلقة رقم 

كذا راجعنا موضوع الاحتمذالات راجعنذا موضذوع دالذة الاحتمذال والنهذار داه بذاذن الله حنراجذع مذع بعذض بسذرعة أول 
توزيعذات توزيذع ذو الحذدين وتوزيذع  0توزيع من التوزيعات الاحتمالية  الي هو توزيع ذو الحدين التوزيعات الي عندنا 

يعي في التوزيع ذو الحدين والبوسون يهمني اعرف شذكل الدالذة و اعذرف خصذائص الاحصذائية بواسون و التوزيع الطب
التوقع والتباين مافيش أكثر من كذه في ذو الحدين لازم أعذرف شذكل القذانون ايذه والتوقذع والتبذاين بتاعذه ايذه سذواء بذذو 

ت المتقطعة زي عدد الابناء في االاسرة  وعدد الحدين او البوسون بجانب ان ذو الحدين والبواسون بيتعاملوا مع المتغيرا
المسذذاجد زي عذذدد الطذذلاب زي  عذذدد المذذدارس عذذدد المدرسذذين عذذدد الوحذذدات المنتجذذة عذذدد الصذذور دي كلهذذامتغيرات 
متقطعة يصفها توزيع ذو الحدين بس امتئ باه ؟لما تكون الصفة الي معايه لها حالتين اثنين فقط زي مثلا حالذة الشذخص 

و سليم او حالة الوحدة المنتجة يا معيبة يا سليمة حالة القيد لطالب في أول السنة ياناجح ياراسب حالة العامل اما مريض ا
فقذط اذن يحكمهذا ذو  0مدخن أو غير مدخن متعلم أو غيذر مذتعلم يعمذل اولايعمذل المذواطن ذي كلهذا صذفات لهذا حذالتين 

 تتعرض ليها في نهاية الفصل الدراسي ان شاءالله الحدين مع بعض كذا ونراجع بسرعة بعض الاسئلة التي قد
 

 أسئلة في موضوع :التوزيعات الاحتمالية
 في مادة : الأحصاء التحليلي 

 
 المستوي الثاني                     التخصص:الاقتصاد والادارة   

 
 ضع علامة صح امام الاجابة الصحيحة لكل سؤال من الاسئلة التالية:

 ين يصف متغيرات :/ توزيع ذو الحد1س
 (صحمتقطعة ) .1
 متصلة .0
 لايصف اية متغيرات .0

 
 س يسمي بتوزيع: -ل(ن -1/القانون التالي:ح)س(= ن  ق س  *لس*)0س
 (صحتوزيع ذو الحدين)  .1
 توزيع بواسون .0
 التوزيع الطبيعي .0

 
 /في توزيع ذو الحدين ,القيمة التوقعة هي:0س
1. µ ( صح= ن* ل) 
0. µ  صيغة التوقع والتباين لذو الحدينل           اتفقنا نحفظ  *= مج ن 
0. µ = σ 

 
 / في توزيع ذو الحدين , قيمة التباين هي:0س
1. σ0 ن ل = 
0. σ0  الثانية                              0و0(        الاولى ماتنفع اسمها توقع الفرق بينصحل( ) -1) *ل *= ن 
0. σ   لثة اسمها انحراف                ل(                   اسمها سيجما تربيع والثا -1) *ل *= ن 
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 0معياريوهو سالني عن التباين اذن الاجابه                                                       
 /رمي قطعة عملة سليمة عدة مرات , هي تجربة خاضعة لتوزيع: 5س

 ( صحتوزيع ذو الحدين) .1
 اما يوقع الحدث اولا يقع اذن اما توزيع بواسون                    عندما رمى القطعة  .0
 1التوزيع الطبيعي                    تقع الصورة اولا تقع اذن الاجابة  .0

 
 /فحص عينة من الانتاج الي وحدات سليمة ومعيبة هي تجربة خاضعة لتوزيع:6س

 ( صحتوزيع ذو الحدين) .1
 توزيع بواسون  .0
 التوزيع الطبيعي .0

 
 ين وغير مدخنين هي تجربه خاضعة لتوزيع:/تصنيف عينة من العمال الي مدخن1س
 (صحتوزيع ذو الحدين) .1
 توزيع بواسون  .0
 التوزيع الطبيعي    .0

 
 فان القيمة المتوقعة تساوي : 4,0,ل =14/عند استخدام توزيع ذو الحدين ,كانت ن=0س

1. µ = 4,0 
0. µ = 0 (ن=حجم التجربة , ل= يعني احتمال وقوع الحدث التوقع صح                   ) 
0. µ = 14,0                                   = صحيح 0ن* ل اذن الاجابة 

 
 فان القيمة التباين تساوي : 4,0ل = , 14/ عند استخدام توزيع ذو الحدين ,كانت ن=9س
1. σ0 =4,0                                لازم يكون معاك 4,01=4,1* 4,0* 14يعني 
0. σ0  =4,01(صح                   )ورقة فاضية والة حاسبة وقلم وتكون كاتب قانون 
0. σ0  =0,1                       ذو الحدين وكاتب صيغة التوقع والتباين والبوسون نفس 

 القصة شكل القانون والتوقع والتباين                                                    
 
وحذدات , وعلذي  5سذحبت عينذة عشذوائية مذن  %04صذانع هذي /اذا كانت نسبة الانتاج المعيب في احد الم14س

 فرض ان الانتاج المعيب هو متغيرعشوائي يتبع توزيع ذو الحدين,ماهو احتمال ان نجد بالعينة وحده واحدة معيبة؟
 ( 1,29= 2(1,8, )5= 9ق5)

                
 1,29(=9 )س= .9
 9,29(=9 )س= .4
 5,4(=9 )س= .4

 
 

 الشر  :  
             

 
 
 
 
 

 علع 01اس ا لها = %01ن بن يعا اعتمال الخف  
  ووقالك استخد  ال انست  5و ت = 1,0ا ت ل =  111

 الحدين ايه اعتمال وفسد ل العينه وعده واعدد معيبه ؟
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وحذدات , وعلذي  5سذحبت عينذة عشذوائية مذن  %04/اذا كانت نسبة الانتاج المعيب في احد المصذانع هذي 14س
 فرض ان الانتاج المعيب هو متغيرعشوائي يتبع توزيع ذو الحدين,ماهو احتمال ان نجد بالعينة ثلاث وحدات معيبة؟

 (1,118( =1,4, )91= 4ق5)       
 

 5,4(=9 )س= .9
          1,1594(=9 )س= .4
 9,11(=9 )س= .4

 الشر       
 
وحذدات , وعلذي  5سذحبت عينذة عشذوائية مذن  %04/اذا كانت نسبة الانتاج المعيب في احد المصذانع هذي 10س

 فرض ان الانتاج المعيب هو متغيرعشوائي يتبع توزيع ذو الحدين,ماهو احتمال ان لا نجد بالعينة اية وحدات معيبة؟
 (1,44= 5(1,8, )9قصفر =5)       

 اس صفر أي رقم         1,4*صفر  ق5نفس السرال                          5,4 )س=صفر(= .9
 4اذن الناتج  اجابه  9(               اسه = صفر = ص )1,44 )س=صفر(= .4
 9,4 )س=صفر(= .4

 
وحذدات , وعلذي  5عشذوائية مذن  سذحبت عينذة %04/اذا كانت نسبة الانتاج المعيب في احد المصذانع هذي 10س

فرض ان الانتاج المعيب هو متغيرعشوائي يتبع توزيع ذو الحدين,ماهي القيمة  المتوقعة لعدد الوحدات المعيبة  في تلذك 
 العينة ؟
1. µ = 4,0 
0. µ = 1 (نفس السؤال ن =صح              )1=4,0*5ل ,   *يعني  ن 4,0ول = 5 
0. µ = 1,0 

 
 
وحذدات , وعلذي  5سذحبت عينذة عشذوائية مذن  %04اج المعيب في احد المصذانع هذي /اذا كانت نسبة الانت10س

 فرض ان الانتاج المعيب هو متغيرعشوائي يتبع توزيع ذو الحدين,ماهي  قيمة التباين ؟
1. σ0=4,0 
0. σ0= 4,0(نفس السؤال لازم احفظ صيغة التباين نصح           )*ل -1*ل 
0. σ0=4,1 

 
 توزيع بواسون

 يصف المتغيرات المتقطعة :/توزيع بواسون 1س
 (        مالفرق بين بواسون وذو الحدين الاثنين متغيرات متقطعة بس بواسون حاله صحنعم   ) .1
 والاحتمال 04لا                   خاصة من ذو الحدين يعني لما يكون حجم العينة اكبر من  .0

 بوسون              استخدم  %14)ل(ضعيف اقل من                                   
 
 /يسمي توزيع بواسون بتوزيع الاحداث النادرة:0س
 (صحنعم ) .1

ا تبهااااااا ل ولخقاااااان خالخفياااااان عت اااااارب  0اس  1,8* 0اس 1,0*0ق5عن ااااااسل اياااااان  0نفااااااس ا  ااااااالن س= 
 = وتشسف الناتا واعد من الافابات دول 0اس 1,8هذد الالخقا  ال اد ن دعد مالخدعناها  رب 1,118*11
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 لا                      يعني احتمال تحققها ضعيف زي ظاهرة الحريق احتمال وقوع الحريق في فلة  .0
 ج كبير في احتمال ضعيف و اجهزة السيارات تخضع للبواسون لان حجم الانتا                                 
 نفس الوقت احتمال وقوع وحدة معيبة ضعيف                                   

 /يعتبر توزيع بواسون حاله خاصة من توزيع ذو الحدين :0س
 (صحنعم ) .1
 لا  .0

 
 /يعتبر توزيع بواسون هو احد التوزيعات الاحتمالية:0س

 وزيع الطبيعيتوزيعات ذو الحدين+بواسون+الت 0(           هناك صحنعم ) .1
 لا .0

 
 / توزيع بواسون يصف المتغيرات المتصلة مثل الأطوال والاعمار :5س

 نعم  .1
 (                     لان بوسون متغيرات متقطعة صحيحة لاياخذ كسورصحلا ) .0

 
 

 
 يسمي بتوزيع ؟ 1س ÷  ]م س *م –ه [/القانون التالي :ح)س(=6س
 
 توزيع ذو الحدين  .1
 م*م س علامة التعاقب في  –م مضروبة في  –ه         (       صحتوزيع بواسون) .0
 التوزيع الطبيعي                     البوسون لازم احفظ القانون والتوقع والتباين .0

 
 

 /في توزيع بواسون القيمة المتوقعة هي: 1س
1. µ ( في البواسون التوقع هو التباين و م :معناها متوسط وقد صح= م= ن * ل         ) 
0. µ= ل             تكون معلومه او مجهوله لو م مجهوله تجئ عن طريق *مج ن  = م 
0. µ= م =σ                          ل  *ضرب  ن 

  
 
 /في توزيع بواسون التباين هو:0س
1. σ0( صح= م = ن ل) 
0. σ0 ل( -1ل * ) *= م = ن 
0. σ ( * التباين هو نفسه التوقع -1= م = ن * ل              )ل 

 
 
 السيارات على الطريق السريعة هي ظاهرة خاضعة لتوزيع :/حوادث 9س
 
 توزيع ذو الحدين  .1
 (        الطريق يمر عليه الالاف السيارات واحتمال وقوع حوادث صحتوزيع بواسون) .0
 التوزيع الطبيعي              ضعيف )ينطبق على البوسون( .0
 

 / أخطاء الطباعة في أي كتاب هي ظاهرة خاضعة لتوزيع :14س
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 توزيع ذو الحدين    .1
 صفحة ونادرا تجد خطاءاذن 544(            الكتاب فيه صحتوزيع بواسون) .0
 التوزيع الطبيعي                       حجم العينة كبيرواخطاء الطباعةضعيف .0

 
 /حوادث حرائق المنازل هي ظاهرة خاضعة لتوزيع :11س

 
 منزل احتمال الحريق ضعيف 144يه منزل او توزيع ذو الحدين                     حي ف   .1
 ينطبق بواسون  %0يعني  0(                 وحصل حريق او صحتوزيع بواسون) .0
 التوزيع الطبيعي             .0
 

 /يستخدم توزيع بواسون بدلا من توزيع ذو الحدين اذا كان :10س
 04حجم العينة اكبر من  .1
 %14ول>14شروط البوسون ن<                    %14احتمال وقوع الحدث اقل من  .0
 ( صحجميع الاجابات السابقة ) .0

 
 فاننا نستخدم : 4,45ول=15/اذا كانت ن=10س
 لم يتحقق         04(                     شروط البوسون ن<صحتوزيع ذو الحدين )   .1
 و الحدينتحقق اذن ارجع للاصل ذ 14توزيع بواسون                                    ول> .0
 لايوجد توزيع محدد  .0

   
 فاننا نستخدم : 4,5ول= 15/اذا كانت ن=10س
 
 توزيع بواسون .1
 بالميه 54لانها لم يتحقق نرجع  14تحقق ول> 04(                          ن<صحتوزيع ذو الحدين ) .0
 التوزيع الطبيعي                                    للاصل .0

          
 فاننا نستخدم :  4,40ول= 144ن= /اذا كانت15س
 
 (صحتوزيع بواسون) .1
 توزيع ذو الحدين  .0
 تحقق نستخدم بواسون14تحقق ول> 04لايوجد توزيع محدد                             ن< .0

 
 فان القيمة المتوقعة تساوي: 4,0, ل= 54/عند استخدام توزيع بواسون كانت ن=16س
 
1. µ= جرب بالالة الحاسبة و 144على  0*54                                   4,40=م 
0. µ= م =  اختار احد الاجوبة من دول                                         15=م 
0. µ = 1,5=م 

 
 فان قيمة التباين تساوي: 4,40, ل=  144ند استخدام توزيع بواسون كانت ن=/ ع11س
 
1. σ0=0(صح) 
0. σ0=1,5                             نفسه م = ن*ل  0=  144على  0*144باين هوالتوقع الت 
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0. σ0=0,1 
 

ان شاء الله في المرة القادمة حنكمل مع بعض بقية المسائل على توزيع البواسذون حنكمذل بقيذة بعذض الامثلذة وان 
ان القذاكم  شاء الله حنراجع التوزيع الطبيعي وبكذا نكون خلصناثلثي المقرر بعد كذا يبقي الاستنتاج الاحصائي بشقيه الذي

 في الحلقة القادمة اترككم في رعاية الله وحفظه والسلام عليكم ورحمة الله وبركاته.
 

 
 01الحلقة رقم 

 
اعزائي الطلبة والطالبات المستوي الثاني في كلية الاقتصاد والعلوم الادارية السلام عليكم ورحمة الله وبركاته هذه 

ليلي بدأنا من مذدة مراجعذة عذدة موضذوعات راجعنذا مذع بعذض موضذوع من حلقات مقرر الاحصاء التح 01الحلقة رقم 
الاحتمالات راجعنا مذع بعذض موضذوع دوال الاحتمذالات وبذدأنا مذن حلقتذين فذي مراجعذة توزيعذات الاحتماليذة  راجعنذا 

ذن الله لو توزيع ذو  الحدين  وكنا مشينا شوية في مراجعة  توزيع بواسون والنهار ده حنكمل مراجعة توزيع بواسون وبا
 تبقي وقت  حنخش في التوزيع الطبيعي مع بعض كذه ونشوف علي الشاشة أول مساله حنراجعها مع بعض.

 
وحذده ,   54( سحبت عينة عشوائية مذن  4,46) %6/اذا كانت نسبة الانتاج المعيب في احد المصانع هي 10س

 معيبة؟ احدهاحتمال ان نجد بالعينة وحدة وماهو وعلي فرض ان الانتاج المعيب هو متغيرعشوائي يتبع توزيع بواسون ,
 (1,29= 2(1,8, )1,15= 4 -)ه        

 (ص )1,95(=9 )س= .9
         1,15(=9 )س= .4
 1,45(=9 )س= .4

 الشر :
طبعنا نسنبة يعنني احتمنال خنذ عيننة منن  %91يعني اقل من  %6اذا كانت نسبة انتاج المعيب في احد المصانع 

و ن بكنم  %6عنندي ل= مضروب واحد يعني انا عطينيوم 4 -قيمة ه  عطينين مسووعلى فرا الانتاج يتبع بو 51
 احط الةانون انته حافظة الي هو 9=س  51ب  

هنننا م مجهولننه  م يعننني ايننه م متوسننط عنندد مننرت وقننوع الحنند طبعننا هنننا لازم اعننرف   9!س÷  ]م س *م –ه [
اس واحنند فنني البواسننون 4 وبرمضنن 4ننناقو  4م= طلننع الننناتجي %6و ل =  51ل = م    ن=  *اجيبهننا اضننرب  ن 

ل اينه احتمنال وحند  واحندة معيبنة اننا  *ياما تجي جاهز  او يديك قيمة ن ول عشان تجيب منهم  م = ن ملازم اعرف 
طبعا محتاج منك اله حاسبة عشنان تتمنرن علني العملينات  1,95يبأ اعوا في الةانون = 9,!= 1,15= 4-مديك ه 
 الحسابية
 
     
وحذده ,   54( سحبت عينة عشوائية مذن  4,46) %6انت نسبة الانتاج المعيب في احد المصانع هي /اذا ك19س

وعلذي فذرض ان الانتذذاج المعيذب هذذو متغيرعشذوائي يتبذع توزيذذع بواسذون ,مذذاهو احتمذال ان نجذد بالعينذذة ثذلاث وحذذدات 
 معيبة؟

 (9!=6   1,15= 4 -)ه        
 1,15(=4 )س= .9
 4,45(=4 )س= .4
 ,445(=4 )س= .0

 
 الشرح:

و م متوسط ماعنذديش اجيبهذا ازاي اضذرب م مدام بواسون اكتب قانون البواسون محتاج 54ون=  4,6نفس المسالة ل=
 0وحدات معيبة اذن س= 0ماهو احتمال اجد  0ل =*ن
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 دول 0اكتب القانون واعوض وحتجد الاجابة من (9!=6   1,15= 4 -)ه  مديني 0و م = 0اعوض في القانون س=

 
 
وحذده , وعلذي   54( سحبت عينة عشوائية من  4,46) %6كانت نسبة الانتاج المعيب في احد المصانع هي  /اذا04س

 فرض ان الانتاج المعيب هو متغيرعشوائي يتبع توزيع بواسون ,ماهو احتمال ان لا نجد بالعينة وحدة وحدات معيبة؟
 (9,                  صفر!=     1,5= 4 -)ه        

 فر )س=صفر(=ص .9
 (ص )1,15 )س=صفر(= .4
 9 )س=صفر(=, .0

 
 الشرح:

قلي استخدم البواسون أي احتمال الانجد وحدة معيبة؟ يعني س=صفر للاحتمال  54و ن=  4,46نفس المسالة ل=
اس صنفر علنى مضنروب الصنفر واطبنق الةنانون الصنفر مضنروب 4و   4 -ه يبذخ انذا عذايز  0ل =*اختار ايه؟ نقذول م

  1,15يطلع الناتج= اس صفرواحد 4الصفر واحد و
 
وحذده ,   54( سحبت عينة عشوائية مذن  4,46) %6/اذا كانت نسبة الانتاج المعيب في احد المصانع هي 01س

وعلي فرض ان الانتاج المعيب هو متغيرعشوائي يتبع توزيع بواسون ,ماهي القيمذة المتوقعذة لعذدد الوحذدات العيبذة فذي 
 تللك العيينة؟

1. µ=4,46=م 
0. µ=(صح)0=م 
0. µ=54=م 

 
 الشرح:

قلي استخدم البواسون اوجد القيمة المتوقعة عني ايه؟يعني الوسط الحسابي م وم  54و ن=  4,46نفس المسالة ل=
 0اذن القيمة المتوقعة = 0ل =*عباره عن  ن

 
  54( سذذحبت عينذذة عشذذوائية مذذن  4,46) %6/اذا كانذذت نسذذبة الانتذذاج المعيذذب فذذي احذذد المصذذانع هذذي 00س

 ن الانتاج المعيب هو متغيرعشوائي يتبع توزيع بواسون ,ماهي قيمة التباين؟وحده , وعلي فرض ا
  

1. σ0=0(صح) 
0. σ0=4,46                              
0. σ0=0,46 

 
 الشرح:

الذي هذي م فذي التمذرين اعذلاه  والتبذاين  0احسب التباين ماهو التوقع هو التباين في البواسون بيذخ قيمذة المتوقعذة  
 0=برضوا سيجما تربيع

 
حادث يوميذا ,وعلذي فذرض ان عذدد  0/اذا كان متوسط عدد حوادث السيارات على احد الطرق السريعة هو00س

   1,95= 4 -)ه        حذذوادث فذذي احذذد الايذذام ؟  0الحذذوادث هذذي متغيذذر عشذذوائي يتبذذع بواسذذون مذذاهو احتمذذال ان تقذذع 
2=!42) 

 
 9,42(=2 )س= .9
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 1,42(=2 )س= .4
 1,9(=2 )س= .0

 الشرح :
ي م على طول توزيع بواسون لكن لو اداني ن , ل    اقعد افكر هل ن,ل يدوني البوسون ولاذو الحدين متوسط يعن
احسذبها تطلذع واحذدة  0اس  0اعوض في القانون اقذول  0حوادث يعني احتمال س= 0احتمال حدوث  0طيب عندي م=

 من الاجابات دول
 
حادث يوميذا ,وعلذي فذرض ان عذدد  0سريعة هو/اذا كان متوسط عدد حوادث السيارات على احد الطرق ال00س

   1,95= 4 -)ه        حذذوادث فذذي احذذد الايذذام ؟  0الحذذوادث هذذي متغيذذر عشذذوائي يتبذذع بواسذذون مذذاهو احتمذذال ان تقذذع 
4=!6) 

 
 1,4(=4 )س= .2
 نفس الةصة     1,195(=4 )س= .5
 1,4(=4 )س= .6

 
حادث يوميذا ,وعلذي فذرض ان عذدد  0و/اذا كان متوسط عدد حوادث السيارات على احد الطرق السريعة ه05س

  1,95=  4 -)ه        الحوادث هي متغيذر عشذوائي يتبذع بواسذون مذاهو احتمذال ان لا تقذع  حذوادث فذي احذد الايذام ؟ 
 (9صفر!=     9صفر=4

 
 1,9 )س=صفر(=  .7
 (ص ) 1,95 )س=صفر(= .8
 صفر )س=صفر(= .9
14.  

 الشرح:
 احتمال س= صفر اعوض في القانون نفس المسالة بس يقول الاتقع أي حوادث مرورية يعني 

كذانني فذي  4,15يطلذع =1علذي مضذروب صذفر= 1اس صذفر=0عندك جذاهزة فذي  0وم= 1,95=  4 -ه 
 ل *ل اما ذو الحدين لازم اعرف ن*البواسون عشان احل لازم اعرف م ياتكون معلومة يامجهوله لو مجهولة بديك ن

 
 

 التوزيع الي بعد كذا التوزيع الطبيعي 
 الطبيعيالتوزيع 

 
 / التوزيع الطبيعي يصف المتغيرات المتقطعة؟1س

 نعم  .1
 (       غلط يصف متغيرات متصلةصحلا ) .0

 
 / التوزيع الطبيعي يصف المتغيرات المتصلة؟0س

 (   يصف متغيرات متصلة مثل الاوزان الاطوال الاعمارصحنعم ) .0
 لا  .0

 
 /يسمي التوزيع الطبيعي بتوزيع الاحداث النادرة:0س

 البواسون يسمي توزيع الاحداث النادرة               نعم      .1
 (صحلا) .0
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 /يعتبر التوزيع الطبيعي حاله خاصة من توزيع ذو الحدين :0س

 نعم  .1
 (صحلا ) .0

 
 

 /يعتبر التوزيع الطبيعي هو احد التوزيعات الاحتمالية:5س
 (           صحنعم ) .1
 لا .0

 
 طوال والاعمار :/ التوزيع الطبيعي يصف المتغيرات المتصلة مثل الأ6س

 (صحنعم ) .0
 لا .0

 
 /اطوال طلاب المستوي الاول هي ظاهرة خاضعة لتوزيع :1س
 توزيع ذو الحدين  .1
 توزيع بواسون .0
  صح(التوزيع الطبيعي ) .0

                      
 
 /اعمار طلاب المستوي الاول هي ظاهرة خاضعة لتوزيع :0س
 عمار متصلةتوزيع ذو الحدين       الطلبة توزيع طبيعي لان الا .1
 توزيع بواسون .0
  صح(التوزيع الطبيعي ) .0

 
 /من خصائص منحني التوزيع الطبيعي انه:9س
 منحني ملتوي .1
 (صحمنحني متماثل  ) .0
 منحني ملتوي لليمين .0

 الشرح:
المنحي ناقوس الشذكل الشذكل القمذة فذي النصذف معناتذه انذه منحنذي  متماسذك لذو القمذة جايذة فذي الشذمال اواليمذين 

 معناته ملتوي
 

 
 /من خصائص منحني التوزيع الطبيعي ان:14س
 (صحالوسط الحسابي = الوسيط = المنوال ) .1
 المنوال± الوسيط ±  الوسط الحسابي  .0
 الوسط الحسابي > الوسيط >المنوال .0

 
 من قيم الظاهرة بين: %60/من خصائص منحني التوزيع الطبيعي ان 11س
1. µ ± σ (صح) 
0. µ ±  0σ 
0. µ ± 0 σ 
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 الشرح:
 او واحد صحيح في مسحات محصورة بينهم%144تحت المنحني اجمالي المساحة 

 
 من قيم الظاهرة بين: %95خصائص منحني التوزيع الطبيعي ان /من 10س
1. µ ± σ  
0. µ ±  0σ(صح) 
0. µ ± 0 σ 

 
 /من خصائص منحني التوزيع الطبيعي ان اجمالي المساحة تحت المنحني يساوي:10س

 )صح(واحد  .1
 نصف .0
 واحدونصف .0

 الشرح:
 ه احتمالات وكل منحني متماثل يكون النص الايمن نفس الايسرالمساحة معنا

 
 /مساحة النصف الايمن من المنحني تساوي:10س
1. 1 
 )صح(4,5 .0
0. 0 

 
 /المساحة تحت منحني التوزيع الطبيعي تمثل:15س
 (صحقيم احتمالية ) .1
 قيم فعلية للظاهرة .0
 قيم افتراضية اكبر من واحد .0

 الشرح:
 تدائما المساحة تحت المنحني احتمالا

 
 /الدرجة المعيارية  ى تساوي:16س
 )صح( µ [ ÷σ-س  [ي= .1
 µ [*σ -س [ي= .0
 µ [ - σ-س [ي= .0

 الشرح:
  σواقسمها على  µرمزه ى اجي علي قيمة س الاصلية واشيل منها ماهي الدرجة المعيارية؟

 
 
 هي:04فان القيمة المعيارية ي المقابلة للقيمة الاصلية س= µ=144,σ=14/ اذا كانت 11س
 1ي= .1
 0ي= .0
  0-ي=  .0

 الشرح:
 -04=144-04= اشيل منها  04الي قيمة معياريه اعمل ايه اجي على  04عندما احول 

 
 0-=  14اقسم على و
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 هي:154فان القيمة المعيارية ي المقابلة للقيمة الاصلية س= µ=104,σ=14/ اذا كانت 10س
 (صح)0ى= .1
 14÷104 -154             0ى= .0
 0= 14÷   04=           0-ى=  .0

 
 
درجذات وعلذى فذرض ان  14درجذة بذانحراف معيذاري 14/اذا كان متوسذط الذدرجات فذي اختبارالاحصذاء 19س

الدرجات متغير عشوائي يتبع التوزيع الطبيعي  اختبر احد الطلبة عشوائيا,ماهي الدرجة المعيارية  ى المنذاظرة للدرجذة 
 درجة؟ 05الاصلية س=

 1ى= .1
 0ى= .0
 (صح)1,5ى= .0

 الشرح:
قالك ان درجات متغير عشوائي يتبع التوزيع الطبيعذي  يعنذي  σ=14و  انحراف  معياري  µ= 14متوسط يعني 

ايذه الدرجذه المعياريذه نقذول:  05ايه الجملة ديه؟ استخدم الجدول بتاع التوزيع الطبيعي في الاحتمذالات فذي طالذب جذاب 
05-14 =15÷14=1,5   

درجذات وعلذى فذرض ان  14بذانحراف معيذاريدرجذة  14/اذا كان متوسذط الذدرجات فذي اختبارالاحصذاء 04س
الدرجات متغير عشوائي يتبع التوزيع الطبيعي  اختبر احد الطلبة عشوائيا,ماهو احتمال ان يكذون حاصذلاعلي اكثذر مذن 

 درجة؟ 04
 )اليك جزء من جدول التوزيع الطبيعي(

 

 0,90 1,96 1 4,15 4,50 4,54 ى

 4,09 4,01 4,00 4,01 4,00 4,19 ح)ى(

 
 4,00(= 04ح)س< .1
 4,00(=04ح)س< .0
 ( صح)4,16(=04ح)س< .0

 الشرح:
 -04نقذذول  04واسذذتخدم الجذذدول الموجذذود ده اخترنذذا طالذذب حاصذذل علذذي اكثذذر مذذن  µ=14  ,σ= 14المتوسذذط 

لما ترسم الرسمة  وتقيم الواحد يااما تضيف نص او تطرح 4,00ايه الاحتمال الي قدامها في الجدول  1= 14÷14=14
لرسمه يكون الخط على الصفر فنلاحظ ان الواحد بعد الصفر من اليمين والمساحه المتبقيه اقذل مذن )عندما نرسم ا   نص
وهذا يعني جزء مذن الجهذه اليمنذى  04فلذلك نقوم بطرح نصف والعكس صحيح فبالسؤال التالي يطلب من اقل من  4.5

 (4.5والجزء الكامل من اليسرى فلذلك نضيف 
 
 

درجات وعلذى فذرض ان الذدرجات  14درجة بانحراف معياري 14في اختبارالاحصاء /اذا كان متوسط الدرجات 01س
 درجة؟ 04متغير عشوائي يتبع التوزيع الطبيعي  اختبر احد الطلبة عشوائيا,ماهو احتمال ان يكون حاصلاعلي اقل من 

 )اليك جزء من جدول التوزيع الطبيعي(
 

 0,90 1,96 1 4,15 4,50 4,54 ى

 4,09 4,01 4,00 4,01 4,00 4,19 ح)ى(
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 (صح)4,00(= 04ح)س> .0
 4,00(=04ح)س> .5
 4,16(=04ح)س> .6

 الشرح:
 04لقيمذة معياريذة نقذول  04حذول  04درجة مديك قيم ى و 04نفس المسالة ايه الاحتمال ان الولد جايب اقل من 

المساحة الي علي اسمها ى لما تكون معمود عند الواحد حتجد  04اية احتمالية اقل من الواحد, س> 1=14÷14= 14÷
 اليسار الواحد اكثر من النص

 
 
درجذات وعلذى فذرض ان  14درجذة بذانحراف معيذاري 14/اذا كان متوسذط الذدرجات فذي اختبارالاحصذاء 00س

الدرجات متغير عشوائي يتبع التوزيع الطبيعي  اختبر احد الطلبذة عشذوائيا,ماهو احتمذال ان يكذون حاصذلاعلي اقذل مذن 
 درجة؟ 94

 جدول التوزيع الطبيعي( )اليك جزء من
 

 0 0 1 4,15 4,50 4,54 ى

 4,09 4,01 4,00 4,01 4,00 4,19 ح)ى(

 
 

 
 (صح) 4,91(= 94ح)س> .1
 4,00(=94ح)س> .0
 4,01(=94ح)س> .0

 0=14÷04=  14 -94نفس القصة س اسمها ى =
 
 درجذات وعلذى فذرض ان 14درجذة بذانحراف معيذاري 14/اذا كان متوسذط الذدرجات فذي اختبارالاحصذاء 00س

الدرجات متغير عشوائي يتبع التوزيع الطبيعي  اختبر احد الطلبة عشوائيا,ماهو احتمال ان يكذون حاصذلاعلي اكثذر مذن 
 درجة؟ 05

 
 )اليك جزء من جدول التوزيع الطبيعي(

 

 0 1.5 1 4,15 4,50 4,54 ى

 4,01 4,00 4,00 4,01 4,00 4,19 ح)ى(

 
 

  4,90(= 05ح)س< .1
 (صح)4,41(=05ح)س< .0
 4,00(=05ح)س< .0

 الشرح:
فذي الجذدول 4,00الاحتمذال  1,5عند 1,5=14÷ 15=14 -05س اسمها ى و05نفس القصة واخذ اكثر من 

 تجي يمين ولا شمال  1,5بيقول ى <من وحد ونص ارسم المنحنى طيب 
 الصفر تجي يمين تحت في المحور الافقي انا عايز المساحة الي على يمين



 www.imam1.com    ملتقى طلاب وطالبات جامعة الإمام محمد بن سعود الإسلاميه 

- 86 - 
 

 
 
درجذات وعلذى فذرض ان  14درجذة بذانحراف معيذاري 14بارالاحصذاء /اذا كان متوسذط الذدرجات فذي اخت00س

الدرجات متغير عشوائي يتبع التوزيع الطبيعي  اختبر احد الطلبة عشوائيا,ماهو احتمال ان يكذون حاصذلاعلي اكثذر مذن 
 درجة؟ 94

 )اليك جزء من جدول التوزيع الطبيعي(
 

 0 1.5 1 4,15 4,50 4,54 ى

 4,01 4,00 4,00 4,01 4,00 4,19 ح)ى(

 
 

  4,90(= 94ح)س< .1
 4,41(=94ح)س< .0
 شوف الناتج يطلع بكام 4,00(=94ح)س< .0

 صح  4.40 (=94ح)س<الناتج وهو 
 

 هذا التوزيع الطبيعي كل المطلوب من حضرتك بس تعرف  يعني ايه الدرجة المعيارية 
جيذب الدرجذه المعياريذة ارسذم بعدين تجيب احتمال يااما اكبر من اواصذغر مذن اوبذين القيمتذين بعذدما ت µ ÷ σ -ى=س 

المنحني بتاع التوزيع الطبيعي وشوف قيمة ى على المحور الافقي عند ياء حينقسم القسمين علي اليمذين واليسذار يهمنذي 
حجيذب جذذزء جذدول فيذذه صذف ى وصذذف قذذيم  1المنحنذي واعذذرف خصذائص التوزيذذع الطبيعذي وان اجمذذالى المسذذاحة =

 احتمالات ى
 مال المناظر ليه ياما تضيف النص لو كانت المساحة المتبقية اقل من نص اقول ناقص نص انته تحسب ى وتجيب الاحت

هذا كانت مراجعه سريعة وشاملة على باب دوال الاحتمال والاحتمال وباب التوزيعات الاحتماليه شرحنا بما فيذة الكفايذة  
 ة الله وبركاتةالي ان القاكم الحلقة الجاية اتركم في رعاية الله والسلام عليكم ورحم

  
 

 44الحلةه 
في الحلةات السابةه بدأنا بموضنوع الاحتمنالات , الاحتمنالات امنا حنوا  بسنيطه او حنواد  مركبنه , والحنواد  
المركبه تستخدم فيها قانون الجمع , او قانون الضرب , كان الموضوع الثاني دوال الاحتمال , عرفنا الدالة الاحتمالينه 

ئي س , واحتمالات حدو   )س( , العلاقه بين س وَ  )س( اما ان تكون في شنكل جندول منن وماهو العلاقه بالعشوا
عامودين س وَ  )س( , اوتكون في شكل قانون , وهذا الةانون يسمى التوزينع الاحتمنالي , فني التوزيعنات لاحتمالينه 

متةطعنه او المنفصنله اللتني بتاخنذ توزيعات , توزيع ذو الحدين وتوزيع البواسون وهما بيصفوا المتغينرات ال 4اخذنا  
وحدات قياس سليمه يعني متغيرات لا تةبل قيم كسريه, والتوزيع الاخر كان التوزيع الطبيعني وهنو بيصنف المتغينرات 
المتصله او المستمر  أي متغيرات تةبل الةيم الكسريه مثل الاطوال والاوزان والاعمنار ...ألنخ , فني تلنك الموضنوعات 

دوال الاحتمال والتوزيعات الاحتماليه المختلفنه , نسنتطيع ان ننتكلم بشنئ منن الثةنه علنى الموضنوع وهي الاحتمالات و
 الاخير من المةرر الاحصاء التحليلي وهو الاستنتاج الاحصائي ,

 
, ومثل ماحننا عنارفين الاحصناء التحليلني هني احند فنروع علنم  الاستنتاج الاحصائي , احياناً يسمى بالاحصاء التحليلي

احصناء وصنفي او بمنا يسنمى بالمبنادص الاحصناء )وهنذا تنم تدريسنه  -9حصاء , علم الاحصاء ينةسم الى فرعين : الا
 بالمستوى الاول ( ,

 الاحصاء التحليلي . -4
الاحصنناء التحليلنني كننان يجننب ان نتعننرا لموضننوعات مبدئيننه مثننل موضننوع الاحتمننالات وموضننوع الدالننة الاحتماليننه 

 اليه ,وموضوع التوزيعات الاحتم
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 الاستنتاج الاحصائي : هو الاستنتاج معلومات تخو المجتمع عن طريق العينه 
 لذلك يةال ان الاستنتاج الاحصائي هو تعميم نتائج العينه على المجتمع , او يسمو  التعميم من الخاو الى العام .

 : والاستنتاج الاحصائي له اداتين اثنين او بينةسم الى فرعين
 ر او التةدير الاحصائينظرية التةدي *_
 اختبارات الفروا  *_

 
 وهما الموضوعات المتبةيه لنا في هذا المةرر .هذان الفرعين مع بعا بيشكلوا الاحصاء التحليلي .

 الهدف من الاحصاء ان استنتج معلومات من المجتمع عن طريق العينه , مثلاً 
 عني في المجتمع ,,,,الاحصاء تةول لو تريد ان تعرف نسبة الاميه  في الدولة ي

كيف اعرفها ؟.,, شيئ طبيعي لا استطيع ان اعمل حصر شامل اللي هنو التعنداد , وهنو يتعمنل منر  كنل عشنر سننين , 
لاني اريد ان عنرف الينوم نسنبة الامينه فني الدولنه , هنذ  اعرفهنا عنن طرينق العيننه , بنأن اخنذ عيننه منن المنواطينين  

, هنذ  فني العيننه ولكنني اريند ان اعنرف نسنبة الامينه فني المملكنه ,  % 41ع واحسب كم فيها نسبة من الامينه , تطلن
 وهذا هو موضوع الاحصاء التحليلي بان اعرف نسبة الاميه من خلال العينه .

اريد ان اعرف متوسط  دخل الاسر  في السعوديه , بان اخنذ عيننه منن المنواطنين , او عيننه منن الاسنر , ونسنتخرج 
ريال , هننذ  المتوسننط بالعينننه وانننا ارينند  6111اسننر  يطلننع  911الخننل مننثلاً مننن عينننه مننن متوسننط النندخل , متوسننط 

, وعنن طرينق ادوات التحلينل الاحصنائيه  6111المتوسط بالمملكه جميعها , اذاً عن طريق المتوسط بالعينه الني هنو 
العيننه علنى المجتمنع , هنذ   ساأستطيع ان اصل الى متوسط دخل الاسر  في جمينع انحناء المملكنه , كنأني بعمنم نتنائج

اسمها طرق التةدير او نظرية التةدير , هذا الشق الاول من الاحصاء التحليلني , كمنا نعنرف الاحصناء التحليلني شنةين 
 وهما طرق التةدير واختتبارات الفروا 

 وحالياً سنتحد  عن طرق التةدير . 
 ق بيانات العينه المتاحه . يةصد بطرق التةدير ان اقدر معالم المجتمع المجهوله  عن طري

يةصد بمعالم المجتمع المجهوله أي المرشرات يعني ادلة , مثنل متوسنط عمنر الفنرد فني المملكنه  هنذا اسنمه مرشنر , 
متوسط دخل الاسر  في المملكه هنذ مرشنر او معلمنه , نسنبة الامينه فني المملكنه او نسنبة البطالنه فني المملكنه , هنذ  

مملكه وهي مجهوله , استطيع ان اقدرها بأن اعمل لها عملية تةندير عنن طرينق سنحب جميعها مرشرات في مجتمع ال
عينه من هذا المجتمع وحساب مايةابل تلك االمرشرات بالعينه , اخذ عينه من المواطنين واحسب فيها نسبة البطالنه , 

 هذ  اسمها نظرية التةدير ,  اذاً بمعرفة نسبة البطاله في العينه , استطيع ان اصل لنسبة البطاله في المملكه ,
 ونظرية التةدير نوعين وهما :

 *_ التةدير بنةطه او التةدير وحيد الةيمه  
  *_ والتةدير بفترة ثةه ,   
 

اعتبننر التةنندير بالعينننه هننو نفسننة الةيمننه الحةيةننه بننالمجتمع , فنني التةنندير بالنةطننه بأسننةط تةنندير العينننه  علننى المرشننر 
 الةيمه اللي اتينا بها من العينه هي نفسها الةيمه في المجتمع , المجتمع المجهول , بعتبر

ه منن نناريد ان اعرف نسبة الاميه فني المملكنه برمنز لهنا بنالرمز ل  وهني مجهولنه  ,..كينف اسنتخرجها ؟.., اتني بعي
فني العيننه هني , اعتبر نسنبة  % 41المواطنين واحسب  فيها نسبة الاميه , مثلاً تطلع نسبة الاميه في المملكه تطلع 

 نفسها النسبه في المملكه ,
) معننى هنذا الرمنز  µاريد  ان اعرف متوسط عمر الفرد في المملكه  , متوسنط عمنر الفنرد فني المجتمنع رمنز  مينوا 

وهو مجهول لا استطيع ان اعرفه , ولكنني اسنتطيع  µالمتوسط ( وهو بيخو المجتمع , متوسط عمر الفرد المجتمع 
مواطن واتي بها متوسط العمنر , متوسنط عمنر الفنرد   911تةدير , اخذ عينه من المواطنين مثلاً  ان اقدر  بأن اعمله

 في العينه رمز  
سنه في هذ  الحاله اعتبر متوسط عمر الفرد  21س /  ) ينطق سين شرطه ( يطلع متوسط عمر الفرد في العينه مثلاً 

 المجتمع , سنه , بعتبر تةدير العينه هو تةدير 21في المجتمع هو 
 

 التةدير بنةطه او التةدير وحيد الةيمه : 
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بعتبننر التةنندير فنني العينننه هننو نفسننه التةنندير او الةيمننه الحةيةيننه فنني المجتمننع , سننواءاً كانننت متوسننط او نسننبي يعننني  
 = س /  ,  وهو يسمى التةندير µهو نفسه متوسط العينه  س /  ,  µبأختصار بعتبر متوسط المجتمع المجهول ميوا 

 بنةطه 
متوسط عمر الفرد بالدوله  مجهول ..كيف اعرفه ؟., بأن اخذ عيننه منن المنواطنين واتني بمتوسنط العمنر بهنذ  

سننه , اذاً الةيمنه فني  61سننه , اذاً فني المجتمنع  ايضناً  61العينه , ويطلع متوسط العمنر فني الفنرد فني هنذ  العيننه 
 العينه هي نفسها الةيمه في المجتمع .

دير هذ  لا تصل  في العلنوم الاجتماعينه ولكنهنا تصنل  فني علنوم البحن  ولكنهنا لا تصنل  فني العلنوم طريةة التة
مواطن  وجدت  9111الاجتماعيه كما سبق  , ..لماذا؟., لآن لو اخذت عينه ثانيه من المواطنين مثلاً اخذت عينه من 

, طينب لنو احند اخنر اخنذ عيننه منن  61لدولنه سنه اذاً سأستنتج ان متوسط العمر الفنرد  فني ا 61مر فيها عمتوسط ال
سننه , اذاً بندوري  21؟.., لا سنيختلف سنيكون منثلاً  61المواطنين غير العينه الاولى هنل سنيكون متوسنط اعمنارهم 

سننه  61سنه , هل نستطيع ان نةول ان الدوله لهنا متوسنطين بنالعمر منر  بنـ  21اقول متوسط عمر الفرد في الدوله 
.., اكيد لا لا نستطيع ان نةول ذلك , وبالتالي سألجا النى طريةنه اخنرى منن طنرق التةندير , اسنمها سنه ؟ 21ومر  بـ 

سننه وهنذا الةنول لنيس صنحي  , بنل اقنول  61طريةة التةدير بفتر  الثةه , بدل ما اقنول متوسنط عمنر الفنرد بالدولنه  
, اذاً هننا اقندر متوسنط عمنر الفنرد  66و 55 متوسط عمر الفرد بالدوله بين حدين بين حد ادنى وحد اعلى , مثلاً بين

بالدولنه لننيس بةيمننه معينننه , لننيس بةيمننه وحينند  بننل بننين قيمتننين أي بننين حنندين , نسننميها التةنندير بفتننر   ثةننه , طبعنناً 
سننه  21سنه , وعينه اخرى فيها متوسط  61اختلاف الوسط الحسابي بين عينه واخرى , يعني عينه فيها المتوسط 

سنه , تختلف من عينه الى اخرى , هذا الاختلاف راجع الى مايسنمى خطنأ العيننه ,  54فيها المتوسط , وعينه اخرى 
قلناً سابةاً طالما اخترنا عينه لا بد ان يةع خطأ , مثل ماخذنا بالمستوى الاول وهي اخطاء البياننات , اذا اعتمندنا علنى 

ناشنئ علنى اسنتخدام العيننه , وتسنمى الخطنأ العشنوائي , اذاً العينه لابد ان يةع الخطأ , اسمه خطأ العينه , يعني خطنأ 
نتيجه استخدام اسلوب العينه , حتختلف قيم  س/  من عينه الى اخرى  , هذا الاختلاف  سببه ؟..,هو استخدام اسلوب 

 العينات .
أي بفتر  بين حند ادننى  لكي نحل هذ  المشكله , قيل بدل ما تختار قيمه واحد  , قدر الميوا هنا بحد ادنى وحد اعلى  ,

 وحد اعلى ,  تسمى التةدير بفتر  ثةه , 
 هنا التةدير بفتر  ثةه نأخذ عدة قوانين ,

عمر الفنرد بالدولنه , متوسنط دخنل الاسنر  بالدولنه ,  طجتمع , ) كأني اريد ان اعرف متوسسنةدر مر  المتوسط بالم 
 وتسمى تةدير المتوسط بفترة ثةه (

او بالمجتمع ) اريد ان اعرف نسبة الاميه في المجتمع , نسبة البطالة فني الدولنه , نسنبة شنيوع تةدير النسبه بالدوله 
 مرا معين في المجتمع , (

 تةدير الفرق بين متوسطي مجتمعين .
ه منها لها قانون معين بيستخدم في تةندير مينوا او ل  الفنرق بنين طه منهم على حدى بالتفصيل , كل نةسناخذ كل نةط

 جتمعي ,متوسطن م
 سنبدأ

 
 :اولاً بتةدير متوسط المجتمع ميوا  
 

تةدير متوسط المجتمع بميوا مثل ماقلنا سابةاً , ليس صحي   ميوا بتساوي قيمه معينه , ليس صحي  التةدير بنةطه , 
عدي سنه  هذا غير صحي  , لماذا؟..,لأني بعد عينات بت61لا نستطيع ان نةول  ميوا تساوي س /  , أي نةول س / = 

قيم س /  , قيل في هذ  الحاله خذ  أي قيم من قيمة س /   ولكنن صنح  اللني فيهنا , اقنيس الخطنأ الموجنود فني س /  
سننه  61سننوات, متوسنط عمنر الفنرد فني العيننه  4واصححها , ..كيف ؟,, يعني  مثلاً عندما اقول  س /  فيهنا خطنأ 

بندل  , اذاً  57وَ  64, يعنني  4 – 61وَ  4+61, يعنني  4او يةنل  4, يعنني ممكنن هنذا لمتوسنط يزيند  4بخطأ قندر  
فني الدولنه يةنع بنين  فنردغير صحي  بنل اقنول متوسنط عمنر ال سنه وهو 61في دوله  فردماكنت اقول متوسط عمر ال

, يكون بين حدين , وهذان الحدين سنحددهما بدرجة ثةه معينه سنكون واثةنين بهمنا بثةنه معيننه , أي اثنق  64وَ 57
 , هذ  الةيم شائعه الاستخدام في العلوم الاجتماعيه , %11او  %15او  % 11 بهما بـ
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فاول قانون عنندنا بتةندير مينوا المجهولنه لنو قلنت مينوا ) مينوا هننا متوسنط المجتمنع المجهنول ( لنو قلنت مينوا 
تنني عننند س /  بتسنناوي س/  بننس , هنننا يسننمى التةنندير بنةطننه) وهننذا لا يصننل  الاسننتخدام مننع العلننوم الاجتماعيننه( , ا

 ونةيس الخطأ الموجود فيها 

  9,16مثلاً لو الخطأ الموجود فيها 
ن

ع
 

                                                 
 .%15مهماهي  هذ  النسبه ؟.., هي النسبه التي ستجعل ميوا واثق من نسبة 

 جدول الطبيعي  بعلمية كشف عكسيه .اتيه بةيمة توزيع ال  9,16طبعاً هذ  النسبه  
 

 في هذا الةانون :

µ   /9,16  ±=  س     
ن

ع
      

س/ وَ ن وَ  ع    هي بيانات العينه  , س/  وسط حسابي في العينه , ع الانحراف المعياري في العينه , ن حجم 
 µأستطيع ان اصل الى معلمة المجتمع المجهول وهي مينوا العينه , اذاً عن طريق  بيانات العينه  وهي  س/   وَ ن س

 , اذاً حينها سأعمم نتائج العينه على المجتمع , وهي تسمى الاستنتاج الاحصائي .
, اذاً هناك  %15واثق منها بنسبة  µهي قيمه اتية من توزيع الجدول الطبيعي , الةيمه اللي تخلي ميوا  9,16
عني مر  اضيف ومر  اطر  , لو اضنفت سنيكون الحند الاعلنى لمينوا , ولنو طرحنت , هنا اشار  _  ي %5خطأ بنسبة 

 ستكون الحد الادنى لميوا .,
 في هذا النوع من المسائل سيعطيني س/  وسيعطيني ع وسيعطيني ن وستكون قيم معلومه وموجود  عندك.

 الةانون بشكل عام هو :

µ  /ي       ± =  س
ن

ع
  

                              
 س/  :  هو وسط حسابي , 
 ع  : انحراف معياري للعينه 

 ن  : حجم العينه .
 وهي قيم معروفه ولةد سبق واخذنا  في المستوى الاول ونعرف جيداً كيف تتحسب .

 م وهي : قي 4ي : الةيمه المعياريه اخذنا  في التوزيع الطبيعي , ي لها قيم مشهور  , تستخدم كثيراً ,لها 
 9,62(  تكون الياء هنا  %11) أي ميوا تكون بـ  %11عند درجة ثةه    

 9,16(  تكون الياء هنا %15) أي ميوا تكون بـ  %15عند درجة ثةه   
 4,58(  تكون الياء هنا  %11) أي ميوا تكون بـ  %11عند درجة ثةه   

 
 مثال :

سننه ) س/ =  49متوسط عمر الطالب فني هنذ  العيننه ( كانت 62طالب ) اذاً ن= 62اخذت عينه عشوائيه من 
 متوسط عمر الطالب في تلك الكليه .؟, %15( , قدر بدرجة ثةه 4سنوات ) ع=4حراف معياري ن( بأ 49

 
 الحــــل :

µ  /ي         ± =  س
ن

ع
 

                              
µ  مجهول وهو مانحاول ان نستخرجه : 

 49:    س/
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 4ع : 
 62ن : يعني جذر حجم العينه وهو 

 قيم ويجب ان يحفظ وهي :  9416ي : هي 
 

 9,62(  تكون الياء هنا  %11) أي ميوا تكون بـ  %11عند درجة ثةه   
 9,16(  تكون الياء هنا   %15) أي ميوا تكون بـ  %15عند درجة ثةه   
 4,58كون الياء هنا (  ت %11) أي ميوا تكون بـ  %11عند درجة ثةه   

 
  9,16أي ستكون ي هنا %15وهنا في هذ  المسألة يطلب منا ان نةدر الثةه بنسبة 

 والان سنعوا بالةانون : 
 

µ   /ي         ±=  س
ن

ع
 

                             

µ  = 49±9,16       
64

3
 

                           
 

µ  =  49± 9,16  ×1,475 
 

µ  =   49±    1,745      =         49,745 سنه 
 

 سنه      41,465                                                
 
 
منن  7سننه فيهنا خطنأ قندر   49من عشر  , كأن هننا يةنال ان  7وَ  49يعني   49,745طلع الناتج  ميوا  بـ  

 49,745فتصنب   745تلنك النسنبه وهني   49قدر  بالزائد والنناقو , يعنني منر  اضنيف علنى  عشر  سنه .وتكون
 فتكون الحد الادنى .  41,465فستكون   745وتكون الحد الاعلى ومر  سأطر  من الناتج 

سنه ) وهو الةول الصحي  بأن اقولها بين حد الادننى  49,745سنه   وَ  41,465متوسط المجتمع بين  µاذاً 
 .%15حد الاعلى ( وطبعاً هذا الكلام انا واثق منه بنسبة وال

 
 مثال اخر :

طنن )  8( في منطةة الةصيم وكان انتاجية الفدان من احند المحاصنيل هنو  911فدان )ن =  911في عينه من 
( متوسنط انتاجينة  9,16) ي =  %15ةنه بنسنبة ث( قندر بدرجنة  4طنن ) ع =  4ري بنـ حراف معيان( بأ  8س / = 

 فدان بمنطةة الةصيم ككل .ال
 

 الحــــــــــــــــــــــــــــــــل :
 9,16,  ي =  4, ع =    8, س / =  911ن = 

 
 

 الان نةوم بالتعويا على  الةانون :
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µ   /ي         ±=  س
ن

ع
 

                             

µ  = 8±9,16      
100

3
 

                               
 

 طن  8,588                     =              1,588 8±9,16=     
                                              

 طن 74294                                                                     
 
 

 .%15, وانا واثق بهذا التةير بنسبة   74294و    8,588ين اذاً انتاجية الفدان في المنطةه ب
 

هذ  كانت البداية في موضوع نظرية  التةدير وخاصة في فترات الثةنه , بيننا ان نظرينة التةندير نوعنان , تةندير 
علني او بنةطه وتةدير بفترة الثةه , التةدير بنةطه اعتبر متوسط المجتمع هو متوسط العينه , وهو خنارج الاسنتخدم الف

العملي , و لكن التةدير الاص  هو التةدير بفترة الثةه , وهو ان اتي الخطأ بـ س/   وهو  ي  بـ ع علنى جنذر ن , هنو 
 قانون يجب حفظه وهو :

µ   /ي         ±=  س
ن

ع
 

                             
 00الحلقة 

 
صاء التحليلي , الحلةه السابةه مباشرةً , لمابدأنا بموضوع الإستنتاج من حلةات مةرر الإح 44هاذ  الحلةه رقم 

 الإحصائي , او الإحصاء التحليلي ,
وقلنا الاستنتاج الاحصائي بمختصار ,/ استنتاج معلومات تخو المجتمع ,  عن طريق العينه , وقلنا ان الاستنتاج 

 الإحصائيه , والشق الثاني اختبارات الفروق الاحصائيه ,الإحصائي من شةين اداتين , نظرية التةدير اوطرق التةدير 
بدأنا بالحلةه السابةه , اول شق اللي هو طرق التةدير .. معنا : كيف يةدر , معلمه بالمجتمع اومرشر بالمجتمع عن 

 ه ,طريق بينات العينه , وهنا طرق التةدير نعين : اما التةدير بنةطه , وحيد الةيمه او التةدير بفترة الثة
 ينه , هي نسبة المجتمع المجهول .تةدير بنةطه هنا بعتبر متوسط تلك العينه اومتوسط المجتمع ,اعتبر نسبه اللي بالع

 وذا مايصل  بالعلوم الإجتماعيه , النوع الأخر التةدير بفترة الثةه 
 اتت واعطينا مثالين المر  اللي ف

 
 

اللي قدامنا بنةول أخذنا عينه عشوائيه حجمها  4المثال رقم  :/ علشان نوض  الفكر  اكثر , لوشفنا 4مثال رقم 
 ريال911ريال , بمنحراف معياري711عامل من عمال احدى الصناعات ووجد ان متوسط الأجر الشهري للعامل911

المطلوب تةدير متوسط الأجر الشهري للعامل في المجتمع )أي في الصناعه ككل( الذي سحبت منه هذ  العينه عند 
 . %11, ثم اعد التةدير مرة أخرى عند درجة ثةه  %15ثةه  درجة

 الحــل :
 911في هذا المثال نجد أن : ن )حجم العينه( = 

 911,  ع =    711= -س
 9,16تعني أن : ى =  %15درجة ثةه 
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 4,58تعني أن : ى =  %11أما درجة ثةه 
 لمجتمع )أي في الصناعه ككل( أي :إذا اعتبرنا ان أجر العامل في العينه مساوياً لأجر العامل في ا

µ ريال . 711=  -= س 
 يكون هذا هو أسلوب التةدير بنةطه .

 لكن غالباً مايفضل أسلوب التةدير بفترة الثةه , لأنه يأخذ في الإعتبار الخطأ في قيمة الوسط الحسابي للعينه ,
 %15)أ( وعند درجة ثةه 

 هي : µفمن فترة الثةه لمتوسط المجتمع 
 

µ   =  /ي         ±س
ن

ع
 

 
µ   =711 ±   9,16    X  

100

100  =711 ±   9,16 X 19                          

 
 ريال   79146                           =            ±9146 711  =     

                                              
 ريال 68142                                                                     

 
 

ريال , يكون من الأفضل أن نةول  711( هو µ.:. بدلا من أن تةول أن متوسط الأجر الشهري للعامل في المجتمع )
 %15تةدير صحي  بنسبه  ريال وهو  681,2,      791,6بأن متوسط الأجر الشهري للعامل في المجتمع يةع بين 

. 
إلآ يتغير بس الشرطه زي ماهي و )ع( زي ماهي  , الـ ) ى (   %11] لو عدنا المسئله مر  ثانيه  , بس عند ثةه 

 , يبةى نحل الشق الثاني من المطلوب [ 4,58اكتب   %16بدل 
لمتوسط للمجتمع على وتصب  فترة الثةه ا 4,58فمن قيمتة تتغير إلى  %11أما اذا كانت درجة الثةه )ب( 

 الصور  التاليه :
 

µ   = 4458   ± س    X  
ن

ع
     =711 ± 4458 X 

100

100 

 
 ريال   74548                                   =            ±4548 711  =     

                                              
 ريال 67244                                                                            
 
 

يلاحظ هنا ان طول فترة الثةه } وهي الفرق بين الحد الأعلى والحد الأدنى{ وقد زادت عن سابةتها . فعندما كانت 
وهذا ناتج من زيادة  59,6ثةه الأخير  هي بينما طول فترة ال 41,4كان طول فترة الثةه الأولى =  %15درجة الثةه 

 . %11إلى  %15درجة الثةه من 
تزداد فترة الثةه , وهذا يردي إلى  %11أو إلى  %15إلى  %11وكةاعد  علميه نجد انه بزيادة درجة الثةه من 

متوسط المجتمع من  تناقا الدقه في التغيرات الناتجه , فعندما تكون فترة الثةه قصير  , فمن هذا يعني اقتراب تةدير
ً المبالغه في رفع  الةيمه الحةيةيه المجهوله. ومن ثم يزداد الثةه في التةدير , وعلى ذالك فليس من المرغوب دائما

 درجة الثةه .
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 ثانيا: تةدير النسبه في المجتمع بفترة الثةه :

 
سط عمر الفرد في الدوله , متوسط } مثل: متو µبنفس الأسلوب الذي تتبع في إنشاء فتر  الثةه لمتوسط المجتمع 

دخل الأسر  السعوديه في المملكه , متوسط الأجر الشهري لعمال صناعة الإسمنت ...الخ{ , يمكن انشاء فتر  ثةه 
لنسبة حدو  صفه ما في المجتمع ل } مثل نسبة الأميه في المملكه , نسبة البطاله في المملكه , نسبة الاصابه 

نسبة المدخنين بين الشباب ...الخ { وذلك من خلال الاستعانه بنسبة الحدو  لهذ  الصفه  بمرا معين في المجتمع ,
 في عينه عشوائيه ل^ , مسحوبه من هذا المجتمع .

 فمن فترة الثةه للنسبه ل هي : %11أو  %15وعند مستوى ثةة 
 
 

                 
 ( ^ل - 9)ل^ي         ± ل^=  ل
  ن                             
 

 %15عند درجة ثةة    9416                   حي  ي =
                                       

 %11عند درجة ثةة   4485                                       
 

 ( :9"" مثــإل )
 %15ر بدرجة ثةه , قد %41مواطن من سكان مدينة الرياا , كانت نسبة الأميه فيها  9111في عينه حجمها 

 نسبة الأميه في مدينة الرياا .
 الحــــل:

 البيانات المتاحه هنا هي :
 %41نسبه الأميه في العينه ل^ =  9111حجم العينه ن = 

 9,16أي ان ى =  %15درجة الثةه  1,4= 
 ة الثةه للنسبه في المجتمع ل هي فتر

                 
 ( ^ل - 9)ل^ي         ± ل^=  ل
  ن                             
 
 =441 ± 9416  ×    144 × (9-144) 

                                  911 
 =441  ±  9416 × 14192  
 =144  ± 1414            =1444 

                                   
                                  1447 

 
 
 

 . %15وهذا تةدير صحي  بنسبة  %47,  %44تةع بين نسبة الأميه في الرياا 
 ( :4مثــإل )

 951أسر  فوجد أن هناك  411أجري إستطلاع ميداني بشأن تسويق أحد المنتجات الجديد  على عينه من 
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نسبة الإقبال على هذا المنتج في  %11ثم بفترة ثةه  %15أسر  اقبلت على شراء هذا المنتج الجديد , قدر بفترة ثةه 
 ذ  المدينه .ه
 

 
 الحـــل :

 
 
   =1,75  +1,16   ____ =1,89 

                            l  ____1,61 
 . %61,  %89.:. نسبة الاقبال على هذا المنتج في هذ  المدينه تةع بين 

 لنسبة ل في المجتمع : %11)ب( فترة الثةه 
 

 
 
 

 .: ثالثإ: تةدير الفرق بين متوسطي مجتمعين بفتر  ثةه
 

في كثير من التطبيةات العلميه يتطلب الأمر إيجاد فتر  ثةه للفرق بين متوسطي مجتمعين , فمثلا قد نرغب في 
تةدير الفرق بين متوسط انتاجية العاملين , ومتوسط انتاجية العاملات في صناعة ما , اوتةدير الفرق بين متوسط مدة 

مدة الاقامه للمرضى في المستشفيات الخاصه , او دراسة الفرق  الاقامه للمرضى في المستشفيات الحكوميه ومتوسط
بين متوسط انتاجية الغدان لمحصول معين في محافظتين مختلفتين , اوتةدير الفرق بين متوسطي درجات الطلبه في 

 الي :شعبتين من شعب احدى الكليات ....الخ , مثل هذ  المشاكل وغيرها يمكن ايجاد فترة ثةه لها على النحو الت
 µ( والثاني معالمه )  µ   α 6إذا كان لدينا مجتمعين منتظمين كل منهما يتبع التوزيع الطبيعي الأول معالمه  ) 

 ,α 6 بمنحراف معياري ع , وسحب من  -( سحب من المجتمع الأول عينه حجمها ن , وكان متوسط قراءاتها س
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بمنحراف معياري ع , فمن الفرق بين متوسطي المجتمعين ,  -المجتمع الثاني عينه حجمها ن , ومتوسط قراءاتها س
 يناظر الفرق بين متوسطي العينيتين بعد الأخذ في الإعتبار خطأ التةدير لهذا الفرق ,

 وتصب  فترة الثةه الفرق بين متوسطي مجتمعين على الصورة :
 

 
 

مستةله بالطبع لأنها مسحوبه من  : تباين العينتين الأولى والثانيه على الترتيب وهما عينات 4, ع 9حي  ع
 مجتمعات مستةله .

: 
 ( :9مثــإل )

البينات التاليه تفعل نتائج درجات احد الاختبارات على عينتين مستةلتيتن من طلاب كلية العلوم بجامعتي الامام 
لكليتين عند محمد بن سعود وجامعة الملك سعود , اوجد فترة الثةه للفرق بين متوسطي درجات الإختبار في تلك ا

 . %15درجة ثةه 

كلية العلوم في جامعة الملك  كلية العلوم في جامعة الإمام 
 سعود

 حجم العينه
 متوسط الدرجات

 تباين الدرجات في العينه

911 
11 
45 

411 
81 
62 

 الحــــل:

 
دير صحي  وهو تة 99,28,    8,54أي ان الفرق بين متوسطي درجات الاختبار في تلك الكليتين يتراو بين 

 . %15بدرجة ثةه 
: 

 مثـــإل :
أجريت دراسة عن ظاهرة الاجور على عينتين من عمال صناعتي الخدمات العامه والمةاولات وحصلنا على 

ريال بمنحراف معياري  911عامل , كان متوسط الاجر اليومي  51مايلي : في عينه من عمال صناعة الخدمات من 
ريال بمنحراف معياري  81الاجر اليومي  طعامل كان متوس 51عة المةاولات من ريال , وفي عينه من عمال صنا 91
 الفرق بين متوسطي الأجور في كلا الصناعتين . %15ريال قرد بدرجة ثةه  41

 الحـــــل:
 0{ 91= }  9ع      611=  -, س 51= 9حي  ن
 0{ 41= }  4ع         81= -, س 51=  4ن      
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وهو تةدير صحي    99,42,    48,76وسطي الأجور في تلك الصناعتين يتراو  بين أي ان الفرق بين مت

 . %15بدرجة ثةه 
: 

 ذي كانت النةطه الثالثه في موضوع فترات الثةه  ..
إتكلمنا اول شيء على تةدير المتوسط بفترة الثةه , إتكلمنا على تةدير نسبه المجتمع بفترة الثةه , واتكلمنا على 

 بين متوسطي المجتمعين بفترة الثةه .. فتبةى لنا نةطة واحد  ومهمه وهي تحديد حجم العينه ..تةدير الفرق 
 

 في الحلةه الةادمه بمذن الله سنكمل حدي  الفترات الثةه وخاصةً كيف يتم تحديد حجم العينه ,
 إلى ان الةاكم في الحلةه الةادمه بمذن الله , والسلام عليكم ورحمة الله وبركاته ....

 
 00الحلقة 

 
كنا بدأنا في موضوع الاستنتاج الإحصائي, وقلنا ان الاستنتاج الإحصائي من شقين / *نظرية التقدير. *اختبارات 

 الفروض الاحصائيه.
, بدأنا بنظرية التقدير وقلنا التقدير نوعين : التقدير بنقطه  والتقدير بفترة الثقه . وكان التركيز له على التقدير بفترة الثقه .
في التقدير بفترة الثقه إتكلمنا عن التقدير المتوسط في المجتمع بفترة الثقه ,إتكلمنا على تقدير النسبه المجتمع بفترة الثقه , 

 واتكلمنا عن تقدير الفرق بين متوسطي مجتمعين بفترة الثقه .,
حجم  54العينه ميه حجم العينه  حجم وليتبقى لنا موضوع مهم جدآ وهو : تحديد حجم العينه في الامثله السابقه احيانا نق

 العينه اكثر حجم العينه اقل .
 كيف يتم تحديد حجم العينه ؟

عيب لو العينه اكثر مما وله ميزه  فهذا لهحجم اكبر مما تحتاجه الدراسه من الواضح انه اذا تم اختيار عينه ب
ان يقترن من القيمه الحقيقيه , بتدي تخثيرات دقيقه  تقتضيه الدراسه لو عينه حجمها كبير دون أي داعي , الميزه بتاعتها

لكن في نفس الوقت تكلفتها مرتفعه طيب لو اخذت عينه صغيره اقل من اللازم الميزه بتاعتها ان تكلفتها قليله لكن دقة 
ه كبر حجم العينه النتائج بتبقى ضعيفه يبقى عندنا ميعارين متناقضين , ] الدقه , التكلفه [ يقول لو انت تبغى نتائج دقيق

ك حجم العينه  يجب ان يحدد في ضوء   0وضحي بالتكاليف يبقى انت عندك التكلفه محدوده يبقى ضحي بالدقه عموما
معايير علشان نصل الحجم اللي اوزن به بين الدقه والتكلفه اول معيار عندي درجة تباين الظاهره في المجتمع بدل 

شان تظهر الظاهره , إزالة الاطوار , الاوزان , الاعمار , الرواتب , ونقول الظاهره المعينه وابغى اختار عينه عل
الظاهره ذي لومتباينه , متباينه يعني مختلفه متشتته لو الظاهر ذب متباينه يبقى الامر يقتضي كبيره ولا صغيره آخذ 

يبقى نضطر ناخذ عينه كبيره , عينه كبيره , لما تكون الظاهره عندي متباينه متشتته متباعده عن بعض غير متجانسه 
علشان اظمن ان جميع الخصائص اللي في المجتمع تظهر في العينه , عايز اخذ عينه من العاملين بجامعة الإمام , عينه 

 كبيره ولا صغيره ؟
جامعة الإمام الرواتب متباعده , في رواتب ضعيفه وفي متوسطه وفي عاليه , يبقى علشان نختار عينه تمثل 

, يبقى لازم يكون فيها الناس اللي رواتبهم ضعيفه واللي رواتبهم متوسطه واللي رواتبهم عاليه , يبقى لما يكون  المجتمع
المجتمع متباين وتباينه كبير ناخذ عينه كبيره والعكس صحيح ,عايز عينه متوسطه من الأول تدرس الاوزان او الأعمار 

صغيره , يبقى اول محدد عندي في قرُيبه من بعض , تاخذ عينه , مستوى اعمارهم كلها قرُيبه من بعض واوزانهم 
 تيار العينه ,خا
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 درجة تباين الظاهره في المجتمع .  - 1* 
لو الظاهره  متباينه متشتته ومتباعده اخذ عينه كبيره والعكس صحيح , يبقى العلاقه بين حجم العينه ودرجة 

 التباين علاقه طرديه 
 

 الخطخ في التقدير ., والمحدد الثاني: درجة 
الخطخ في التقدير/ ان تبغى عينه .  وإذا رغبنا في تقديرات اونتائج من العينه ذات درجة خطخ منخفضه , استلزم 

 ذالك تكبير حجم العينه والعكس صحيح.
 .:. هناك علاقه عكسيه بين درجة الخطخ في التقدير )د( وحجم العينه ن .

 
 

,  %95قدير الذي سنحصل عليه من العينه لابد وأن يقترن بدرجة ثقه معينه, مثل * درجة الثقه في التقدير / الت0
على التوالي وبالتالي كلما زادت درجة الثقه  0,50,    1,96وهذه الدرجات يناظرها لدرجات معياريه: ى :  99%

.:.هناك علاقه طرديه بين درجة كلما زادت الثقه كلما زادت الدرجه المعياريه )ى( وبالتالي يزداد حجم العينه )ن( .    
 الثقه )أي الدرجه المعياريه( وحجم العينه ن .

 µتقدير متوسط المجتمع  يتحدد حجم العينه سواء استخدمت ف في ضوء هذه المعايير يمكن وضع صيغ رياضيه
 -او في تقدير نسبة حدوث صفه ما في المجتمع ل على النحو التالي :

 µمتوسط المجتمع حجم العينه ن اللازم لتقدير  (أ)

 10×  0ي ن =
 0د

 حيث:
الدرجة المعياريه والتي تناظر درجة الثقه التي يحددها الباحث مقدما وعادةك تكون ى =  )ي تربيع( ى=

 . %99,  %95عند مستويات ثقه   0,50,    1,96
Ω0  = )تباين المفردات في المجتمع .)سيجما تربيع 

 ضعها الباحث لنفسه مقدمن.خطخ التقدير وفي قيمة ي)د تربيع( د = 
 

 

 هذا القانون للنسبه المئويهحجم العينه ن اللازمه لتقدير نسبة حدوث صفه ما في المجتمع .   (ب)

 ل( -1× )ل ×  0ىن =  
 0د

 حيث: ل : نسبة الظاهره في المجتمع .
 4,5وعندما تكون النسبه ل في المجتمع مجهوله فهنه يمكن اعتبار ان : ل = 

دخل عامل التكلفه )تكلفه جمع البيانات وتكلفة تحليل النتائج وغيرها من عناصر التكاليف( يلاحظ اننا لم ن
 كخحد العوامل الأساسيه عند تحديد حجم العينه ,تاركين ذالك الأمر لمناسبة أخرى.

 ( :1مثــخل )
ي ألايزيد الخطخ في أوجد حجم العينه العشوائيه اللازمه لتقدير متوسط العمر لعينه من الطلبه إذا كنا نرغب ف

 . 54= 0 , يفرض ان تباين الأعمار في المجتمع  %95سنه وبدرجة ثقه  0التقدير 
 الحـــــل:

 . 54=0 ,  1,96.:. ى= %95, درجة الثقه 0=د
  00؟؟؟ الحل يصبح  طالب. σ0    =  (1,96)0  ×54    =54×  0ىن= 

 0(0)                      0د
ان متوسط  %95طالب فهننا نكون واثقين بدرجة ثقه  54عشوائيه بسيطه حجمها  أي انه  اذا سحبنا عينه
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 سنه عن متوسط العمر الحقيقي في المجتمع الذي سحبت منه هذه العينه . 0 +العمر في هذه العينه لن يختلف 
 
 ( :0مثـــنل )

, بشرط ألا يتجاوز الخطخ  ماهو حجم العينه اللازم سحبها من طلاب جامعة الإمام لتقدير متوسط وزن الطالب
 0بفرض أن الانحراف المعياري للأوزان في المجتمع هو  %99كجم وبدرجة ثقه  0في تقدير متوسط الوزن عن 

 كجم .
 
 

 
 الحـــل :

 
 0=  ,    0بيانات هذا المثال هي : د=

 0,50.:. ى= %99درجة الثقه =
 طالب . 01=   النتيجه تصبحتقرب .      06,6=    0(0× ) 0(0,50) =    0 ×  0ىن =  
 0(0)                     0د                          

 
 ( :0مثـــــنل )

ماهو حجم العينه العشوائيه اللازم سحبها من طلاب جامعة الإمام لتقدير نسبة الطلبه كبار السن , بشرط الأ 
 %05أن هذه النسبه من دراسات سابقه هي , بفرض  %95, وبدرجة ثقه  %0تتجاوز الخطخ في التقديير )د( عن 

. 
 الحــل :
 4,05.:. ل =    %05ل )النسبه في المجتمع ( = 

 4.40د =  1,96, ى =  4,0ل = +
 

 4,15×  4,05×  0(1,96) .     ل( - 1ل )×  0ىن = 
 0(4,40)                       0د

 ؟؟؟؟؟طالب . 1015=
 
 

 4110لو نقرب يصبح  1044.15الناتج هو  
 
 

طالب من الجامعه , وحسبنا نسبة الطلبه كبار السن  1015أي انه اذا سحبنا عينه عشوائيه من الطلبه حجمها 
 . %95من النسبه الحقيقيه في المجتمع , وهذا الإستنتاج صحيح بنسبة  4,40, فهن الخطخ في هذه النسبه لن يتعدى 

 ( :0مثـــــنل )
سحبها من إحدى المدن لتقدير نسبة البطاله بشرط ألآيتجازو الخطخ في ماهو حجم العينه العشوائيه اللازم 

 . %95وبدرجة ثقه  %0تقدير هذه النسبه عن 
 الحـــل:

وحيث ان النسبه ل في المجتمع مجهوله , يمكن  1,96فهن ى= %95وعند درجة ثقه   4,40= %0د=
 4,5اعتبارها 

 4,5×  4,5×  0(1,96)  =ل(   -1ل ) 0ى  ن^ =
 0(4,40)                 0د

 ؟؟؟؟؟1111= 
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  1461الناتج هو 

عامل اذا كنا لانعلم النسبه الحقيقيه ل في  1111.:. اقصى حجم للعينه يمكن سحبها من هذا المجتمع في 
 المجتمع ,

::::::::::::::::::::::::::: 
 ضع علامة صح امام الإجابة الصحيحه ., لكل سؤال من الأسئله التاليه ,.: 

 جابه الصحيحه بالأحمر()الإ
 

 / فترات الثقه هي احدى ادوات الإحصاء التحليلي .:1س
 صح -1

 خطخ -0

 / فترات الثقه هي احدى انواع التوزيعات الاحتماليه :0س
 صح -1

 خطخ -0

 / التقديرات نوعان : تقدير بنقطه وتقدير بفترة ثقه .:0س
 صح -1

 خطخ -0

 / فترة الثقه هي اسلوب التقدير :0س
 متوسط المجتمع فقط , -1

 النسبه في المجتمع . -0

 كل ماسبق . -0

 / فترة الثقه عباره عن حدين يقع داخلها :5س
 متوسط المجتمع فقط . -1

 النسبه في المجتمع فقط . -0

 كل ماسبق . -0

 , فهن هذه يسمى :  -=سµ/ اذا كانت : 6س
 تقدير المتوسط بنقطه . -1

 تقدير المتوسط بفترة ثقه . -0

 تقدير النسبه بفترة الثقه . -0

 , فهن هذا يسمى ,:  ع+l×ى±   -=سµ/ اذا كانت : 1س

 تقدير المتوسط بنقطه . -1

 تقدير المتوسط بفترة ثقه . -0

 تقدير النسبه بفترة الثقه . -0

 / اذا كانت : ل = ل^ , فهن هذا يسمى :0س
 تقدير النسبه بنقطه. -1



 www.imam1.com    ملتقى طلاب وطالبات جامعة الإمام محمد بن سعود الإسلاميه 

- 011 - 
 

 تقدير المتوسط بفترة ثقه . -0

 تقدير النسبه بفترة ثقه . -0

 فهن هذا يسمى: ]  ن÷( ل^  -1) ل^ [)جذر(×ى ± / إذا كانت : ل= ل^ 9س
 تقدير النسبه بنقطة. -1

 تقدير المتوسط بفترة ثقه . -0

 تقدير النسبه بفترة الثقه . -0

 , فهن قيمه الدرجة المعياري ى: %95/ عند درجة ثقه 14س
 1,96ى= -1

 0,50ى= -0

 ى=صفر. -0

 فهن قيمة الدرجة المعياريه ى : %99/ عند درجة ثقه11س
 1,96ى= -1

 0,50ى= -0

 ى=صفر. -0

 فهن قيمة ى : %99الى  %95/ عندما تزيد درجة الثقه من 10س
 ى تزيد -1

 ى تقل -0

 ى لاتتغير -0

 تقع بين : µفهن  1,96, ى=  09, ن= 10, ع= 14= -/ اذا توفرت لديك البيانات التاليه : س10س
1- 10,90  ,66,40 

0- 14  ,00 

0- 90,96  ,60,40 

 تقع بين : µ, فهن  0,50, ى 09, ن= 10, ع= 14= -/ اذا توفرت لديك البيانات التاليه: س10س
1- 60,00   ,15,16 

0- 14    ,00 

0- 61,00  ,10,50 

سنه  00موظف , كان متوسط عمر الموظف فيها = 144/ في احد الشركات سحبت عينه من 15س
 متوسط عمر الموظف في هذه الشركه : %95سنه , قدر بدرجة ثقه 5بهنحراف معياري = 
 µ = 01    ,01لشركه متوسط عمر الموظف في ا -1

 µ = 00,90   ,01,40متوسط عمر الموظف في الشركه  -0

 µ = 00,50   ,04,50متوسط عمر الموظف في الشركه  -0

 قانون النسبه / اذا توفرت لديك البيانات التاليه :16س
 .فهن ل تقع بين : 0,50, ى= 044, ن= 4,6ل( =-1)4,0ل=

 4,01,    4,00ل= -1
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 4,04,   4,04ل= -0

 4,0,   4,0ل= -0

طالب , قدر  54طالب كان عند الوافدين بها  044/ في جامعة الامام , اختبرت عينه عشوائيه من 11س
 قانون النسبه نسبة الطلاب الوافدين في جامعة الإمام .: %95بدرجة ثقه 
 4,05,    4,06نسبة الوافدين في الجامعه ل =  -1

 4,19,    4,01نسبة الوافدين في الجامعه ل =  -0

 4,04,    4,05ين في الجامعه ل = نسبة الوافد -0

 / اذا توفرت لديك البيانات التاليه :10س
 5=1, ع  14= -,  س  144ن=
 5=1,  ع  54=  -, س  144ن=
 فهن الفرق بين متوسطي المجتمعين يكون : %95وعند درجة ثقه 
1- )µ1 - µ0 = )01,0    ,10,6 

0- )µ1 - µ0 = )04,0    ,00,0 

0- )µ1 - µ0 = )05    ,05 

 ( تناسبا :0 يتناسب حجم العينه مع تباين المفردات في المجتمع ) /19س
 طرديا -1

 عكسيا -0

 طرديا وعكسيا -0

 / يتناسب حجم العينه مع خطخ التقدير )د( تناسبا :04س
 طرديا -1

 عكسيا -0

 طرديا او عكسيا -0

 / يتناسب حجم العينه مع درجة الثقه في التقدير تناسبا :01س
 طرديا -1

 عكسيا -0

 طرديا او عكسيا -0

 ا كانت النسبه في المجتمع ل مجهوله فهننا نعتبرها :/ اذ00س
 4.5ل= -1

 1ل= -0

 ل=صفر -0

 / القانون المستخدم في تقدير حجم العينه في حالة المتوسط هو :00س

 د - ن= -1

 د -ن= -0



 www.imam1.com    ملتقى طلاب وطالبات جامعة الإمام محمد بن سعود الإسلاميه 

- 012 - 
 

 0د -ن= -0

 / القانون المستخدم في تقدير حجم العينه في حالة النسبه هو :00س

 1د - ن= -1

 0د - ن=  -0

 0د - ن= -0

 / بفرض توفر البيانات التاليه :05س
 فهن حجم العينه ن يكون : 54=0 ,   0,  د=  1,96ى

 تقريبا 01ن= -1

 تقريبا 54ن= -0

 تقريبا 50ن= -0

 / بفرض توفير البيانات التاليه :06س
 : فهن حجم العينه ن يكون  4,1, د=  4,1, ل=  1,96ى

 04,1ن= -1

 144ن= -0

 11ن= -0

/ ماهو حجم العينه الواجب سحبها من طلاب التعليم عن بعد لتقدير متوسط عمر الدارس بشرط 01س
 0على فرض أن الانحراف المعياري للأعمار =  %95سنوات وبدرجة ثقه  0الايتجاوز الخطخ في التقدير عن 

 سنوات .:
 تقريبا 61ن= -1

 تقريبا 10ن=  -0

 تقريبا . 014ن= -0

اهو حجم العينه الواجب سحبها من العاملين بهحدى الشركات التقدير متوسط دخل الفرد فيها بشرط / م00س
 054على فرض ان الانحراف المعياري للرواتب =  %95ريال وبدرجة ثقه  144الايتجاوز الخطخ في التقدير عن 

 ريال .
 تقريبا 00ن= -1

 تقريبا 10ن= -0

 تقريبا 00ن= -0

سحبها من العاملين بهحدى الشركات لتقدير نسبة المتزوجين فيها بشرط / ماهو حجم العينه الواجب 09س
على فرض ان نسبة المتزوجين من دراسات سابقه كانت  %95وبدرجة ثقه  %0الايتجاوز الخطخ في التقدير عن 

05% . 
 تقريبا 1456ن= -1

 تقريبا 114ن= -0

 تقريبا 1044ن= -0
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لتقدير نسبة البطاله بها بشرط الايتجاوز الخطخ في / ماهو حجم العينه الواجب سحبها من مدينة الرياض 04س
 %95وبدرجة ثقه  %0التقدير عن 
 تقريبا 1054ن= -1

 تقريبا 1461ن= -0

 تقريبا 1044ن= -0

::::::::::::::::::: 
اعزائي الطلبه ذي كانت مراجعه سريعه على موضوع فترات الثقه إتكلمنا على تقدير فترات الثقه المتوسط * 

 فترة الثقه للفرق بين المتوسطين , واخيرآ حجم العينه .,فترة الثقه للنسبه * 
 موضوعات درسناهم في العلاقات .. 0

 في الحلقات القادمه بهذن الله سنتعرض لموضوع اختبارات الفروق الاحصائيه .,
 ركاته .,إلى ان القاكم في الحلقات القادمه بهذن الله اترككم في رعاية الله وحفظه والسلام عليكم ورحمة الله وب

 
 

 
 
 45الحلةه 

 
بةه انتهيننا منن مووضنوع بفتنرات الثةنه وهنو الشنق الثناني  منن  موضنوع اسنتنتاج الاحصناء في الحلةنات السنا

التحليلي  اذاً الاحصاء التحليلي مكون من شةين هو و اختبنارات الفنروا و فتنرات الثةنه  وتكلمننا  عنن فتنرات الثةنه  
سبه في المجتمع او الفرق  بنين متوسنطي المجتمعنين وايضناً تكلمننا عنن  كيفينة سواء كانت لمتوسط المجتمع   او الن

 تحديد حجم العينه ..
 سنبدا بشق الثاني والاخير وهو ااختبارات الفروا الاحصائيه 

 في البداية سنتكلم عن المصطلحات و التعريفات ..
 

 الةرار الاحصائي .
 

خنناذ قننرار بشننأن احنند مرشننرات المجتمننع )مثننل المتوسننط فنني فنني الكثيننر مننن الاحيننان يواجننه الباحنن  بمشننكلة ات
المجتمع , النسبه في المجتمع ....الخ( وذلك اعتماداً على المعلومات المتوفر  في العمليه العشوائيه مسحوبه في هنذا 

 ا ..المجتمع وطبيعي ان يتخذ هذا الةرار بشيء من الحكمه وبأقل قدر ممكن  من المخاطر الماديه والماليه وغيره
وحد  في اليوم ) أي في عمنال انتناجيتهم  51متوسط انتاجية العامل في احدى  المصانع هي فمثلاً : نفرا ان 

وحد  (  ولكنن  يرغنب صناحب  51لكن المتوسط اانتاجيه العمال هي  51وفي عمال انتااجيتهم اقل من  51اعلى من 
هي يةوم بعملية تبنديل لآلات الموجنود  بالمصننع او  منن  المصنع في رفع هذ  الانتاجيه وكان احد البدائل المطروحه 

العمال الحوافز نةديه لكن صاحب المصنع يعلنم ان هنذا  الةنرار سنوف يترتنب علينه تحمنل نفةنات كبينر  وقند لا يتحةنق 
العرا المطلوب ,لذا تجري تجربه بمن  عينه عشوائيه من العمنال بحنوافز نةدينه لمندة معيننه ولننرفا ان المتوسنط 

وحد  هنا يةوم صاحب المصنع بمةارنة انتاجية العامل في المصنع )أي في المجتمع  61تاجيه العمال في ذلك العينه ان
وحد  واحدد ما اذا كا الفرق بي المجتمع و  61وهي س = وحد  مع متوسط الانتاجيه العامل في العينه  51..( وهي 

 س راجعا لعوامل عشوائيه .
 حد انواع الاسمد  في تحسن الانتاجيه ...ماذا نفعل لو اناا بدرس مدى تأثير ا

 نختار عينه من الاراضي والسماد واستنتاجيه اخر السنه ..واريد ان اعرف هل السماد وزود الانتاجيه اولاً ,,
اضع فرضين .. فرا عدمي ينو على عدم فاعلية السماد وانه ليس له تأثير وان انتاج الارا سيظل كما هو 

 .. بالفرا العدميذا التفسير يسمى دوون تغيير ه
 في المةابل اضع فرا اخر اسمه الفرا البديل يةول:يوجد تأثير للسماد ,,
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  الثاني للفروا الاحصائيه هما فرضين :* فرا عدمي.,,* فرا بديلاذاً المصطل  
 مرشر يعني مةياس يخو المجتمع.

ينفي ويعدم أي اثر للمرثر في التجربه التي تةنوم الفرا العدمي ينفي ويعدم ,,لذلك سمي بالفرا العدمي لأنه 
 بها سواء كانت تجربه للحوافز الماديه او للبرامج التدريبيه او سماد او نوع من الادويه  تلك تسمى مرثرات ..

 الفرا العدمي يحمل حرف النفي اما الفرا البديل العكس ..
يلغني حنرف النفني ويوقنل بنل يوجند تنأثير للحنوافز  اذا كان الفرا العدمي يبدأ بحرف النفي فأن الفنرا البنديل

 الماديه ...يوجد تأثير للبرامج التدريبيه , يوجد تأثير لأي مرثر اقوم بها  بالتجربه 
 

 المصطل  الاخر :
 لكي نختار مابين الفرا العدمي والفرا البديل ..كيف يتم المفاضله والاختيار ؟..

 الةرار بةبول او رفا الفرا العدمي ... هنا نلجأ الى مصطل  اخر يساعدنا بأتخاذ
 طبعاً اذا قبلنا الفرا العدمي منطةياً نرفا الفرا البديل ..والعكس ,,

 علشان نختار الةرار رفا او قبول الفرا العدمي .... اختبار بناءاً على ماذا؟؟...
اجمنع فيهنا منايتوفر ( وهني عبنار  عنن قنانون ) علامنه رياضنيه (  وسنيلة الاختبنارعلى مصنطل  اخنر اسنمه ) 

 عندي من بيانات اثناء التجربه , علامه رياضيه  ,,هذ  العلامه استخدمها مما يتوفر عندي من بيانات اثناءالتجربه ..
 هذ  العلاقه ستنتج عنها رقم وهذا الرقم سيساعدني بةبول او رفا الفرا العدمي ...

لننى خطننو  اخننرى اسننمها وسننيلة الاختبننار ..علاقننه اذاً علشننان اختننار ,اقبننل  او ارفننا الفننرا العنندمي ننتةننل ا
رياضننيه .... قننانون نسننتخدمه او نسننتخدم فيننه كننل مننايتوفر لنندينا مننن بيانننات اثننناء التجربننه ... بيانننات التجربننه ,مثننل 

 ماذا؟؟..
ي مثل حجم العينه ,متوسط العينه , ,الانحراف المعياري للعينه ,...البيانات هذ  استخدمها داخنل قنانون معنين فن

 النهايه سيعطيني رقم ,هذا الرقم سيساعدني لوصول الى الى الةرار بشان قبول او رفا الفرا العدمي 
 

 المصطل  الاخر ,,
  مستوى المعنويه :

عندما يتخذ قرار بةبول او رفا الفرا العدمي فأن الباح  يضع لنفسه حدوداً للخطأ  يمكن ان يةع فيها لأننه فيهنا , 
 ... فيضع لنفسه حدود مسمو  بها بالخطأ ..مثلاً .. %911الى نتيجه شبه مركد  لانه لا يمكن ان يصل 

 .. %91او  %5يةول الباح  ان من الممكن ان اخطئ في قرار بنسبة 
 اذاً اثناء قيامي بالتجربه وهي عرضة للخطأ .. الباح  عاد  يضع لنفسة حدوداً للخطأ مسمو  بها ويتةبلها ..

 ...ي هنا ؟؟.دماهو الخطأ ل
ان يةبل الفرا العدمي وكان المفروا ان يرفضنه هنذا الخطنأ النذي وقنع فينه او العكنس اننه ينرفا الفنرا العندمي  
رغم انه الص  و كنان المفنروا ان يةبلنه .. هنذ  الاخطناء الممكنن الباحن  ان يةنع بهنا ..يةيمنه لهنا مسنتويات معيننه 

  %9, %91, %5ونسب معينه .عادة تكون 
 نويه : هي نسبة او احتمال اتخاذ قرار خاطئ بيضع لنفسه نسبه معينه للخطأ الخطأ هنا نوعين :اذاً المستوى المع

  ان يرفا الفرا العدمي رغم انه كان على ص  وكان يجب ان يةبله 

  او العكس يةبل الفرا العدمي رغم انه كان خطأ وكان يجب ان يرفضه 
 

 ... مستوى المعنويه نوع معين من الاخطاء وعندي خطأئين
النوع الاول من الخطأ وهو رفا الفرا العدمي وعلى رغم من انه صحي  ويجب قبوله هذا الخطأ يسمى المستوى  

  %9 %5 %91( وهو بياخذ قيم شائعه كـ  a    المعنويه ورمز  ) الفا
 

 لحرجه .هي عبار  عن مساحه احتماليه ,, عندما ارسمها تحت منحنى التوزيع الطبيعي نسميها المنطةه ا 91%
 

او منطةننة النرفا الاثنننين معناهمنا واحنند ..وهنو : التعبيننر البيناني للمسننتوى المعنوينه ..المسننتوى  المنطةنه الحرجنه :
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كـجزء من المنحنى , هذ  المنطةه اسنميها منطةنة النرفا  %5, عندما نرسم  %5المعنويه هو احتمال الرفا وهو 
الحرجه هي المنطةه الذي وقعت فيها قيمة وسنيلة الاختبنار بنرفا او  المنطةه الحرجه , ومنطةه الرفا او المنطةه 

 الفرا العدمي .,, كأن المنحنى اقسمه الى قسمين :منطةة رفا والباقي منطةة قبول .
 منطةة الرفا اذا وقعت فيها قيمه الوسيله الاختبار أي الةانون ,اذا وقعت قيمه الةانون الذي هو وسيلة الاختبار ..

 رفا الفرا العدمي واذا وقعت في منطةة الةبول يةبل الفرا العدمي منطةة الرفا ي
الفرا العدمي ينو على عدم فاعليه المرثر )عدم فاعلية السماد , عدم فاعلية الدواء , عدم فاعلية الحنوافز المادينه 

اطنرف الايمنن (  وقند  ( ... اما لفرا البديل العكس , قد تكون الحوافز الماديه تحسنن منن الانتناج  ) يةنال لنه اختبنار
 تكون الحوافز الماديه يخفا من الانتاج ) يةال له الاختبار الطرف الايسر ( ,,, 

 مالم يكن هناك اتجا  واض  يزود او ينةو ) اسمه اختبار الطرفين ( 
 اذاً الفرا البديل اما ان يةع في الطرف  الايمن او في الطرف الايسر او في الطرفين..

الرفا اما ان تكون في الطرفين الايمن والايسر ..فني النذيل الايمنن  والنذيل الايسنر   ويسنما منطةنة وبالتالي منطةة  
,, يةع كله في الشمال في   aالرفا وما بينما) في الوسط ( يسمى منطةة الةبول او المتسوى المعنويه الذي هو الفا 

 ه منطةة الةبول ..الاتجا  الايسر من المنحنى وتسمى منطةة الرفا ويكون الباقي كل
 هنا سرال ..متى الجأ الى اختبار الطر الايمن ومتى الجأ الى اختبار الطرف الايسر  ..و اختبار الطرفين ..؟؟.

اذا كان الهدف من التجربه يتم عن الناحيه الايجابينه ,,,) كنأني ارى ان الخ=حنوازف المادينه تنزود منن الانتناج ولكنن 
 رياضياً استخدم اختبار الطرف الايمن ..(اري احداً يوكد لي هذ  الكلام 

اذا كنت انا كـباح  ارى ان الحوافز الماديه يننتج عنهنا تراخني وتكاسنل فني الانتناج سنينخفا ..واريند احنداً ان 
يدعمني ويركد لي وجهة نظنر هنذ  الجنأ النى اختبنار الطنرف الايسنر امنا اذا لنم يكنن عنندي اتجنا  واضن  الجنأ لأختبنار 

 الطرفين ..
 

 ل   اخر ..مصط
 اخطاء الةرار الاحصائي :

 
الةننرار الننذي سننتأخذ  بةبننول او رفننا الفننرا العنندمي فنني اخطنناء .. علشننان اوضنن  الاخطنناء واقربهننا للننذهن, 
سنننتخيل ان فنني قاضنني قاعنند علننى منصننة الحكننم وفنني شننخو قاعنند فنني قفننو الاتهننام ,, الةاضنني بننيحكم بننيحكم علننى 

 احد من اربع احكام متاحه له وهو :الشخو الةاعد في الةفو يحكم عليه حكم و

 .  يحكم ببراءة الشخو  وهو فعلاً يرى ويستحق البراءة وهذ  قرار صحي 

  911يحكم بأدانة الشخو وهو مدان ويستحق العةاب وهذا قرار سليم%  
 

 هذا الةرارن صحيحان ...ناتي لبةية الاحكام ..

  يحكم بادانة المتهم وهو برص , وهو خطأ 

  ببراءة الشخو وهو يستحق العةاب العكس , يحكم 
 

 هذان الةراران خاطئين ...
 نفس الةصه عندنا بشان قبول او رفا الفرا العدمي هناك اربع قرارت لدينا ..

  قبول الفرا العدمي وهو ص  ويجب قبوله 

  رفا الفرا العدمي وهو خطأ ويجرب فضه 
 

 وهما قرارن صحيحان ..نأتي لبةية الةرارت ..

 لعدمي وهو خطأ ويجب رفضه قبول الفرا ا 

 .. رفا الفرا العدمي وهو صحي  ويجب قبوله 
 



 www.imam1.com    ملتقى طلاب وطالبات جامعة الإمام محمد بن سعود الإسلاميه 

- 016 - 
 

مايهمنا بالةرارت الاربع هو الةرار الاخير وهو رفا الفرا العدمي وهو صحي  ويجنب قبولنه والنذي سنمينا  
المنطةنه المستوى المعنويه وسنمينا  خطنأ منن الننوع الاول والنذي ترجمننا  بيانيناً بمنطةنة النرفا تحنت  المنحننى او 

 aالحرجه الذي اعطينا  الرمز الفا 
  خطوات الاختبار الاحصائي :

 
 لكي نأخذ قرار بشان قبول او رفا الفرا العدمي الخطوات كـالاتي 

  اضع الفرا العدمي ومن ثم الفرا البديل 

 ي في لكي اختار واحد من الفرضين هناك قوانين نستخدمها اسمها وسيلة الاختبار ,هذا الةانون سيساعدن
 اختيار الفرا العدمي او رفضه ..

  تحديد نسبة خطأ معين ,مستوى خطأ معين اسمه المستوى المعنويه وهذا يةابله قيمه جدوليه ومن ثم اقارن
 بين الةيمه الجدوليه ووسيلة الاختبار , ومن ثم اخذ الةرار برفا او قبول الفرا العدمي ..

 
 

  46الحلةه 
 
 

 اختبارات الفروا الاحصائيه وبدانا بتةديم مجموعه من المصطلحات مثل :في الحلةه السابةه بدأنا ب
 _ الةرار الاحصائي .

 _ الفروا الاحصائيه 
 _ اداة الاختبار الاحصائيه  او وسيلة الاختبار

 _ المستوى المعنويه والمنطةه الحرجه 
 

 مراجعه سريعه :
 الفروا الاحصائيه فرضين : * فرا عدمي ..* فرا بديل 

 را العدمي : ينفي ويعدم أي اثر للمرثر الف
 الفرا البديل : العكس لا ينفي تأثير المرثر 

 مثل تجربه اعطاء حوافز ماديه للعمال او تجربه فعاليه احد انواع الاسمد  او احد البرامج التدريبيه ....الخ 
را بديل يرى انه يوجد أثر لهذا لكي نرى مدى فاعلية المرثر اضع فرا عدمي ينفي أي اثر لهذا المرثر ...واضع ف

 المرثر ..
والاثر الذي تأثر فيه الفرا البنديل امنا ان يكنون اثنر ايجنابي واسنميها اختبنار الطنرف الايمنن او اثنر سنلبي واسنميها 
اختبار الطرف الايسر ,, او قد تكون الصور  غير واضحه لدي كبااح  فأخذ الحالتين الطرف الايمنن والرطنف الايسنر 

.. 
 

 اختار الفرا العدمي او الفرا البديل الجأ الى اداة الاختبار ووسيلة الاختبار ... قانون سنستخدمه ..لكي 
 هذا الةانون يعطي رقم ,,هذا الرقم اسميه عادة الةيمه المحسوبه ,,

 ويه محدد,الةيمه المحسوبه اقارنها مع الةيمه الجدوليه الاتيه من قيمه الجدول التوزيع الطبيعي ,, عند مستوى معن
والمستوى المعنويه هو المصطل  الثال  وهو احتمال اتخاذ قنرار خناطئ ,,, الةنرار الخناطئ يةصند بنه رفنا الفنرا 

 العدمي على الرغم انه صحي  ويجب قبوله ,,
( هذ  الةيم مناهي الا مسناحات احتمالينه تحنت  %9,  %5,  %91المستوى المعنويه له عدة قيم شائعه الاستخدام ) 

التوزيع الطبيعي وهذ  المساحات احتماليه تحنت المنحننى التوزينع الطبيعني وهنذ  المسناحات الاحتمالينه يةابلنه منحنى 
 درجات معياريه )ي(

( النذي يعبنر  aالمستوى المعنوي عندما نرسمه بيناناً سيمثل مساحه تحت المنحنى هذ  المساحه اللني تعبنر عنن الفنا)
او اسميها المنطةه الحرجنه وبالتناالي اذا وقعنت قيمنة وسنيله لاختبنار النذي عن احتمال الرفا اسميها منطةه الرفا 
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 هو الةانون ..اذا وقعت قيمته في المنطةه الحرجه او في منطةة الرفا ,, يرفا الفرا العدمي
واذا وقعت واذا وقعت قيمه وسيلة الاختبار او قيمه الةانون في منطةنه اخنرى النذي هنو منطةنة الةبنول يةبنل الفنرا  

 العدمي ,,,
 اذاً لكي اخذ الةرار برفا او قبول الفرا العدمي ..ماذا افعل 

 في قانون استخدمه واتي بالنتيجه المستخرجه منه وهذ  النتيجه اضعها على منحنى التوزيع الطبيعي 
للمنرثر  اذا وقعت هذ  الةيمه في منطةة الرفا في اليمين او في الشمال بنرفا الفنرا العندمي ,بأننه لا يوجند تنأثير

,,, 
 واذا وقعت هذا الةيمه في منطةة الةبول يةبل الفرا العدمي بأن هذا المرثر له تأثير 

 
 الان كل هذا الكلام سيتم على عدة نماذج ,,

في تجارب يستخدم فيها عينه واحد  وفني تجنارب يسنتخدم بهنا عينتنين ,, نحنن سننكتفي بالتجنارب النذي يسنتخدم بهنا 
 عينه واحد  وعينيتن ,,,

في بعا الاحوال يتطلنب الامنر اسنتخدام عينينتن خنلاف الننوع الاول ,, التجنارب النذي يسنتخدم عيننه واحند  فني هنذ  
 التجربه عندنا نوعين من الختبارات اختبار خو بمتوسط المجتمع واختبار خاو بالنسبه للمجتمع ,

 لكي نعرف خطو  خطو  ,,
 تعتد لى عينتين وهكذا نكون وصلنا الى نهاية المنهج ,.عندنا اختبارات تعتمد على عينه واحد  واختبارات 

( واختبنار النسنبه فني  µالاختبارات التي تعتمد على عينه واحد  نوعين من الاختبارات اختبار متوسط المجتمع )مينو 
 المجتمع )ل ( 

 واخر نةطه سنشرحها  في مرحله لاحةه 
 ور  للذهن من غير الدخول الى تفصيلات ,,واليوم سنتكلم عن اختبار متوسط المجتمع لكي نةرب الص

 
 نرى هذا المثال ,,,

 
في احد المحافظات وجد انه متوسط انتاج الفدان  ) الفدان هو وحد  قيناس , أي وحند  مسناحيه موجنود  فني مصنر , 

ربع , اذاً وحد  مساحيه للأرا قد تكون في بعا الدول اسمها الهكتار ودول اخرى اسمها  الدونم او كيلوا  المتر الم
وفني  81وحند   ) يعنني هنناك بعنا الاراضني تننتج اكثنر منن  81الفدان هو وحد  مساحيه ( من احد المحاصيل هنو 

وحد  ( , جرب سماد حدي ) يةنال ان هنذا السنماد ان اسنتخدم سنيزود  81لكن المتوسط كله  81اراضي تنتج اقل من 
بنل ان اعمنم السنماد علنى كنل المحافظنه كلهنا ويمكنن لا ينفنع فدان ) ق 911الانتاج (  جرب هذا السماد على عينه من 

وياتي نتيجه عكسيه قمنا بهذ  التجربه على عينه واعطيناها هذا السماد الجديد (   وفني نهاينة العنام وجند ان متوسنط 
 وحداات  7وحد  ) يعني زاد في انتاج العينه  (  بأنحراف معياري   85الفدان في هذ  العينه اصب  

وحند  بنانحراف  85وحند  ولكنن فني العيننه المجربنه زاد الانتناج النى  81توسط انتاج الفدان في المحافظنه كلهنا اذاً م
 وحدات ,, 7معياري 

 هل تعتةد ان استخدام السماد الحدي  يردي الى الزياد  الانتاجيه ..؟؟ ,  
ا الفنرق راجنع لأسنتخدام السنماد او وحند  ) فني العيننه ( هنل هنذ 85وحد  ) في المحافظه كلها ( و 81هل الفرق بين 

للعوامل اخرى ,, هاذ مانريند معرفتنه ,,عوامنل اخنرى مثنل مناذا..؟,, بنان تكنون الارا خصنبه وهنذا معننا  ان زيناد  
 الانتاج ليست رااجعه للسماد ,,

م السماد يردي الى اذاً كي احدد هذا الفرق راجع للسماد او لا بلجأ لخطوات الاختبار ,, هنا سرال هل اتعتةد انه استخد
 زياد  الانتاجيه  

 
 الذي عمل هذ  التجربه يرى ان  السماد يزود من الانتاج  يريد احد ان يركد له هذا الاعتةاد ,,يركد له رياضياً .

اذاً ,, اذا كان السرال في المسأله ينم عن ناحيه ايجابيه ,مثل كلمة زياد  او كلمة تحسن او كلمة نمنو او كلمنة مكسنب 
 لمة فاعليه هذ  كلها مترادفات معناها انه تنم عن ناحيه ايجابيه وهذا معناها انه استخدم اختبار الطرف الايمن ,,او ك

 ( ,,مامعناها ؟؟ a  =5%السرال ,, هل هذا السماد سيردي الى الزياد  الانتاج او لا بين قوسين يةول السرال ) 
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خناذ قنرار خناطئ ..اي ,,ايهنا الطالنب مسنمو  لنك حنين تعمنل هنذ  معناهنا المسنتوى المعنوينه يعنني احتمنال ات   aالفنا
  %5التجربه ان تخطئ بنسبة 

 هذ  نسبة الخطأ المسمو  به ,,, ماهو الخطأ المسمو  بها ؟
 ان ترفا الفرا العدمي رغم انه ص  كان يجب ان تةبله ,,

 لكي ارى مدى فاعليه هذا النوع من السماد ,, ماهي البيانات الموجود  ,,
 

  µ = 81متوسط انتاج المحافظه 
 911ن حجم العنيه = 

 85سَ  متوسط انتاجيه العينه = 
 7ع الانحراف المعياري = 

a  = 5المستوى المعنويه  الفا% 
 هذ  البينات المتوفر  ,,

 حةيةي او لا ,, هل هو راع للسماد او لا  85و  81لنعرف الان هل الفرق بين 
 دمي والبديل ,اضع انواع الفروا ,, افرا الع

الفرا العدمي : يةول ان السماد ليس لنه تنأثير يعنني اسنتخدمت السنماد او لنم اسنتخدمه يسنظل الانتناج كمنا هنو عنند 
 وحد  ,, اذاً الفرا العدمي ينو على عدم فاعليه تأثير السماد  81المستوى 

 يسر او اختبار الطرفين ..الفرا البديل : هنا اما ان اقول اختبار الطرف  الايمن او اختبار الطرف الا
 ماذا ساختار ..

كما قلنا اذا كان السرال في السمأله ينم على الناحيه الايجابيه كـ كلمة زياد  نمو او مكسب او فاعليه اقول هننا اختبنار 
د يسمى اختبار الطرف الايمن وهذا معناها ان السماد يزو  81( ميوا اكبر من  µ < 81الطرف  الايمن حينها اقول  )

 وحد  , 81من الانتاج أي يرفع من الانتاج عن 
 ,, 81اذا انا عندي فرضين فرا يةول السماد ليس له تأثير والانتاج كما هو 

 والفرا البديل يةول ان السماد يزود من الانتاج سنختار واحد  من الاثنين اما العدمي او البديل ,,كيف سنختار ؟
 نكمل خطوات الاختبار ,,

 ه اختيار وسيلة الاختبار ,,الخطو  الثالث
 هو قانون وضروري نحفظه ,, قانون وسيله الاختبار اضع فيه كل ماتوفر عندي من بيانات

 
 والةانون هو ,,  
 

 
 

                911(       81 – 85)                    ن     (µ -سَ   )ي =     
                       7                = ع                                     

 
 =7,92 
 
 

 اما ان يةع في منطةة الةبول او منطةة الرفا ,,,كيف ؟؟.... سنأتي اذاً للخطو  الرابعه .. 7,92هذا الرقم 
واختبار الطرف الايمن ) المستوى المعنويه هواحتمال  ان تطلع الةيمنه الجدولينه  %5يةول المستوى المعنويه 

( او ان يكنون الاختبنار فني الطنرف   9,65فني اختبنار الطنرف الايمنن ويصنب  ) ي = +  %5المعنويه عند المستوى 
 .. 9,65سنجد ان قيمه الياء الجدوليه  %5الايسر ويصب  العدد نفسه ولكن بالسالب ( ,,اذاً عند مستوى معنويه 

 عندما نرسمها  % 11415سيكون منطةة الةبول  %5سيكون منطةة الرفا  %5فأذا كانت منطةة الرفا 
 



 www.imam1.com    ملتقى طلاب وطالبات جامعة الإمام محمد بن سعود الإسلاميه 

- 019 - 
 

 

 
 
 
 
 

ويكنون المنحننى  %5ختبار الطرف الايمن اذاً منطةنة النرفا كلهنا فني اليمنين هنذا هنو مسناحة %5هذ  المنحنى ,,, 
منطةة الةبنول المحندد الرأسني هنو عنند الصنفر .. الخنط الحنرج النذي هنو يفصنل منابين منطةنة الةبنول النرفا  15%

  %9,65وليه ي= والةبول ,,,,منطةة الرفا هنا ياء جد
 

 تأتي على جهة اليمين يعني تأتي في منطةة الرفا ,, 7,92
اما عن رسم المنحنى المعياري الخط الذي بالنو الياء عند  = صفر ,, الخط الذي بعد  هو قيمة الياء الجدوليه النذي 

ء الجدولينه  النذي هنو ومن ثم اضع الياء المحسوبه على الرسم ,,يعني اول حاجه اضع في الرسم قيمنه الينا 9,65%
تكنون فني منطةنة  % 7492,تحت على المحور الافةي ومن ثم اضع على الرسم الياء الجدولينه المحسنوبه  % 9,65

 الرفا ..
يعني اتت في منطةة النرفا,,  اذاً الةنرار هننا يكنون رفنا الفنرا العندمي  %9,65اذاً الةيمه المحسوبه اتت وراء 

 الفرا البديل ,,,واذا رفضنا الفرا العدمي نةبل 
 ماذا يةول الفرا البديل ؟.. بأن السماد له تأثير ايجابي بزياد  الانتاج 

 ,, %5ونسبة الخطأ فيه  %15هذا الةرار احصائي ,,, أي ان هذا الةرار موثوق فيه بنسبة 
 ماهوالخطأ ؟؟..

  %5جب ان اقبله بنسبة بأن ارفا الفرا العدمي ونةبل الفرا البديل ,, أي ان ارفا الفرا العدمي وكان ي
 
 
 كماهو موجد بالكتاب .. 4مثال رقم  
 

درجه استخدمت طريةه حديثه في تندريس هنذ  المناد   75اذا كان متوسط الدرجه الطالب في مادة الاحصاء هو 
درجنات ..  5درجنه بنانحراف معيناري  71طالب فوجد ان متوسنط درجنة الطالنب  911على عينه من الطلبه  حجمها 

 هذ  البيانات على ان المستوى التحصيل للطالب قد انخفا نتيجه لأستخدام هذ  الطريةه الحديثه هل تدل 
 الحـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــل ..

 بينات هذا المثل هي :
µ = 75  =5, ع= 71, سَ = 911, ن .a   =9 % 

بالطريةه الحديثه امنا الفنرا البنديل فينرى ان الفرا العدمي يرى ان مستوى الطالب سيظل كما هو ولن يتأثر 
مستوى الطالب قد انخفا عن المستوى العام نتيجة لأستخدامه الطريةه الحديثه ولأاختينار احند هنذين الفرضنين نتبنع 

 الخطوات الاختبار الاتي :
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 خطوات الاختبار :
 µ  =75الفرا العدمي :  -9
 )اختبار الطرف الايسر (  µ  <75الفرا البديل :  -4
 سيلة الاختباار الاحصائي هي :و -4

 
                911(       75 – 71ن                    )     (µ -سَ   ي =     )

                       5                     = ع                                     
 
 

          -5  ×91 
  19=   ــ     =                      

              5 
 
 

 : 1,19الةيمه الجدوليه عند مستوى المعنويه   - 2
 في هذا المثال وطبةاً للفرا البديل نجد ان منطةة الرفا تةع كلها في الطرف الايسر تحت المنحنى الاحتمالي .

 44, 4, اختيار طرف ايسر نجد ان قيمة ي الجدوليه = ــ   % 9وعلى ذلك عند المستوى المعنويه 
 ( تجد انها في منطةة الرفا .91-المةارنه : يوضع الةيمه المحسوبه على المنحنى الاحتمالي )   - 5
 
 

 

 
 
 

الةرار رفا الفرا العدمي وبالتالي قبول الفرا البديل أي ان الطريةه الحديثه في التدريس ادت الى انخفاا .6
  %9طأ بنسبة وعرضه ليكون خ %11مستوى للطالب , وهذا الةرار صحي  بنسبة 

 
 المثال السابق  كما يةوله الاستاذ بالحرف ..

 
درجه ,متوسط  درجة اختبار الاحصاء اللي عملنا   75شوف المثال الثاني اذا كان متوسط درجة الطالب في الاحصاء 

مناد  , درجه , جربت طريةه حديثه لتدريس هذ  المناد  . فني طريةنه حديثنه جربناهنا لتندريس هنذ  ال 75للشعبه كلها 
طالنب وجندت متوسنط  911نحن نعتبرها منرثر , ولكنن جربناهنا علنى عيننه منن الطلبنه لينتس الدفعنه كلهنا عيننه منن 

, بيسأل هل هذ  البيانات تدل على ان مسنتوى التحصنيل قند انخفنا السنرال  5بأنحراف معياري  71الدرجه اصبحت 
ال بينم عن الناحيه السلبيه مادام السرال فيها كلمة تنم عن هنا بينم عن الناحيه السلبيه لانه بيةول انخفا مادام السر
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ناحيننه سننلبيه اسننتخدم اختبننار الطننرف الايسننر اقننول كلمننة اقننل مننن , البيانننات المتاحننه عننندي متوسننط اختبننار الطالننب 
خذ ( اول مانةول كلمة عينه اللي بيأتي ورا  كل مايخو العينه الي هي)سَ و ع ( µ = 75درجه  أي ) 75بالاحصاء 
 (  71هذا في العينه اذاً رمز  سَ  ) سَ =  71( وقال المتوسط 911اذاً)ن =  911عينه من 

  5وَ ع =  71وَ سَ =  911وَ ن =   µ = 75( اذاً  5درجات ) ع =  5بانحراف معياري 
دولينه منن اذاً ترجمننا لةيمنه المعيرينه ,قيمنه ج %9( يعنني نسنبة الخطنا المسنمو  بنه a)  =9%وبعدين اعطاننا الفنا 

التوزيع الطبيعي ,,,, ماذا سنستخدم  اختبار الايمين والا الايسر ... طالمنا عنندنا كلمنة تننم عنن الناحينه السنلبيه اقنول 
 راجع للطريةه الحديثه او للعوامل الاخرى .. 71والـ  75الاختبار الطرف الايسر ..السرال هل الفرق بين 

 
مي نصنه ان مسنتوى الطالنب كمنا هنو لنم يتغينر سنواء اسنتخدمنا اضع فرضين فرا عدمي وفنرا بنديل افنرا العند

 لن يتغير ليس له تأثير  75الطرق الحديثه او لم نستخدمها سيضل مستوى الطالب عند الةيمه 
والفرا البديل ..هو العكس يةول له تأثير ولكن هذا التأثير اما ان يكون ايجاابي او سلبي اماان يكنون ايمنن او يكنون 

لاننه يةنول فني  75( لنن اقنول اكبنر منن  75)نيوا اصغر منن  µ > 75تار اختبار الطرف الايسر اقول ان ايسر هنا اخ
 التجربه انخفا 

لنن يتغينر وامنا البنديل وجند ان مسنتوى الطالنب انخفضنعن  75الفرا العندمي يةنول مسنتوى الطالنب مثنل مناهو عنند 
 المعدل المعروف يعنيي اقل من 

 ين اختاار العدمي او البديل ..؟؟ .... نكمل خطوات الاختباار ..اريد ان اختاار مابين الاثن
 في قانون عندي يةول ..

 
                911(       75 – 71ن                    )     (µ -سَ   ي =     )

                       5                     = ع                                     
 
( اسنمي هنذا العندد الةيمنه 91-و ع و ن لمااعطي هذا الةانون يطلع بسالب عشنر  ) µجد هنا لدينا سَ ويوجد لدينا يو

المحسوبه او الياء المحسوبه اللي حسبتها على ايدي اضعها تحت المنحنى التوزيع الطبيعي ولكنن هنذا المنحننى يجنب 
جهة اليمين او من جهة الشمال ..اذاً اين ستكون منطةة  ان اضع تحته منطةة الرفا منتطةة الرفا اما ان يكون في

  %9الرفا هنا سوف تكون في الشمال في النصف الايسر من المنحنى مساحة النصف الايسر ,منطةة الرفا 
وهنذي يحفنظ بنس لانهنا بالسنالب اعطيهنا اشنارة  %4,44-المحدد  لنا يةابلها قيمه معيارينه عنن المحنور الافةني 9%

  %4,44-باتجا  النصف الايسر  اذاً اعطيها  السالب ,لانها
اذاهًذ المنحىى )الرسم الذي بالاعلى ( الخط الذي هو بالنصف بالضبط عند الةيمه صفر واما عن الخط الذي ورا  علنى 

وهنذ  الةيمنه يحفنظ طبعناً علنى يسنار  %4444-يسار  هذا الخط الحنرج النذي يفصنل النرفا عنن الةبنول عنند الةيمنه 
 ة الرفا وعلى يمينها منطةة الةبول .. الةيمه منطة

واحطهنا علنى الرسنم وسنتأتي فني منطةنة النرفا اذاً الةنرار حيكنون هننا رفنا  7-سناخذ الةيم المحسنوبه النذي هني 
 الفرا العدمي ومدام رفضنا العدمي نةبل الفرا البديل الذي يةول ان المستوى انخفا 

 محاضر  ..المثال الثال  كما هوموجود بالكتاب المعرا بال
 62كجم , جرب نوع ننوع حندي  منن الاغذينه علنى عيننه منن 1اذا كان متوسط وزن الطفل في العام الاول من ولادته 

 كجم , 4كجم بانحراف معياري  91طفل فوجد ان متوسط وزن الطفل اصب  
  %5المطلوب اختيار تأثير هذا النوع من الغذاء على وزن الطفل عند مستوى 

 
 ـــــــــــــــــــــــــــــــــــل ..الحـــــــــــ

 بيانات هذا المثال هي :
µ = 1          = 4ع =                91سَ =            62ن                a     =5%  

 
كجم سنواء  1الفرا العدمي سوف ينفي أي تأثير او أي فاعليه للغذاء الجديد وان متوسط وزن الطفل سيظل كما هو 

نا هذا هذا النوع من الغذاء او لا , اما الفرا البديل فانه لا يهتم بناحيه معينه منن التنأثير النذي يحدثنه الغنذاء استخدم
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فةد يردي هذا النوع من الغذاء الر زيادة وزن وقد يردي الى إنةاو الوزن وعلى ذلك يكون الفرا البديل هنا عبنار  
 لعدمي والبديل ( يتم بناءاً على الخطوات الآتيه :عن اختبار الطرفين وقرارنا باختيار الفرضين )ا

 µ    =1الفرا العدمي    -9
 ) اختبار الطرفين (    µ     ≠1الفرا البديل     -4
 وسيلة الاختبار الاحصائي هي : -4

 
 

       8     =     62(       1 – 91ن                    )     (µ -سَ   ي =     )
                  4                      4                     = ع                                     

 =4,67 
 

   9,16الةيمه الجدوليه =  – 2
 

 
 
 

 ( على المنحنى نجدها تةع في منطةة الرفا . 4,67: بوضع الةيمه المحسوبه )  المةارنه  -5
را البديل أي ان الغذاء الجديد له تأثير على وزن الطفل , الةرار رفا الفرا العدمي وبالتالي قبول الف -6

 . %15وهذا قرار صحي  بنسبة 
 

 المثال الثال   كما يةول  الاستاذ بالحرف ...
 

 المسأله الثالثه والاخير  وبشكل بسرعه 
 62لعنينه طفنل يعنني عنندي هننا ا 62كجم جربنانوع من الادويه او من الاغذيه على عينه منن  1متوسط وزن الطفل 

كجم اذاَ اول رقم هنا معطى هو  4كجم بعد ماعطينا  الغذاء الجديد بأنحراف معياري  91ولةينا ان متوسط وزن الطفل 
  4, انحراف المعياري  91, سَ  62,  ن  µميوا 

 يةول هنا اختبر تأثير هذا النوع من الغذاء على وزن الطفل 
ـ كلمة ايجابيه او كلمة سلبيه ( اختبر تأثير الغذاء هذ التأثير اما ان يكون المسأله هذ  لا يوجد كلمة مدلولها واض  ) ك

ايجابي او سلبي وبالتالي ساخذ اختبار الطرفين لو كان هناك كلمة مدلوليه واضحه يكون اختبار ايمن او اختبنار ايسنر 
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 ولكن لا يوجد دلينا كلمة مدلوليه اذاً ساختبر اختبار الطرفين 
  µ = 1ل هذا النوع من الغذاء ليس له تأثير ووزن الطفل سيظل ما هو الفرا العدمي يةو

اناالفرا البديل يةول وزن الطفل سيتغير يا اكبر او اقل او ايمن او ايسر او الاثنين مع بعا اختبار الطرفين علشنان  
  4,67اختار واحد من الاثينين يجب ان استخدم هذا الةانون الذي قيمته في النهايه  

 
       8     =     62(       1 – 91ن                    )     (µ -سَ   ي =     )

                  4                      4                     = ع                                     
 =4,67 
 

 شمال لدي منطةتين للرفا واحد يمين وواحد   %5ومن ثم سأرسم المنحنى عند 
 بجهة اليمين  9,67اذاً عندك قيمتين للرفا واحد 

واحطهنا لعنى الرسنم سنتجدها تةنع علنى اليمنين سنتةع فني منطةنة   % 4,67ثم اخنذ اليناء المحسنوبه اللني هني 
 الرفا ..اذاً الةرار سيكون رفا الفرا العدمي 

 
( وبعدين يسةول لنك كلمنة  µميوا ) اعزائي الطلبه الموضوع باختصار بنةراً المسأله اول رقم يأتي اليك سيكون

( اذا كاننت  aعينه وكل الارقام الذي سياتي وراهنا تكنون خاصنه بالعيننه يعنني)ن( وَ )سَ (وَ  )ع ( وبيحندد لنك الفنا ) 
المسأله فيها كلمة مدلوليه تحت منها خط اذا كانت هذ  الكلمة تدل على الناحيه الايجابيه اذاً اختبار الطرف الايمنين او 

الكلمة تنم عنن الناحينه السنلبيه اختنار اختبنار الطنرف الايسنر , اكتنب ننو الفنرا العندمي وننو الفنرا البنديل تلك 
والةيمه المحسوبه والةيمه الجدوليه وبةارن الةيمه المحسوبه منع الةيمنه الجدولينه ونحطهنا علنى الرسنم وفني الاخينر 

 اتأخذ الةرار بةبول او رفا الفرا العدمي 
 

 47الحلةه 
 

ةه السابةه بدأنا بأستعراا بعا الامثله عن اختبارت احصائيه تتعلق بمتوسنط المجتمنع والتني يسنتخدم فيهنا للحفي ا
عينه واحد  خطوات الاختبار ملخصها اضع فرا عدمي واضع فرا بديل علشان اختار واحد منهم بلجنأ النى قنانون 

جدوليه سننحفظها الةيمنه الجدولينه هنذ  ساضنعها  اعوا فيه , هذا الةانون يعطيني رقم وهذا الرقم سأقارنه مع قيمه
على الرسم وبضع في الرسم ايضاً الةيمه المحسوبه من الةانون اذا اتت الةيمه المحسنوبه فني منطةنة النرفا ينرفا 
الفرا العدمي واذا اتت الةيمه المحسوبه في منطةة الةبول يةبل الفرا العدمي منطةة الرفا اما ان تةع في الطرف 

املاً ونسميها اختبار الطرف الايمنن او تةنع فني النصنف الايسنر منن المنحننى النذي يكنون فني النصنف اليسنار الايمن ك
 ويسمى احتبار الطرف الايسر او منتطةة الرفا يوزع على الطرفين الايمن والايسر 
 ..متى يستخدم اختبار الطرف  الايمن ؟؟.... ومتى يستخدم اختبار الطرف الايسر ؟؟...

 خدم اختبار الطرفين ؟؟..ومتى يست
 

اذا كان السرال الموجود بالتجربه او في التمرين ينم عنن ناحينه ايجابينه ..اي اذا وجندت كلمنة فني السنرال تحتهنا خنط 
تأكد ان هذ  الكلمه تأخذ بك الى احد من الشيئين اما ان يكون اختبار ايمن او ايسر اذا لا يوجد خنط اذا الاختبنارين منع 

يسر أي اختبار الطرفين ..لو في كلمة تحتها خط تأكند  انهنا مسنأله تتعلنق بأختبنار الطنرف الايمنن او بعا الايمن والا
 طرف ايسر 

 
اذا كانت هذ  الكلمه اللي تحتها خط تنم عن ناحيه ايجابينه تندل علنى ناحينه ايجابينه  اذاً متى يكون الطرف الايمن ؟؟...

, زيناد  , أي كلمنه منن هنذ  الكلمنات تنوحي بأيجابينه فالتنالي اسنتخدم مثلاً .. نمو , زياد  , مكسب , فاعلينه , تحسنن 
 <  (    µاختبار الطرف الايمن يعني منطةة الرفا كلها على جهة اليمين يعني اقول في الفرا البديل نيوا اكبر من )

 
ة خسنار  او تندني او اذا كانت الكلمه الي تحتها خط تندل او تننم عنن ناحينه سنلبيه او عكسنيه مثنل ان يةنول منثلاً كلمن 
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وتكون منطةة الرفا كلهنا فني الايسنر فني الناحينه  اقول اختبار الطرف الايسرهبوط او عجز او أي كلمة مرادفه لهم 
اليسرى من المنحنى اذا لنم اجند كلمنه تحنت منهنا خنط لا يوجند ابنداً فني المسنأله فني أي كلمنه اذاً هنو اختبنار الطنرفين 

ةتين للرفا في جهة اليمين والشمال في المر  اللي فاتت كنا بدأنا بالمسأله متوسنط الايمن والايسر سيكون هناك منط
 وزن الطفل .. سنةولها للمر  الثانيه 

 
 المثال يةول : 

طفنل اعطيننااهم  62كجم جرب نوع من الاغذيه علنى عيننه منن  1اذا كانت متوسط وزن الطفل في عامه الاول 
طفل واعطيته هذا النوع من الاغذينه أي المنرثر  62تجربه جربتها على عينه من نوع حي  من الاغذيه اذاً  انا اعمل 

( وَ )  91( وَ )  سَ =  62معننى ان  ) ن =  4كجم بأنحراف معياري  91وجدت بعد مد  متوسط وزن الطفل اصب  
اً معناهنا متوسنط ولكنن ( نينوا معناهنا باننه متوسنط  وسَ ايضنµهنذا معناهنا باننه نينوا ) 1( اذاً الرقم الاولاني  4ع = 

 مالفرق بينهما  نيوا متوسط المجمتع كله ولكن سَ متوسط العينه ...
نريد ان نختبر تأثير هذا النوع من الغذاء كلمة التأثير هذ  قد تعني احد الاختيارين اما ان يزود الوزن او يخفا 

يمن ولا اختبنار ايسنر ..لانهنا سنتكون الاختبنار الوزن .. في هذ  المسأله لا يوجد بها كلمه تحتها خط ليس لها اختبار ا
( يعني نسبة الخطأ في اتخناذ قنرارك  a   =5%)  %5الاثنين مع بعا الايمن والايسر اختبار الطرفين ... يةول الفا 

اختبنار طنرفين اذاً هنناك منطةتنين للنرفا  %5هذ  الى قيمه جدوليه من التوزيع الطبيعني عنند الفنا  %5بترجم  5%
 واختبار طرفين ..هنا نحفظ الارقاام  %5حنى عندي على المن

 ( في الشمال  9461 -( في اليمين و )  9,61..... )   9,61(  -ستكون الةيمه الجدوليه زائد )+( او ناقو )
خطوات الاختبار ..اضنع فنرا عندمي وفنرا بنديل الفنرا العمني ينفني أي أثنر للمنرثر وينفني أي اثنر للغنذاء 

لن يتغير سراء استخدمنا الغذاء الجديد او لم نستخدمه أي ان وزن الكفنل سنيظل عنند المسنتوى ويةول ان وزن الطفل 
معناهنا يعنني ممكنن النوزن يزيند )اذاً هنو  1كجم هذا الفرا العدمي واما عن الفنرا البنديل يةنول باننه لا يسناوي  1

..( معناهننا ان أخننذ الاثنننين ..الختبننار  اختبننار الطننرف الايمننن ..( او ممكننن الننوزن ينننةو ..)اذاً اختبننار الطننرف الايسننر
الطنرف الايمنن والايسنر ) اسنمه اختبنار الطنرفين الايمنن والايسننر ( معناهنا سنيكون هنناك منطةتنين للنرفا منن جهننة 
اليمين والشمال لكي اختار العدمي والبديل في قانون اعوا فيه اسمه وسيله الاختبار اللي انا اسميها يناء المحسنوبه 

 لى يدي وهو .لأني حسبتها ع
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 لجدوليه عندما اقول الياء المحسوبه وراها اقول الياء ا
  % 9,16 -..اختبار طرفين = + %5ياء الجدوليه عند 

( السنالب منن جهنة اليسنار اذاً هنناك منطةتنين للنرفا يوجند  9,16-( موجب من اليمين واضع )9,16معناها اضع) 
عندي ذيلين ..ذيل من جهة اليمنين وذينل منن جهنة الشنمال ..الخطنوط الحرجنه عنندهم تحنت علنى المحنور الافةني فني 

 ( من الشمال والثانيه بالموجب من جهة اليمين واما عن الخط اللي بالنو عند الةيمه صفر ..9,16 -قيمه)
ماذا نفعل بعد ذلك .؟؟,, بعد مارسم هذ  الرسمه ) رسمة المنحنى ( واضع الةيمه الجدوليه عليها من اليمين والشنمال 

سأضعها على الرسم اما ان تأتي في منطةة الةبنول  اخذ الةيمه المحسوبه واضعها على الرسم والةيمه المحسوبه الذي
عندما نضعها على الرسم سنتاتي  %4,76أي مابين الخطين واما ان تأتي في منطةة الرفا ..الةيمه المحسوبه لدينا 

 من جهة اليمين ستأتي في منطةة الرفا ..اذاً الةرار سيكون برفا الفرا العدمي  % 9,16وراء 
..وعلينه سنيكون  9,67يمه المحسنوبه علنى المنحننى نجندها تةنع فني منطةنة النرفا أي خلنف اذاً المةارنه بوضع الة

قرار الرفا للفرضالعدمي ..وبما اننا رفضنا  سننةبل الفنرا البنديل ..الفنرا البنديل يةنول ان هنذا الغنذذاء لنه تنأثير 
 على وزن الطفل ..
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يأثر بوزن الطفل ..ولكن حكاية الغنذاء ينزود النوزن او هذا هو الةرار الذي توصلت اليه بأن هذا الغذاء الجديد س

 ينةصه لم نصل اليه الى الان ..حالياً وجدت هذا الحل نعم ..رفضت العدمي وقبلت البديل ..
 العدمي يةول ..الغذاء ليس له تأثير ..وهذا رفضته ....

..وخطنأ  %15ه وهنو صن  بنسنبة واما الفرا البيل يةول ان الغذاء له تأثير وهذا قبلته ..وهذا قرار وصنلت لن
 ... %5بنسبة 

 
 ...  المثال الرابع

 
..اذا  71وفي طلبه وزنها اقنل منن  71كجم .يعني في طلبه اكثر من  71اذا كان متوسط وزن الطالب في احد الكليات 

(  اخذ لعينهأي ارقام ستاتي وراء كلمة عينه خاصة باطالب )  911الراجعه للمجمتع ..اختيرت عينه من   µهي  نيوا 
كجنم فني العيننه  74ممن من يمارسون انشطه  رياضيه وجند ان متوسنط وزن الطالنب  911..اي ن= 911عينه من 

كيلوا ..يةول اختبر اذا كان الانشطه الرياضيه له تأثير على وزن الطالب ..هل يا ترى  6اللي هي سَ بأنحراف معياري 
اذاً في هنذ  المسنأله هنل ساسنتخدم اختبنار الطنرف  الايمنن او الطنرف هذ  الانشطه الرياضيه يأثر على وزن الطالب ..

الايسر والا الطرفين ..؟؟,, طبعاً ساستخدم اختبار الطرفين ..لأني هنا لم اجد كلمة تحتها خط ..اننا فةنط اريند ان ابسنط 
اختبار طرف واحد امنا الموضوع واقربه لكم ..انا اضع خط تحت الكلمة المطلوبه لكي اوجهك وانبهك ان هذ  المساله 

ان يكون ايمن او ايسر ..هننا لا يوجند خنط معاننا بانهنا اختبنار طنرفين الايمنن والايسنر منع بعنا وعنادة كلمنة التنأثير 
 معنااها اختبار طرفين لان التأثير قد يكون ايجابي وقد يكون سلبي

 
 بيسألني ..هل هذ  الانشطه لها تأثير على وزن الطالب او لا .. 

فرا عدمي ينفي أي اثر للمرثر ...ماهو المنرثر هننا ..الانشنطه الرياضنيه .. اضنع فنرا عندمي يةنول  اضع فرضين
كجنم ايضناً  سنواء  71الانشطه الرياضيه ليس لهنا تنأثير علنى وزن الطالنب وان وزن الطالنب كمنا هنو عنند المسنتوى 

ابله الفرا البديل وهو يةول بلا الانشطه الطالب استخدم الانشطه الرياضيه  او لم يمارسها وزنه لن يتغير ..واضع مة
 الرياضيه بتأثر في وزن الطالب 

 
اذاً عندي فرضين فرا عدمي ينفي ان أي اثر للمرثر الا وهي الانشنطه الرياضنيه والفنرا البنديل ينرى ان لنه تنأثير 
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ر له ناحيه ايجابينه وناحينه ولكن هذا التأثير قد يكون ايجابي وقد يكون سلبي لهذا سنأخدها من جهتين ..لان هذا التأثي
سلبيه الايمن والايسر .اذا الفرا العدمي وزن الطالب في الجامعه لم يتغير واما عن الفرا البنديل بيتغينر وبينأثر قند 

 ( أي ان ليس هناك تأثير للانشطه الرياضيه µ = 71يكون موجب وقد يكون سالب ...العدمي) 
( أي ممكن يكون اكبر او يكون اصغر او ممكن يكون اقل ولكنه لا  µ ≠ 71وما عن افرا البديل وزن الطالب تغير)  

 ,,, 71يا اكبر أي ..جهة الايمن ,, يا اصغر معناها الايسر .. المهم بانه لا يسااوي  71يساوي 
 اريد ان اختار واحد من الاثنين ...نكمل خطوات الاختبار 
 ذا لم يتغير من بدانا  وهو ..هات الياء  المحسوبه ..هذا قانون بعوا فيه الةانون ه

 
  5=    911(       71 – 74ن                    )     (µ -سَ   ي =     )

                                        6                     = ع                                     
 

 

 
 

 
تبنار الطنرفين مثنل ماقلننا المنر  الني فاتنت قيمنة يناء الجدولينه عنند ..اخ %5بحطها على الرسم طبعاً عندي المسنتوى 

   9,16..اختبار طرفين + ـــ    5%
 السالب من جهة الشمال .. 9,16-الموجب من جهة اليمين ,  9,16

عندما اضعهما في المنحنى سنجد قيمه من جهة اليمين وقيمه منن جهنة الشنمال..., علنى يميننهم وعلنى يسنارهم هنذ  
 رفا واللي بينهم منطةة الةبول  ومن ثم الخطو  التاليه  هي المةارنه  منطةة

تنأتي فني منطةنة النرفا أي الةنرار هننا يكنون رفنا الفنرا 5اضع الياء المحسوبه على الرسم الياء المحسوبه هي 
 العدمي ..

 
ات المتعلةنه بنسنبة الحندو  هكذا نكون انتهينا من الاختبارت المتعلةه بمتوسط انتاج المحمتع بةني جنزء اخنر الاختبنار

 في المجتمع ومع بعا نشوف كيف يتم هذا الاختبار ..
.. 

اختبارات الفروا التي تبنى على عينه واحد  نوعين اختبار خاو بمتوسط المجتمع واختبنار خناو بنسنبة الحندو  
 في المجمتع ....

 
تبنار النسنبه فني المجتمنع لا يختلنف اطلاقناً عنن اريد ان اختبر نسبة الاميه في الدولنه ..ونسنبة البطالنه فني الدولنه فأخ

خطنوات ,,الاخنتلاف كلنه فني شنكل الةنانون   6اختبار النسبه عن المتوسط في المجتمع نفس خطوات لاختبنار لا تتغينر 
 المستخدم اذا شفنا مع بعا اللوحه التي امامنا البيانات المتوفر  في العينه حجم العينه وبعدين النسبه في العينه اللني
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هذ  تسمى نسبه في العيننه  ) ل^ ( بةاينا النسنبه فني العيننه اللمهنات منع النسنبه فني   8انا اسميها لمهات الام فوقها 
المجتمع )ل( نشوف هذا الفرق بنسبة في المجتمع وفي النسبه فني العيننه ,فنرق حةيةني راجنع للمنرثر والا فنرق غينر 

هنا فني اختبنارات الفنروا الخاصنه بمتوسنط المجتمنع بنس منع حةيةي له عوامل اخرى ؟,,بننفس الطريةنه اللني اتبعنا
 اختلاف الةانون المستخدم ستجد امامك قانون المستخدم 

 
 ل - ل^                

 ي = 
 ل (  - 9ل )             

 ن                   
 ( µالمجتمع نيوا )هذا الةانون الخاو بأختبار النسبه بالمجتمع ) ل ( مختلف عن الةانون الخاو بمتوسط 

كل عدد يناتي وارء ..اذاً هذ  ) ل ( ..سحبت عينه ..)  %21لكي اقربها للذهن يةول اذا كانت نسبة الاميه بأحد المدن 
   %25مواطن وجدنا فيها نسبة الاميه  411( اخذنا عينه من  العينه خااو بالعينه

بينما بينما الام )ل ( الاوليه هنذ  ترجنع للمجتمنع  %25(  ..نسبة الاميه في العينه لمهات ) ل^ 411.اذاً العينه ن = 
اسمها  ) ل ( هل تعتةد ان هذ  العينه غير ممثلنه للمجتمنع ..العيننه النذي اخنذناها لا تمثنل مجتمنع والا لا يةنول عنندي 

                 حجم العينه (                                                                        ) 411ن=  %21يعني         2..اذا ً البيانات اللي عندنا ) ل ( معناها النسبه في المجتمع    %5خطأ 
                                                                                   91                                                                 

  5%(  a, والفا) %25( لمهات )ل^ 
خطوات الاختبار الفرا العدمي والفرا البديل والةيمه المحسنوبه والةيمنه الجدولينه والمةارننه والةنرار ,ثنابتين فني 

, مننافي شننك  1,12الفننرا العنندمي هنننا كنننت بةننول ميننوا تسنناوي قيمننه معينننه , ولكننن هنننا بيةننول ان ميننوا بيسنناوي 
  1,12≠في السرال ماكان كلمة تحته خط اذاً هنا اختبار للطرفين اذاً لام )ل( بعشوائينة العينه البديل هنا 

 لو كان قال كلمة زياد  او نااقو كان سيكون اختبار ايمن او ايسر
 هذا الفرا البديل  1,12≠... مثل ما ميوا بتساوي قيمه معينه هنا  )ل( بتساوي قيمه معينه .. لام )ل(   1,12ل=  
 
 من الاثنين بعوا في هذا الةانون :) ياء المحسوبه ( لكي اختار واحد 
 

 ل -ل^                 
 ي = 

 ل (  - 9ل )             
 ن                   

 
 

            1,12 -  1,21 
 ي = 

             1,12  ×1,6                =1,15                        
                 411                         1,145 

 
 =9,24 
 

اخذ هذ  الةيمه واضعها على المحنى بما ان عندي اختبار للطرفين اذاًً عنندي منطةتنين  % 9,42طلعت  الةيمه 
 (  9,61 -( او )  9,16اما ان يكون ) +   %5للرفا منطةه من جهة اليمين ومنطةه من جهة الشمال عند 

واحطها  على الرسنم سنتاتي فني منطةنة الةبنول .اذاً سنيكون الةنرار قبنول  % 9,24الان سأخذ الياء المحسوبه 
 الفرا العدمي  .. اذاً هذ  العينه لا يوجد شك بأنها تمثل المجتمع ,,
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 المثال الاخير

 
 ... 54مواطن وجدنا عدد المشاركين  411اخذنا عينه من  %41احد الصحف تدعي ان نسبة توزيعها 

 ...( اذاً الاختبار سيكون  الطرف الايسرى ان انخفاضاً   ..) هل هذ  البيانات تدل عل
هذ  المساله اطبق فيها قانون المتوسط او قانون النسبه ..؟؟  لانه لم يةل كلمة المتوسط او كلمة الانحراف المعياري  

 ولكن نسبته كم .؟؟  54وعدد المشتركين   411..قال فةط عينه من 
 ..ولكن لم قل النسبه في العينه ..لذا يجب ان نستخرجها .. %41ع اذا كانت الاولى نسبة المجتم

 ..وهذا المثال اختبار الطرف الايسر لانه اقل من .. 411على  54مواطن  والمشترك بينهم  411عندك 
  5%( =  a) ..  411... ن =   1,46... )ل^( =   1,14اذاً لام )ل ( = 

 
 1,14الفرا العدمي ل = 

  1,14>  الفرا البديل ل^
 واعوا في هذا الةانون 

 
 
 ل -ل^              

 ي = 
 ل (  - 9ل )             

 ن                   
 

             1446-1441 
 ي = 

             1,14  ×1,7                =- 1412                        
                 411                         1,144 

 
  9,45 -وتكون الجواب =  

 
وتكون منطةة الرفا كلها في جهنة الشنمال ...لنو ايسنر سنتكون الةيمنه بالسنالب لنو ايمنن تكنون الةيمنه بالموجنب اذاً 

 بالسالب .. % 9,65منطةة الرفا كلها في الشمال ..الخط الحرج 
 ون في منطةة الةبول ...اذاً ستك  9445( ستاتي قبل قيمه  9,45 -اذاً تأتي الةيمه المحسوبه ) 

 اذاً الةرار ستكون قبول الفرا العدمي .
 

 المحاضرة الثامنة والعشرون
 

 تلخيص للمحاضرة السابقة:
ابتدأت بموضذوع اختبذارات الفذروض الإحصذائية وفيهذا ناقشذنا بعذض المصذطلحات مثذل: القذرار الإحصذائي والفذروض 

ا تحذدثنا عذن مصذطلح وسذيلة الاختبذار وهذو عبذارة عذن قذانون الإحصائية و الأنو فردين فرد عدمي وفذرد بذديل  وبعذده
يستخدم في ما يتاح من بيانات ويليها تكلمنا عن مستوى المعنوية وهو احتمال اتخاذ قرار خاطئ والقيم المشهورة له هي 

 . %1أو  5%
مثذل المسذاحة المعنويذة وآخر مصطلح هو المنطقة الحرجة وهو عبارة عن التعبيذر البيذاني  لمسذتوى المعنويذة د عنذدما ا

 بمساحه تحت المنحنىد هذه المساحة اسميها منطقة الرفض أو المنطقة الحرجة .
في اختبارات الفذروض الإحصذائية فذي المحاضذرة السذابقة تحذدثنا عذن  اختبذارات خاصذة بالمتوسذط واختبذارات خاصذة 
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وفذذي جميذذع تلذك الاختبذذارات نصذذغ الفذذرض  بالنسذبة , تحذذدثنا عذذن اختبذار متوسذذط المجتمذذع واختبذار النسذذبة فذذي المجتمذع
 العدمي أو فرض النفي وبعدها الفرض البديل وهو المعاكس للفرض العدمي .

 والفرض البديل إما يكون اختبار طرف أيمن أو طرف أيسر أو طرفين .
 وكيفية اختيار أي طرف منها حُددت في المرة السابقة .

بذذين الفذذرض العذذدمي والفذذرض البذذديل واختيذذار أيهمذذا , الجذذخ إلذذى وسذذيلة  الخطذذوة الثالثذذة هذذي أداة الاختبذذار حتذذى أفاضذذل
 الاختبار وهي عبارة عن قانون أعوض فيه بالبيانات المتاحة لدي وسيعطي رقم معين.

 الخطوة الرابعة هي القيمة الجدولية  التي تكون عند مستوى المعنوية.
 ملاحظة:د القيمة الجدولية ستعطى للطالب جاهزةد

 الخطوة نجعل مقارنه بين القيمة المحسوبة دوسيلة الاختبارد مع القيمة الجدولية التي ستعطى لك. بعد هذه
 المقارنة هنا إما أن تقارن بيانيا عن طريق المنحنى أو مقارنة رقمية.

ارن رقم مع رقم المقارنة الرقمية هي أن تقارن قيمة وسيلة الاختبار المسماة بالقيمة المحسوبة مع القيمة الجدولية حيث تق
, كيفية المقارنة : إذا كانت القيمة المحسوبة اكبر من القيمة الجدولية يفرض الرفض العدمي وإذا كانت القيمذة المحسذوبة 

 اقل من القيمة الجدولية يقبل الفرض العدمي .
و المقارنذة الرقميذة << إمذا عذن طريذق المنحنذى أ }ي المحسوبة و ي الجدوليذة {إذا د المقارنة بين المحسوبة والجدولية 

وذلك بخن تقارن قيمة ي المحسوبة التي أتت عن طريذق القذانون مذع القيمذة الجدوليذة التذي سذتعطى لذك والقيمذة الجدوليذة 
إذا كان طرف  1,65 –إذا كان طرف أيمن او  % 1,65إذا كانت اختبار طرفين أو  %0,50أو  %1,96مشهورة إما 

 أيسر .
, والمهذم أن القيمذة الجدوليذة سذتعطى لذك والمطلذوب منذك القيمذة  %1يمن أو الأيسر عند اختبار الطرف الأ %0,00و 

 المحسوبة عن طريق القانون .
إذا كانت القيمة المحسوبة اكبر من القيمة الجدولية يرفض العدمي وبالتذالي يقبذل البذديل وإذا كانذت القيمذة المحسذوبة اقذل 

 من الجدولية يقبل العدمي .
القيمة المحسوبة بالسالب تهمل الإشاره د عندما تقارن قيمة محسوبة مع جدوليه ووجدت القيمة المحسوبة  طبعا إذا كانت

بالسذذالب تهمذذل الإشذذارةد إذا سذذنقارن قيمذذة مذذع قيمذذة )قذذيم مطلقذذة بذذدون إشذذارات( . تكلمنذذا عذذن اختبذذار خذذاص بالمتوسذذط 
 واختبار خاص بالنسبة.

 : ) اختبار الفرق بين متوسطين د متوسطي مجتمعيندوفي هذ  المحاضرة نكمل الاختبار الأخير
 نرى الآن اختبارات تعتمد على عينتين مستقلتين : 

فرق حقيقذي راجذع  0و س   1يا ترى الفرق الذي بين س    0وس   1عندما نرغب أن نختبر الفرق بين متوسطي عينتين س  
 لاستخدام مؤثر معين ؟ أم فرق عشوائي نتيجة لاصطدام العينات ؟

درجذة ومتوسذط درجذة الإحصذاء للطالذب فذي  15ال: لو رأينا متوسط درجة الطالب في الإحصذاء فذي كليذة الاقتصذاد مث
درجة .. د هنالك كليتين اقتصاد وعلومد أخذ من كذل كليذه عينذه  وعمذل لهذم اختبذار فذي  64عينة أخرى من كلية العلوم 

  64العينة الثانية × 15الإحصاء متوسط درجة العينة الأولى 
درجة , هذا الفرق هل يرجع لكون الكلية الأولى أفضل من الكلية الثانيذة أو فذرق عشذوائي نتيجذة  15د يوجد فرق بينهم 

 استخدام أسلوب العينة ؟د
 لتحديد الإجابة نلجخ لموضوع اختبارات الفروض .

فذي مصذنع آخذر ينذتج نفذس ريال ومتوسط اجر العامذل  154مثال آخر: لنفرض إن متوسط أجر العامل في احد المصانع 
 ريال د 044والمصنع الآخر متوسط أجر العامل  154ريال . د المصنع الأول متوسط أجر العامل  044السلعة 

أم فرق عشوائي    }دائما الأجور في المصنع الثاني أعلى من الأجور في المصنع الأول{الفرق بينهم هل هو فرق حقيقي 
 نتيجة لاستخدام أسلوب العينة ؟

 حسم القضية ونعرف الإجابة نلجخ لاختبارات الفروض الإحصائية.لن
يوجد اختبارات خاصة بالفرق بين متوسطين واختبذارات خاصذة بذالفرق بذين نسذبتين . وسذنكتفي بذالفرق بذين متوسذطين 

 فقط. 
 لو لدينا سمات المعينة أحد أنواع الأسمدة  ونريد إن ندرس مدى فاعليته  

نجرب فيها السماد وعينه أخرى من الأراضي لا يستخدم فيها السماد ثم نقيس الإنتاجية آخر  سنختار عينه من الأراضي 
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وحذدة بينمذا  04السنة , لنفرض أننا وجدنا متوسط الانتاجيذه فذي الأراضذي المسذتخدم فيهذا السذماد كذان متوسذط الوحذدة  
وحذده أو العكذس د الأولذى لذم تعذالج  05الحذديث متوسط إنتاجية وحدة الأراضي في العينة الثانية التي لذم تعذالج بالسذماد 

وحذدات هذذل يعذود لاسذتخدام السذماد أو حذذدث عشذوائي ؟  لنحسذم هذذذه  5بالسذماد والأخذرى عولجذتد الفذذرق الذذي بيذنهم 
 القضية ونتمكن من معرفة الإجابة نلجخ لاختبارات الفروض الإحصائية .

 ر.دون أن ندخل في العملية الفنية لكيفية إتمام الاختبا
طالذب والثانيذة  04هنالك اختبار لعينتين من الطلبذة فذي مذادة الإحصذاء المجموعذة الأولذى مكونذه مذن  نشاهد هذا المثال:

 طالب , 54مكونه من 
 0=  1, انحراف معياري ع 01=  0 , المتوسط  س 04= 1في العينة الأولى ن 

 1=  0معياري ع, بانحراف  10=    0, المتوسط  س 54=  0في العينة الثانية ن
 السؤال هو: هل يوجد اختلاف حقيقي بين العينتين ؟ 

 0, ع 1, ع  0, س 1 , س 0, ن 1البيانات التي لدينا ن
ذلك يعني بخن القرار الذي ستصذل لذه يسذمح لذك أن تخطذخ فيذه  %5, ماذا يعني  α  =5%ويخبرنا إن مستوى المعنوية 

 القيمة الجدولية , والقيمة هذه ستختيك جاهزة .د نحدد  αدالالفا    %5, وبناءك على   %5بـ
 نعود للسؤال هل هنالك فرق بين العينتين أم لا ؟

سنفترض إن العينة الأولى أتت مذن مجتمذع والعينذة الثانيذة أتذت مذن مجتمذع ثذاني د والمجتمعذات مجتمعذات افتراضذية د 
رق بين المجتمعين اللذان أخذذنا منهمذا العينتذين فخحط فرض عدمي بخنه لا يوجد فرق بين المجوعتين حيث انه لا يوجد ف

 لكن هل هو فرق حقيقي أو غير حقيقي لم نعرف حتى الآن  10و 01مع انه يوجد فرق بين 
 وهو يسخل عن هذا فسخضع فرض عدمي وفرض بديل 

 الفرض العدمي هو كالآتي لا توجد فروق بين المجتمعان اللذان أخذنا منهما العينتين
 يوجد د يبدأ بلا حرف النفيد لذلك يسمى أيضا فرض النفي . لاماذا يخبرا الفرض العدمي 

    µ1  =µ0الفرض العدمي :  -1
  140, المجتمع الثاني متوسطة  141المجتمع الأول متوسطة 

, وعدم وجود فرق بيذنهم ذلذك  0م 1إذا الفرض العدمي لا توجد فروق بين متوسطي المجتمعين , متوسطي المجتمعين م
 خنهم متساويان .يعني ب

    µ1  =µ0إذا الفرض العدمي باستمرار: 
 يا اكبر يا اقل يا يساوي . متى نقول أكبر ومتى نقول أقل ؟   1والبديل إما م

 إذا كان الاختبار طرف واحد أيمن أو أيسر , إذا كان المطلوب في المسخلة كلمة وتحتها خط
لمجموعتين ؟ وهنا لا يوجد خط تحت كلمة معينذة إذا مباشذرة هذذا والمطلوب هنا هل هنالك اختلاف حقيقي بين مستوى ا

 اختبار طرفين 
د لا  140=  141إذا الفرض العدمي لا يوجد فروق بين متوسطي مجتمعين إما نقول هذه الجملة أو بديلا منها الرمذوز 

 يوجد اختلاف هذا يعني متساويان د
 فالأول لا يساوي الثاني فهما أكبر أو اقل .إما البديل فمختلفين عن بعضهما يوجد فروق بينهما 

  0م≠  1الفرض البديل: م -0
 وأنت اختر واحدا من الاثنين , كيف نختار إذا ؟  العدمي أم البديل ؟

وسيلة الاختبار التي هي أداة الاختبار وهو القانون الذي نعوض به في البيانذات التذي لذدينا  إذا ننتةل إلى الخطوة الثانية:
 المحسوبة أو القيمة المحسوبة. ونسميه ي

إذا القانون الذي نقوم بحفظه هذو القذانون الثالذث , نحذن أخذذنا الفذرق بذين الاختبذار المتوسذط وقذانون اختبذار نسذبة وهذذا 
 القانون الثالث د الاختبار الفرق بين متوسطيند 

 قوانين: 0إذا في اختبارات الفروض 
 اختبار خاص بالمتوسط. -1
 ة.اختبار خاص بالنسب -0
 اختبار الفرق بين متوسطين وفق القانون الآتي: -0
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  10 – 10    =       0س – 1س   ي= 
                                                             

 09+  60                   00ع+    00ع                
 54     04              ن     ن           0ن                 

 
 هذه قيمة ي المحسوبة .   0,09-  =   0 -=          
           1,646 

 . 1,96 قيمة ي الجدولية ستعطى لك جاهزة  التي هي 

 إذاك أنت أتيت بياء المحسوبة وأنا أعطيتك ي الجدولية , ثم ستعمل مقارنة بين الاثنين 
 ستقارن بينهما . 1,96الجدولية و ي   0,09 -ي المحسوبة = 

في المحاضرة السابقة كنا نقارن مقارنة بيانية عن طريق المنحنى , أذا كان المنحنى يشكل لك صعوبة لديك هذذه طريقذة 
وسنقارن بعذدها بينهمذا د إذاك  0,09وهنا ظهرت بالسالب فسنهمل الإشارة إذاك ستصبح  1,96مع  0,09 –ستقارن الرقم 
 قارن رقم مع رقم بههمال الإشارات لأخذ القرار بالقبول أو الرفضدفي المقارنة سن

 بعد المقارنة إذا كانت:
 * قيمة ي المحسوبة اقل من القيمة الجدولية يقبل الفرض العدمي.

* قيمة ي المحسوبة اكبر من القيمة الجدولية يرفض الفرض العدمي . وإذا رفضت العدمي فذلك يعني انك سذتقبل البذديل 
. 

 . إذاك سيكون القرار  رفض الفرض العدمي وقبول الفرض البديل. 1,96بعد إهمال الإشارة <  0,09ا وهن
ماذا يخبرنا به البديل ؟  يخبرنا بخنه هنالك فروق , ففي هذذه الحالذة يقبذل الفذرق البذديل وتوجذد هنالذك فذروق حقيقيذة بذين 

 العينتين أو المجتمعين . 
 

 المثال الثاني: 
ك من المشاركين في النشاط الرياضي في الكلية هو  54ان إذا متوسط أوز  كجم 69,0طالبا

ك من غيذرهم  أكثركجم , اختبر الفرض القائل بخن الطلبة الذين يمارسون النشاط الرياضي هم 0,0بانحراف معياري  وزنا
 . %5عند مستوى معنوية 

؟ أيمن )أكبر من(  بسبب  كلمة أكثذر ناحيذة إيجابيذه . هنا يوجد كلمة أكثر إذاك البديل اختبار طرف واحد. أيمن أم أيسر" 
 البيانات التي لدينا عينتين : 

 0,5=  1, ع 69,0=  1, س  54=  1ن
  %5 =  ,   0,0=  0, ع  61,5=  0, س  54=  0ن

 )لا يوجد فرق بين متوسطي المجتمعين (  µ1   =µ0الفرض العدمي لن يتغير  -1
ئل الذين يمارسذون النشذاط الرياضذي أكثذر وزنذا مذن غيذرهم فذهذا وضذعنا الفذرض د هنا يطلب أن نختبر الفرض القا

 .µ1   =µ0العدمي ذلك سينفي أية فروق بينهم . إذا سيبقى الفرض العدمي ثابت 
 µ1   <µ0أو  µ1   >µ0وسيتغير في جميع الأسئلة الفرض البديل فسيكون أما 

يمذن وذلذك إذا كانذت توجذد كلمذة فذي التمذرين تحتهذا خذط  مثذل إذا كان اختبذار طذرف أ µ1   >µ0. نضع  µ1   ≠µ0أو 
أكبر, أكثر, أفضل وأي مرادفه لهم وهذه ناحية إيجابية إما إذا أتى أقل, أقصذر, أدنذى, أو تذدني وأي مرادفذه أخذرى ذلذك 

 .≠ يعني اختبار طرف أيسر وإذا لم يوجد كلمة تحتها خط ذلك يعني اختبار طرفين 
وجذذد فذذرق بذين متوسذذطين مجتمعذذين والفذرض البذذديل يقذول بذذخن هنالذذك فذروق فالذذذين يمارسذذون هنذا الفذذرض العذدمي لا ي
ك .  الرياضة هم أكثر وزنا

 كيفية تحديد اختيار أية فرض نتطرق للنقطة الثانية.
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 وذلك بالتعويض في القانون القانون هو
 

 0.0=           16.5 – 69.0    =       0س – 1س   ي= 
                                                             

 0(0,0)+ 0(0,5)                   00ع+    00ع                
 54      54                 ن     ن           0ن                 

  
 

 لمحسوبة .القانون هذا سيعطيني قيمة وسيلة الاختبار أو نسميها ي ا
سذتعطى لذك مذن قبذل الذدكتور  %5سنقارنها مع قيمه الجدولية, والقيمذة الجدوليذه عنذد  0,0هنا ستكون القيمة المحسوبة 

. إذاك لتختار العدمي أو البديل سنقارن بين المحسذوبة والجدوليذة , وإذا كانذت المحسذوبة أكبذر مذن الجدوليذة القذرار 1,65
 حسوبة أقل من الجدولية قبول الفرض العدمي .رفض الفرض العدمي , إذا كانت الم

  1,65< ي الجدوليه =  0,0ي المحسوبة = 
إذاك فعلاك الذين يمارسون النشاط الرياضي أوزانهذم  µ1  >µ0إذاك يرفض الفرض العدمي وبذلك يقبل البديل , والبديل يقول 

 أكثر من غيرهم. 
 

 :0مثال
عتي الخدمات العامة والبناء , وذلك على عينه عشوائية من عمال كذل أجريت دراسة عن ظاهرة الأجور بين عمال صنا

عامذل تبذين أن متوسذط الأجذر  144صناعة , وحصلنا على النتذائج التاليذة : فذي عينذه مذن عمذال صذناعة الخذدمات مذن 
متوسذط عامل تبين أن  144ريال , وفي عينه أخرى من عمال صناعة البناء من  04ريال بانحراف معياري  04اليومي 

 ريال .  04ريال بانحراف معياري  64الأجر اليومي 
 ما إذا كان هناك فروق حقيقة بين الأجور في الصناعتين. %1اختبر عند مستوى المعنوية 

 الحل:
 04=  1, ع 04=  1, س 144=  1المعطيات: ن
 04= 0, ع 64=  0, س 144=  0ن              

 
 µ1  =µ0وق بين متوسطي الأجور في  الصناعتين نضع فروض فرض عدمي وذلك لا يوجد فر

 ≠> أو   أو    µ1  >µ0والبديل 
 ≠ .وهنا لم نجد كلمة تحتها خط إذاك اختبار طرفين أي لا 

 إذاك خطوات الاختبار :
 µ1   =µ0الفرض العدمي :  -1
 µ1 ≠µ0الفرض البديل:   -0

 لاختيار أي منهم نلجخ للخطوة الثالثة إيجاد ي المحسوبة:
 

      64 - 04=        0س – 1س      ي=   -0
                                                            

  944+  044                  00ع+    00ع           
 144    144              ن     ن           0ن            

 
          = 04   =5,55  

             0,6 
 

 .0,50 لاختبار الطرفين  %1ي الجدوليه عند مستوى المعنوية  -0
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 لإيجاد القرار نقارن بين ي المحسوبة و ي الجدوليه  -0
 . إذاك القرار رفض الفرض العدمي.0,50< ي الجدولية=  5,55ي المحسوبة= 

 والفرض البديل يقول يوجد فروق بين الصناعتين . 
 

 بارات الفروض الإحصائية : هذا أخر شيء في اخت
 نفرض فرض عدمي . -1

 نفرض فرض بديل .
 القيمة المحسوبة وفق قانون معين. -0

 نقارنها مع قيمه جدوليه ستعطى لك مستخرجه من جدول التوزيع الطبيعي.

ي الجدوليه رفض الفرض العذدمي وبذذلك  إذا كانت ي المحسوبة > ي الجدوليه قبول الفرض العدمي , ي المحسوبة 

 بول الفرض البديل.ق
 الخطوات ثابتة والمطلوب قياس الفرض العدمي أو البديل .

 قانون نعوض فيه إذا كان خاص بالمتوسط أو النسبة أو الفرق بين متوسطين .  -0
 إذاك هي ثلاث قوانين ويوجد مثلهم في فترات الثقة 

خذ القرار . إما أن تقذارن رقذم مذع رقذم مثذل مذا وبعد ذلك نقارن القيمة المحسوبة مع القيمة الجدولية التي ستعطى لك وتخ
ذكر في هذه المحاضرة أو عن طريق المنحنى للتوزيع الطبيعي وتضع القيم الجدوليه فذي طرفذي المنحنذى أو فذي طذرف 

 واحد ثم توضع القيمة المحسوبة على الجدول إما تقع في منطقة القبول أو الرفض .
 

 المحاضرة التاسعة والعشرون
 

 رة السابقة:في المحاض
انتهينا من استعراض اختبارات الفروض الإحصائية وهي كانت جزء من الاستدلال أو الاستنتاج الإحصذائي  كذان الشذق 

 الآخر لفترات الثقة .
في اختبارات الفروض الإحصائية تكلمنا عن اختبذارات خاصذة بمتوسذط , اختبذارات خاصذة بالنسذبة واختبذارات خاصذة 

وقبذذل ذلذذك تحذذدثنا عذذن فتذذرات الثقذذة فتذذرة الثقذذة تذذدور حذذول تقذذدير معذذالم أو مؤشذذرات المجتمذذع بذذالفرق بذذين متوسذذطين . 
المجهولة عن طريق ما يتوفر من بيانات معينة. نسبة الأمية في الدولة تعتبر معلمة أو مؤشذر , نسذبة البطالذة فذي الدولذة 

ذا مؤشذر أيضذا يسذتخدم فذي مقارنذة الذدول عمر الفرض أو فذي المملكذة هذ×تعتبر مؤشر أو معلمة , متوسط عمر الدولة 
ببعضها , متوسط دخل الأسرة السعودية في المملكة هذا مؤشر أو معلمة يستخدم في مقارنة الدول ببعضها. لكن كل هذه 
المقذاييس مسذتوى عمذر المذذواطن فذي المملكذة أو متوسذذط دخذل الأسذرة فذذي المملكذة أو نسذبة الأميذذة فذي المملكذة أو نسذذبة 

المملكة هذه قيم مجهولة لا نستطيع معرفتها إلا في حاله واحده فقط عندما نعمل التعداد السذكاني الذذي يجذرى البطالة في 
مرة واحده كل عشر سنوات, لكن إذا أردنا اليوم أن نعذرف متوسذط عمذر الفذرد فذي المملكذة نعمذل لذه عمليذة تقذدير التذي 

المتوسذط وأخذرى خاصذة بالنسذبة وأيضذا خاصذة بذالفرق بذين نسميها نحن فترات الثقة . يوجد هنالك فترات ثقة خاصذة ب
 متوسطين . بعد ذلك تحدثنا عن كيفية تحديد حجم العينة.

في هذه المحاضرة سنراجع مجموعة مذن الأسذئلة المختذارة عذن موضذوع فتذرات الثقذة والمحاضذرة القادمذة سذتكون عذن 
 اختبارات الفروض الإحصائية.
 لنرى نماذج من هذه الأسئلة:
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 ضع علامة أما الإجابة الصحيحة
  لكل سرال من الأسئلة التالية 

 
 ملاحظة: د ما سيختي في الامتحان غالبه ما سيكون اختيار متعددد

 
 اختبارات الفروض الإحصائية هي إحدى أدوات الإحصاء التحليلي الإجابة. 1س
 صح  -1
 خطخ -0

 وصفي.: اختبارات الفروض الإحصائية هي إحدى أدوات الإحصاء ال0س
 صح  -1
 خطخ  -0

 : الإحصاء التحليلي هو احد علم الإحصاء.0س
 صح -1
 خطخ  -0

 د علم الإحصاء فرعين إحصاء وصفي وتحليليد
 
 : فترات الثقة واختبارات الفروض الإحصائية يكونان معا الإحصاء التحليلي.0س

 صح -1
 خطخ  -0

 تعليق: د الإحصاء التحليلي له أداتان وهي فترات الثقة وفترات الفروضد
 
 اختبارات الفروض الإحصائية تبحث في مدى فاعلية مؤثر ما من خلال تجربة عشوائية. :5س
 صح  -1
 خطخ  -0

تعليق: د فنحن نرى مدى فاعلية الأسذمدة , مذدى فاعليذة الحذافظ الماديذة ومذدى فاعليذة البذرامج التدريبيذة كلهذا 
 مؤثرات مجربة ونصل للقرار عن طريق اختبارات الفروض الإحصائيةد

 
 ض الإحصائية نوعان: فرض كلي وفرض بديل.: الفرو6س

 صح  -1
 خطخ -0

 : يسمى الفرض العدمي بفرض التساوي أو فرض عدم التغير.1س
 صح  -1
 خطخ -0

 تعليق: د أو الفرض النفي د     
 
 : الفرض العدمي هو احد الفروض الإحصائية.0س

 صح  -1
 خطخ -0

 : الفرض البديل هو احد الفروض الإحصائية.9س
 صح  -1
 خطخ -0

 ي هو فرض ينفي أي اثر.: الفرض العدم14س
 صح  -1
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 خطخ -0
 ≠ . : الفرض البديل هو فرض مركب يخخذ احد الصور التالية < أو > أو11س

 صح  -1
 خطخ -0

دكما نذكر الفذرض البذديل إمذا اختبذار طذرفين < أكبذر مذن , اختبذار طذرف أيسذر تعنذي > اقذل مذن أو اختبذار 
 من ثلاث. . إذا الفرض البديل فرض مركب يخخذ صورة  ≠ طرفين 

 
 : يتعرض القرار الإحصائي إلى عدة أخطاء:10س
 خطخ واحد فقط . -1
 اثنان من الأخطاء. -0
 ثلاثة من الأخطاء. -0
 أربعة من الأخطاء.  -0

 قرارات فيهم اثنان خاطئان فقط إذا فهما نوعان من الأخطاء. 0د القرار الإحصائي 
 
 : أخطاء القرار الإحصائي نوعان.10س

 صح  -1
 خطخ -0

؟  يوجذد خطذخ فذي القذرار الإحصذائي , غمذا افذرض الفذرض العذدمي وهذو صذح د ما هما النوعذان أتتذذكرون 
 ويجب قبوله وهذا خطخ . الخطخ الثاني: اقبل الفرض العدمي وهو خطا يجب رفضه.

 
 : مستوى المعنوية هو احد أنواع إحصاء القرار الإحصائي.10س

 صح  -1
 خطخ -0

ال رفض الفرض العدمي وهذو صذح ويجذب د وهو خطخ من النوع الأول. ما هو مستوى المعنوية ؟  هو احتم
 قبوله. إذا فهو خطخ من النوع الأول يسمى مستوى المعنويةد

 
 :  : يرمز لمستوى المعنوية بالرمز 15س

 صح  -1
 خطخ -0

عبارة عن رفض الفرض العدمي مع الرغم انه صح ويجب قبوله وهذا خطذخ   دمستوى المعنوية الذي رمزه 
 وى المعنوية.أو مست  ( فيعطي رمز  ويسمى آلفا )

 
 : مستوى المعنوية هي نسبة الخطخ التي يحددها الباحث مقدما:16س

 صح  -1
 خطا -0

 د%5أو  %1د هي إما 
 
 على النحو التالي:  : يعرف مستوى المعنوية 11س
 فرض الفرض العدمي وهو صحيح ويجب قبوله . -1
 رفض الفرض العدمي وهو خطخ ويجب رفضه . -0
 بوله .قبول الفرض العدمي وهو صحيح ويجب ق -0

 
 اختبار الطرفين: بفرض توفر البيانات التالية بعد إجراء تجربة عشوائية 10س
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µ =64  = 14, ع= 54, س= 144, ن  
 . الفرض العدمي يكون على صورة: 5% =  

1- µ =64   
0- µ = 64 – 54 
0- µ  ≠64  

 
 سؤال آخر على نفس المسخلة :

 اختبار الطرفينية : بفرض توفر البيانات التالية بعد إجراء تجربة عشوائ19س
µ =64  = 14, ع= 54, س= 144, ن  

 . الفرض البديل هنا: 5% =  
1- µ =64   
0- µ = 54 
0- µ  ≠64  
 ≠ ولدينا هنا اختبار طرفين فيكون الأكبر والأصغر ≠ . فالفرض البديل إما < أو > أو  64د الفرض العدمي =  

واحذد إمذا اكبذر إذا طذرف أيمذن أو اصذغر إذا كذان أمذا إذا كذان اختبذار طذرف ≠ ** إذا كان اختبار طرفين البذديل 
 أيسرد

 
 :اختبار للطرفين: بفرض توفر البيانات التالية بعد إجراء تجربة عشوائية 04س

µ = 14  = 14, ع=  04, س =  144, ن 
 . قسيمة وسيلة الاختباري: 5% =  

 54ي =  -1
 15ي =  -0
 14ي =  -0

 =  ينذذة, س  متوسذذط العينذذة وع الانحذذراف المعيذذاري و يعنذذي متوسذذط المجتمذذع, و ن حجذذم الع µد مذذاذا يعنذذي 
 . هنا يسخلني عن قيمة ي   5%

 ن(   µ -) س لدينا نحن معرفة سابقة بالقانون : ي = 
 ع                                                        

 د 14=    144=   14×  14=   14(   14 -04)إذا 
           14                   14          14 

 
 : بفرض توفر البيانات التالية بعد إجراء تجربة عشوائية اختبار طرفين :01س
 µ= 10  = 0, ع =  14, س =  06, ن  

 قيمة أو وسيلة الاختباري = : 5% =  
 0ي=  -1
 1-ي=  -0
 0-ي=  -0

 (    نµ -) س دمشابهه للمسخلة السابقة ونعوض بالقانون : ي = 
 ع                                                                     

 د 0-=   10-=    6( × 0-)=   06(   10 – 14)= 
           0                        0            0 

 
 6: إذا كانت قيمة وسيلة الاختبار ي المحسوبة = 00س

 . فهذا يعني : 1,96والقيمة الجدولية= 
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 ي.قبول الرفض العدم -1
 رفض الفرض البديل. -0
 رفض الفرض العدمي. -0

د هنالك قاعدة دوما إذا كانت ي المحسوبة < القيمذة الجدوليذة يذرفض الفذرض ألعذدمي , أو إذا ي المحسذوبة = 
 الجدولية أيضا سيدخل في منطقة الرفض وإذا كانت ي المحسوبة > الجدولية يقبل العدميد

 
 1,96والقيمة الجدولية=  0,0لمحسوبة= : إذا كانت قيمة وسيلة الاختبار )ي( ا00س

 هذا يعني:
 قبول الفرض العدمي. -1
 رفض الفرض البديل. -0
 رفض الفرض العدمي. -0

 دي المحسوبة < ي الجدولية , إذا رفض الفرض العدمي د.
 
 1,0: إذا كانت قيمة وسيلة الاختبار )ي( المحسوبة = 00س

 فهذا يعني: 1,96والقيمة الجدولية = 
 مي.قبول الفرض العد -1
 قبول الرفض البديل. -0
 رفض الفرض العدمي. -0

 
 د هنا ي المحسوبة > الجدولية إذا يقبل الفرض العدميد

**ملحوظة: دائما ستعطى لك القيمة الجدولية ودائما أنت من ستجلب القيمة المحسوبة.. وفي هذذه الأمثلذة أتذت 
 للتدريب فقط على مسخلة القبول والرفض**

 
 0,5الاختبار )ي( المحسوبة = : إذا كانت قيمة وسيلة 05س

 . فهذا يعني: 0,05والقيمة الجدولية = 
 قبول الفرض العدمي. -1
 قبول الفرض البديل. -0
 .رفض الفرض العدمي -0

 دي م < ي ج إذا قبول العدمي د
 
 هي قيم مستخرجة من جدول الإجابة: 0,05 – 1,96: القيم الجدولية: 06س
 توزيع ذو حدين. -1
 توزيع بولسون. -0
 .توزيع طبيعي -0

 
هذه مستخرجة من جدول التوزيع الطبيعي لأن ي محسوبة  1د القيم هذه التي ستعطى لك جاهزة من أين أتت؟

 والياء المحسوبة قيمة معيارية. فالقيم الجدولية هذه مستخرجه من جدول التوزيع الطبيعيد
 
مذا للحذوافز الماديذة وحده في اليوم, جذرب نظا 04: إذا كان متوسط إنتاجية عامل في احد المصانع هي 01س

وحذده بذانحراف  01عامل لمدة معينة. تبين بعذدها ان متوسذط إنتاجيذة العامذل فذي العينذة أصذبح  144على عينة من 
وحدات أريد اختبار اثر الحوافز المادية على إنتاجية العامل في ضذوء هذذا الاختبذار يكذون شذكل الفذرض  0معياري 

 العدمي والفرض البديل هو:
 . µ  ≠04, الفرض البديل  µ = 04فرض عدمي  -1
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 . µ < 04, الفرض البديل  µ = 04فرض عدمي  -0
 . µ > 04, الفرض البديل  µ = 04فرض عدمي  -0

 
المعني بالمجتمع, ويوجد مؤثر  µأو م   إذا أتى في أول السطر مباشرة يعتبر  µد المتوسط في هذه المسخلة يعتبر 

 هنا وهو الحوافز المادية..
 . 0, ع =  01, س =  144ن= 

كيذف هذو الفذرض العذدمي « في ضوء هذا الاختبار» في هذه المسخلة لا يطلب اختبار كامل فقط في جزئية معينة 
 والبديل ؟ 

والفرض البديل أمذا < أو >  04إذاك طلب في هذه المسخلة شكل الفرض العدمي والبديل فقط, الفرض العدمي دوما 
 لحوافز المادية .أو = , والسؤال هنا يرغب باختبار اثر ا

 ≠( .لكن هل يوجد كلمة تحتها خط ؟؟ لا لا يوجد إذا مباشرة اختبار طرفين )طرفين يعني
 
وحذده فذي اليذوم, جذرب نظامذا للحذوافز الماديذة  04: : إذا كان متوسط إنتاجية عامل في احد المصذانع هذي 00س

وحذده بذانحراف  01العامذل فذي العينذة أصذبح  عامذل لمذدة معينذة. . تبذين بعذدها ان متوسذط إنتاجيذة 144على عينة مذن 
من إنتاجية العامل في ضوء هذا الاختبار يكون تحسن وحدات يريد اختبار الفرض القائل بخن الحوافز المادية  0معياري 

 شكل الفرض العدمي والفرض البديل هو:
 . µ  ≠04, الفرض البديل  µ = 04فرض عدمي  -1
 . µ > 04, الفرض البديل  µ = 04فرض عدمي  -0
 . µ > 04, الفرض البديل  µ = 04فرض عدمي  -0

 
دلاحظ كلمة تحسن تحتها خط , وعند وجود كلمة تحتها خط إذا اختبذار طذرف واحذد أيمذن أو أيسذر . لاحذظ كلمذة 

 )تحسن( أذاك طرف أيمن يعني أكبر من د
( بسذبب 0بذر فالإجابذة هذي), المشكلة بالبذديل: اكبذر أو اقذل نقذول بخنذه أك µ = 04فالفرض العدمي لا يتغير وهو 

 كلمة تحسن.
 **ملاحظة للمرة الثانية لم يطالب بالاختبار كامل بل جزئية من الاختبار*

 
وحده في اليوم, جرب نظاما للحوافز المادية علذى  04: إذا كان متوسط إنتاجية عامل في احد المصانع هي 09س
وحذدات.  0وحده بانحراف  00جية العامل في العينة أصبح عامل لمدة معينة , تبين بعدها أن متوسط إنتا 144عينة من 

 وفق هذه البيانات تكون القيمة المحسوبة ي هي:
  14ي =  -1
  04ي =  -0
  04ي =  -0

  0, ع= 00, المتوسط في العينة =  144, ن =  µ = 04الحل: د المعطيات 
 وفقا للبيانات المعطاة القيمة المحسوبة ي كم تساوي ؟ 

ب الاختبذار بالكامذل , فقذط فذي ضذوء البيانذات المعطذاة كيفيذة شذكل ي المحسذوبة , مطلذوب هنا أيضذا غيذر مطلذو
 خطوة واحدة فقط ي المحسوبة.

 (   نµ -) س نعوض بالقانون : ي =  {ياء المحسوبة }لمعرفة ي م 
 ع                                                                          

 د 04=   04=  14×0=    441(  04 – 00= )
          0                     0         0 

 
وحدة في اليوم , جرب نظاما للحوافز المادية على  04: إذا كان متوسط إنتاجية عامل في احد المصانع هي 04س
 0بانحراف معيذاري  وحدة 00عامل لمدة معينة , تبين بعدها أن متوسط إنتاجية العامل في العينة أصبح  144عينة من 
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أريذد اختبذار اثذر الحذوافز الماديذة علذى  1,96هذي  %5وحدات وعلى فرض أن القيمذة الجدوليذة عنذد مسذتوى المعنويذة 
 إنتاجية العامل, بهذه المعلومات يكون القرار الإحصائي:

 قبول الفرض العدمي. -1
 رفض الفرض البديل.  -0
 رفض الفرض العدمي. -0

المتبقذي  1,96لذديك =  خقارن ي المحسوبة مع ي الجدولية . ي الجدوليذة معطذاةالحل: د اختبار احد الثلاثة س
 عليك أيجاد ي الجدولية وتختي بها عن طريق القانون :

  (   ن  µ -) س ي = 
 ع              

 نرفض الفرض العدمي وإذا كانت 1,96إذا كانت ي المحسوبة < 
 هذه المسخلة نعوض بالقانونستقبل الفرض العدمي , وفي  1,96ي المحسوبة >  
(00 – 04   )144   = 0  ×14  =04  =04 

             0                   0          0 
 1,96و ي الجدولية =  04ي المحسوبة= 

 إذا ي م < ي ج فبتالي رفض الفرض العدمي.
 * ملحوظة : عليك حساب ي المحسوبة ثم مقارنتها مع الجدولية للتوصل لقرار* 
 
وحدة في اليوم , جرب نظاما للحذوافز الماديذة  04: إذا كان متوسط إنتاجية عامل في احد المصانع هي 01س

وحذدة بذانحراف  00عامل لمدة معينة , , تبين بعدها أن متوسط إنتاجية العامذل فذي العينذة أصذبح  06على عينة من 
أختبر اثر الحوافز الماديذة  0,50هي  %1 وحدات وعلى فرض إن القيمة الجدولية عند مستوى المعنوية 6معياري 

 على إنتاجية العامل , وفق هذه المعلومات يكون القرار الإحصائي:
 قبول الفرض العدمي. -1
 قبول الفرض البديل.  -0
 رفض الفرض العدمي. -0

  6, ع =  00, س =  06, ن =  µ = 04الحل :د المعطيات : 
  05, 0الجدولية = 

 رفض لمعرفة ذلك سنقارن ) ي م( ي المحسوبة مع )ي ج( ي الجدولية  القرار هل سيكون شكله قبول أم
 ي م = ؟    0,50ي ج = 

    06(     04 -00) =   (   ن  µ -) س نعوض بالقانون لمعرفة ي م  ي = 
 6ع                                                                                

0×6    =10   =0 
     6          6  

 نعمل مقارنة : ي م > ي ج إذا فالقرار قبول الفرض العدمي.د  0,50, ي ج =  0ي م = 
 
, نظمت حملة إعلانية لهذا المنتج لمدة معينة , تبين بعذدها  %64: إذا كانت نسبة توزيع احد المنتجات هي 00س

بر أثر الحملة الإعلانية على توزيع هذا المنتج . . اخت %11أسرة , أن نسبة التوزيع أصبحت  14444أنه في عينة من 
 وفق هذه البيانات يكون الفرض العدمي والفرض البديل على الصورة :

 4,6≠ الفرض البديل  ل           4,6الفرض العدمي  ل =  -1
 4,6الفرض البديل  ل <           4,6الفرض العدمي  ل =  -0
 4,6يل  ل > الفرض البد          4,6الفرض العدمي  ل =  -0

 د إذا كانت المسائل التي سبقت تكلمت عن متوسط فهنا يتحدث عن نسبة.
 ≠ د لم يوجد هنا كلمة تحتها خط إذا سنختار 
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, نظمت حملة إعلانيذة لهذذا المنذتج لمذدة معينذة , تبذين  %64: إذا كانت نسبة توزيع احد المنتجات هي 00س
. اختبر الفرض القائل بخن الحملة الإعلانية  %11التوزيع أصبحت أسرة , أن نسبة  14444بعدها أنه في عينة من 

 نسبة توزيع هذا المنتج . وفق هذه البيانات يكون الفرض العدمي والفرض البديل :زيادة ساهمت في  
 4,6≠ الفرض البديل  ل           4,6الفرض العدمي  ل =  -1
 4,6الفرض البديل  ل <           4,6الفرض العدمي  ل =  -0
 4,6الفرض البديل  ل >           4,6الفرض العدمي  ل =  -0

الحل :د يوجد كلمة تحتها خط  يوجد هنا زيادة . في هذه المسائلة يريد فقط جزئيه معينة )وفق هذه البيانات( .  
 فوجود الزيادة إيجابي إذا طرف أيمن وذلك يعني بخن ل <.

 
, نظمت حملة إعلانيذة لهذذا المنذتج لمذدة معينذة , تبذين  %64: إذا كانت نسبة توزيع احد المنتجات هي 00س

. اختبر أثذر الحملذة الإعلانيذة علذى توزيذع  %66أسرة , أن نسبة التوزيع أصبحت  14444بعدها أنه في عينة من 
 هذا المنتج . وفق هذه البيانات تكون ي المحسوبة :

 10,06ي =  -1
 6,66ي =  -0
  5,6ي =  -0

 د المعطيات : ل , ل هـ , ن 
  ل المجتمع –ل هـ )ل العينة( المحسوبة عبارة عن    ي  

                                               

 ستعوض في القانون وتعرف شكل ي م وتحددها. د
 
 , نظمذذذذذذذذذت حملذذذذذذذذذة إعلانيذذذذذذذذذة لهذذذذذذذذذذا المنذذذذذذذذذتج  %64: إذا كانذذذذذذذذذت نسذذذذذذذذذبة أحذذذذذذذذذد المنتجذذذذذذذذذات 05س

. اختبذر أثذر الحملذة الإعلانيذة علذى  %66أسرة , أن نسبة التوزيع أصبحت  14444, تبين بعدها أنه في عينة من 
 . وفق هذه البيانات , يكون القرار الإحصائي هو : 1,96توزيع هذا المنتج . وعلى فرض أن القيمة الجدولية = 

 قبول الفرض العدمي.  -1
 قبول الفرض البديل.  -0
 رفض الفرض العدمي. -0

 . %66ـ )العينة( = , ل ه  %64د المعطيات ل المجتمع 
يراد بالمسخلة القرار الإحصائي . يوجد لدينا ي ج وعلينا أن نحسب ي م بالقانون ثم نعمل لهم مقارنة إذا كانذت ي 
ك فذذي منطقذذة الذذرفض. وهذذذه المسذذخلة  م < ي ج أرفذذض أمذذا إذا كانذذت ي م > ي ج أقبذذل. وإذا كانذذت مسذذاوية فتذذدخل أيضذذا

 ل للإجابة .دتحتاج للقانون للتطبيق عليه للتوص
 
مذذن القيمذذة الجدوليذذة )ي  أكبذذر: بفصذذه عامذذة إذا كانذذت القيمذذة المحسذذوبة لوسذذيلة الاختبذذار)ي المحسذذوبة( 06س

 الجدولية( فهذا يعني:
 قبول الفرض العدمي. -1
 رفض الفرض العدمي. -0
 لا يمكن الاختيار. -0

 
مذذن القيمذذة الجدوليذذة )ي غر أصذذ: بفصذذه عامذذة إذا كانذذت القيمذذة المحسذذوبة لوسذذيلة الاختبذذار)ي المحسذذوبة( 01س

 الجدولية( فهذا يعني:
 قبول الفرض العدمي.  -1
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 قبول الفرض البديل.  -0
 رفض الفرض العدمي. -0

 
مذذن القيمذذة الجدوليذذة )ي يسذذاوي  : بفصذه عامذذة إذا كانذذت القيمذذة المحسذذوبة لوسذذيلة الاختبذار)ي المحسذذوبة( 00س

 الجدولية( فهذا يعني:
 قبول الفرض العدمي.  -1
 لبديل.قبول الفرض ا  -0
 رفض الفرض العدمي. -0

 د إذا = تدخل في منطقة الرفض د 
 
: أجري اختبار فذي مذادة الإحصذاء علذى عينتذين مذن الطلبذة وحصذلنا علذى النتذائج التاليذة,في العينذة الأولذى 09س

 54درجذه. أمذا فذي العينذة الثانيذة والتذي تضذم  0بانحراف معياري =  10طالب كان متوسط الدرجة =  54والتي تضم 
درجات . اختبر الفرض القائل بعدم وجود اختلاف حقيقي بذين  0بانحراف معياري =  15الب كان متوسط الدرجة = ط

. وفذذق هذذذه البيانذذات يكذذون الفذذرض العذذدمي 1,96عنذذد وجذذود القيمذذة الجدوليذذة =  %5العينتذذين عنذذد مسذذتوى المعنويذذة 
 والفرض البديل على الصورة:

 µ1  ≠µ0البديل:  , الفرض    µ1  =µ0الفرض العدمي:  -1
 µ1  >µ0, الفرض البديل:     µ1  =µ0الفرض العدمي:  -0
 µ1  <µ0, الفرض البديل:     µ1  =µ0الفرض العدمي:  -0

 د نتحدث هنا عن اختبار الفرق أو فترة الثقة للفرق بين متوسطين
 بما أنه لا يوجد كلمة تحتها خط فهذا لا يساويد 
 

تالية سنستكمل استعراض مجموعه أخرى من الأمثلة  التوضيحية من اجل هنا تنتهي المحاضرة وفي المحاضرة ال
التعود على حل الأسئلة . وفي فترات الثقة سيطلب جزئية محددة وليس الاختبار بكامله لان نمط الأسئلة هنذا اختيذار مذن 

لقيمذة المحسذوبة و متعدد فسيختي جزئية معينة في السذؤال سذيطلب مذثلا شذكل الفذرض العذدمي والفذرض البذديل , شذكل ا
القرار الإحصائي ) فالقبول أو الرفض تكون نتيجة أن تقارن القيمة المحسوبة بالقانون الذي تم حفظه مع القيمة الجدولية 

 وتتخذ القرار(
: أجري اختبار فذي مذادة الإحصذاء علذى عينتذين مذن الطلبذة وحصذلنا علذى النتذائج التاليذة,في العينذة الأولذى 04س

 54درجذه. أمذا فذي العينذة الثانيذة والتذي تضذم  0بانحراف معياري =  10لب كان متوسط الدرجة = طا 54والتي تضم 
درجات . اختبر الفرض القائل بعدم وجود اختلاف حقيقي بذين  0بانحراف معياري =  15طالب كان متوسط الدرجة = 
البيانات تكون قيمة وسيلة الاختبذار ي  . وفق هذه1,96عند وجود القيمة الجدولية =  %5العينتين عند مستوى المعنوية 

: 
 0,16ي =  -1
 0,16 -ي =  -0
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 المحاضرة الثلاثون
 

 في المحاضرة السابقة بدأنا في مراجعة موضوع الاختبارات الإحصائية وخطوات الاختبار عدة خطوات متتالية: 

 .الفرض العدمي والبديل 

 .القيمة المحسوبة , القيمة الجدولة ستعطى لك 

 ارنة بين القيمتين لاتخاذ القرار في قبول أو رفض الفرض العدمي.المق 
شاهدنا كيفية السؤال في المرات السابقة فهو لم يختي كخطوات كاملة بذل جزئيذة معينذة مثذل شذكل الفذرض العذدمي 

 والبديل , شكل القيمة المحسوبة ويسخل عن القرار والقرار نتوصل له عن طريقة المقارنة بين ي م و ي ج .
 وفي هذه المحاضرة تبقى لنا مراجعة أسئلة عن فترات الثقة, لنرى نماذج من هذه الأسئلة:

 : فترات الثقة هي احد أدوات الإحصاء التحليلي:1س
 صح -1
 خطخ -0

 
 : فترات الثقة هي إحدى أنواع التوزيعات الاحتمالية:0س
 صح -1
 خطخ -0

 
 : التقديرات نوعان : تقدير بنقطة وتقدير بفترة ثقة:0س
 صح -1
 خطخ -0

 
 : فترة الثقة هي أسلوب لتقدير:0س
 متوسط المجتمع. -1
 النسبة في المجتمع فقط. -0
 كل ما سبق. -0

 
 : فترة الثقة عبارة عن حدين يقع داخلها:5س
 متوسط المجتمع فقط. -1
 النسبة في المجتمع فقط. -0
 كل ما سبق. -0

 
 = س  فهن هذا يسمى : µ: إذا كانت 6س
 تقدير المتوسط بنقطة. -1
 ثقة.تقدير متوسط بفترة ال -0
 تقدير النسبة بفترة الثقة. -0

 

 ن   [ فهن هذا يسمى :÷     ع × ] ي  =  س  µ: إذا كانت 1س

 تقدير المتوسط بنقطة . -1
 تقدير المتوسط بفترة الثقة. -0
 تقدير النسبة بفترة الثقة. -0

 =  س  فهذا يعني متوسط بنقطة د µد إذا أتى 
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 ذا يسمى :( فهن ه0: إذا كانت ل = ل هـات )ل0س
 تقدير المتوسط بنقطة . -1
 تقدير المتوسط بفترة الثقة. -0
 تقدير النسبة بفترة الثقة. -0

 د 0د أو يسمى تقدير وحيد القيمة لأن ل لها قيمة وحيدة اسمها ل
 

 ن [ فهن هذا يسمى: ÷  0ل( -1) 0ل× ]   ي   0: إذا كانت ل = ل9س

 تقدير المتوسط بنقطة . -1
 سط بفترة الثقة.تقدير المتو -0
 تقدير النسبة بفترة الثقة. -0

 
 فهن قيمة الدرجة المعيارية ي : % 95: عند درجة ثقة 14س
  1,96ي =  -1
 0,05ي =  -0
 ي = صفر  -0

 د ملاحظة ستختي دائما جاهزة لك ولكن هنا من اجل المراجعة فقطد.
 
 فهن قيمة الدرجة المعيارية ي : %99: عند درجة ثقة 11س
  1,96ي =  -1
 0,05ي =  -0
 ي = صفر  -0

 
 فهن قيمة ي: %99إلى  %95: عندما تزيد فترة الثقة من 10س
 ي تزيد. -1
 ي تقل. -0
 ي لا تتغير . -0

                  عندما تزيد فترة الثقة تزيد ي د"
 
 1,96, ي =  09, ن =  10, ع =  14: إذا توفرت لك البيانات التالية : س = 10س
 تقع بين : µفهن 

1- 10,90   ,66,0  
0- 14    ,00  
0- 11,96   ,60,40  

آو  0أو  1أو + وستعطيك حد أعلى وحد أدنى  , وستجد الإجابة أما  –إما  14د ستعوض بالقانون وستكون س  
 د 0

 
 0,50, ي =  09, ن =  10, ع =  14: إذا توفرت لك البيانات التالية : س = 10: س10س
 تقع بين : µفهن 

1- 15,16   ,60,00  
0- 14          ,00 
0- 10,50 , 61,00  

 ( وسيعطيك الأدنى وأخرى تجمع)+(-ومرة ستطرح ) 14دسنعوض بالقانون و س  ستكون 
 وسيعطيك الحد الأعلى. وتختار واحد من الخيارات وستجده رقم واحد .د
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بانحراف معياري =  00: في أحدى الشركات سحبت عينة من موظف , كان متوسط عمر الموظف فيها = 15س

 سنة.  0
 متوسط عمر الموظف في هذه الشركة: %95قة قدر بدرجة ث

 µ = 01               ,01متوسط عمر الموظف في الشركة  -1
  µ = 00,90        ,01,40متوسط عمر الموظف في الشركة  -0
 µ = 00,50        ,04,50متوسط عمر الموظف في الشركة  -0

كما في الأمثلة التذي سذبقت.  1,96اوي تس %95د ستعوض بالقانون بالمعطيات التي لديك وي ستجدها إنها عند 
 عندما تعوض بالقانون ستتمكن من معرفة الإجابة  واختيار احد الخياراتد

 
 : إذا توفرت لديك البيانات التالية:16س
  0,50, ي =  044, ن =   4,6( = 8ل -1, )  4,40=  8ل

 فهن ل تقع بين:
  4,01,    4,00ل =  -1
 4,04,  4,04ل =  -0
 4,0,     4,0ل =  -0

 عبارة عن ل العينة , ول هي ل المجتمع . و)ل تعني نسبة(.  8د هنا ل هات التي هي ل

 ن [ .÷  0ل( -1) 0ل× ]   ي   0حسنا ل أين تقع ؟  لمعرفة ذلك نعوض بالقانون : ل =  ل

جابة أحذد الخيذارات المسائل هذه كلها عبارة عن قانون تعوض به ثم سيظهر لك حد أعلى وحد أدنى , ثم ستجد الإ
 الثلاث د.
 
طالب, قذدر بدرجذة  54طالب , كان عدد الوافدين بها  044: في جامعة الإمام اختبرت عينة عشوائية  من 11س

 نسبة الطلاب الوافدين في جامعة الإمام: %95ثقة 
 4,05,    4,01نسبة الطلاب الوافدين في الجامعة ل =  -1
 4,19,    4,01= نسبة الطلاب الوافدين في الجامعة ل  -0
 4,04,    4,05نسبة الطلاب الوافدين في الجامعة ل =  -0

نسذبة   8د هذا المثال يتكلم عن فتذرات الثقذة .سذنعوض بالقذانون ونعذرف الإجابذة . وهنذا يريذد نسذبة الوافذدين إذا ل

  ( =  8طالب وافد , إذا نسبتهم )ل 54طالب منهم  044لدينا هنا  العينة , فكيف نوجدها ؟  

 ثم نعوض بالقانون فيعطينا حد أعلى وحد أدنى ثم نتوصل للاختيارد. 
 
 : أذا توفرت لديك البيانات التالية: 10س
  5=  1, ع          14=  1, س         144= 1ن
 5=  0, ع          54=  0, س         144= 0ن

 كون:فهن الفرق بين متوسطي المجتمعين ي  %95وعند درجة ثقة 
1-  (µ1 - µ0  = )01,0  ,10,6 
0-  (µ1 - µ0  = )04,0  ,10,0 
0-  (µ1 - µ0  = )05        ,15 

 [   00ع  +    01ع ي ]      (  0س - 1( = )س µ1 - µ0قانون الفرق بين متوسطين ) د 

                  0ن            1ن                                                                                 
 البيانات متواجدة كلها عليك فقط التعويض بالقانون :

  (14-54  )  1,96     [ ×05    +05    
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                                  144     144  
 ثم تتوصل للحل وتقوم بالاختياردستحل العملية ثم تظهر لك النتائج , وسيظهر لك الحد الأدنى والأعلى 

 
 ( تناسبا  : ờ: يتناسب حجم العينة مع تباين المفردات في المجتمع )19س
 طرديا  -1
 عكسيا -0
 طرديا أو عكسيا  -0

 د كلما ازداد التباين ازداد حجم العينة إذاك علاقة طردية د.
 
ك:04س  : : يتناسب حجم العينة مع تباين خطخ التقدير )د( تناسبا
 طرديا  -1
 ياعكس -0
 طرديا أو عكسيا  -0

 د وحجم العينة يتناسب مع خطخ التقدير فكلما زاد الخطخ زاد حجم العينة إذاك علاقة عكسية د.
 
ك:01س   : يتناسب حجم العينة مع تباين درجة الثقة في التقدير تناسبا
 طرديا  -1
 عكسيا -0
 طرديا أو عكسيا -0

 
 :: إذا كانت النسبة في المجتمع ل مجهولة , فهننا نعتبرها00س
 , 5ل =  -1
 1ل =  -0
 ل = صفر -0

 
 : القانون المستخدم في تقدير حجم العينة في حالة المتوسط هو:00س
 د[ ÷    ờ×  0ن = ] ي -1
 د[ ÷ ờ 0×  0ن = ] ي -0
  0د[ ÷  ờ0×  0ن = ] ي -0

 
 القانون المستخدم في تقدير حجم العينة في حالة النسبة هو :

 0د –ل ( [  – 1× )ل ×  0ن = ] ي -1
  0د [ ÷ 0ل×  0ن = ] ي -0
 0ل ( [ د – 1× ) 0ن = ] ي -0

 
 : بفرض توفر البيانات التالية :05س

 , فهن حجم العينة ن يكون : ờ0  =54,   0, د =   1,96ي = 
ك  01ن =  -1  تقريبا
ك  54ن =  -0  تقريبا
ك  50ن =  -0  تقريبا

 ونخرج الناتج ونختار الإجابةد 0د( ÷  ờ0×  0د نعوض في القانون ن = ) ي
 
 ت التالية:: بفرض توفر البيانا06س
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 , فهن حجم العينة ن يكون:  4,1, د =   4,1, ل =   1,96ي = 
 04,1ن =  -1
 144ن =  -0
  16ن =  -0

 = 0د÷ ل ( [  – 1× )ل ×  0د نعوض في القانون  ن = ] ي
 سيظهر الناتج بحجم العينة د 4,10([ ÷ 4,1 -1× ) 4,1×  1,960]  
 
م عن بعد لتقدير متوسط عمر الدارس بشرط ألا يتجاوز : ما هو حجم العينة الواجب سحبها من طلاب التعلي01س

 سنوات: 0على فرض أن الانحراف المعياري للأعمار =  %95سنوات وبدرجة ثقة  0الخطخ في التقدير عن 
ك  01ن   =  -1  تقريبا
ك  10ن   =  -0  تقريبا
ك  014ن   =  -0  تقريبا

 
ذلذك يعنذي أن  %95, ودرجذة الثقذة  0د ( = د في هذه المسخلة نستخدم قانون المتوسط. وهنا الخطخ في التقدير ) 

.  وعليذذذك %95عنذذذد درجذذذة ثقذذذة 1,96و ع  و ي حيذذذث أنهذذذا    ờ. لذذذديك كذذذل المعطيذذذات د  و  ờ  = 0, و  1,96ي 
 التعويض بالقانون  ومعرفة الإجابة د  

ي = ,  %95عنذد درجذة ثقذة 1,96**ملاحظة:  عليك حفظ قيم ي وقيمتذين اثنتذين تكذون كافيذة هنذا وهذي ي =  
 ** %99عند درجة ثقة  0,50

 
: ماهو حجم العينة الواجب سحبها من العاملين بهحدى الشذركات لتقذدير متوسذط دخذل الفذرد فيهذا بشذرط ألا 00س

 ريال:054على فرض أن الانحراف المعياري للرواتب =  %95ريال وبدرجة ثقة  144يتجاوز الخطخ في التقدير عن 
ك 00ن   =  -1  تقريبا
ك 10ن   =  -0  تقريبا
ك.00ن   =  -0  تقريبا

د حجم العينة لها قانونين, نستخدم أي منهما على حسب المعطيات في المسخلة. وهنا يريد أن يحسب النسبة, قانون 
 . 0د( ÷  ờ0×  0المتوسط هو ن = ) ي
 . سنعوض بالقانون ونتوصل للإجابة د  ờ = 054  1,96,  ي =  144المعطيات: د = 

 
وبدرجذة  %0اجب سحبها من العاملين بهحدى الشركات لتقدير نسبة المتزوجين عن : ما هو حجم العينة الو09س

 :%05على فرض أن نسبة المتزوجين من دراسات سابقة كانت  %95ثقة 
ك  1456ن   =  -1  تقريبا
ك  114ن   =  -0  تقريبا
ك 1044ن   =  -0  تقريبا

 النسبة د نستخدم قانون النسبة لأنه يريد حجم العينة لحساب نسبة المتزوجين. قانون
 0 د÷ ل ( [  – 1× )ل ×  0ن = ] ي  

  %05, ل =  1,96, ي =  %0وذلك يعني أن د  %0هنا الخطخ 
  4,400( [ ÷  4,55× )  4,05×  1,960إذاك ن = ] 

 احسب قيمة ن وقم بالاختيار د
 
اوز الخطذخ فذي : ما هم حجم العينة الواجب سحبها من مدينة الرياض لتقدير نسذبة البطالذة بهذا بشذرط لا يتجذ04س

 . %95وبدرجة ثقة  %0التقدير عن 
ك 1054ن   =  -1  تقريبا
ك 1461ن   =  -0  تقريبا
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ك 1044ن   =  -0  تقريبا
ك أنذه عنذدما تكذون  ل  د هنا نستخدم قانون النسبة. جميع المعطيات لدينا في المسخلة ماعدا ل , وقد قررنا سذابقا

  4,5مجهولة  فهنها تساوي 
  4,400( [ ÷  4,5× ) 4,5×  1,960إذاك ن = ] 

 ستخرج الناتج وتتوصل للإجابة د
 

راجعنا هنا فترات الثقة ويوجد فترة الثقة للمتوسط , وفترة الثقة للنسبة وفترة الثقة للفرق بين متوسطي المجتمعين 
 وفي الأخير تقدير حجم العينة.

  مراجعة سريعة لما سبق دراسته
ا عذذن تعريذذف الاحتمذذال , وحذذدود الاحتمذذال يقعبذذين الصذذفر بذذدأنا لموضذذوع الاحتمذذالات.. وفذذي الاحتمذذالات تحذذدثن

 والواحد , وفي الاحتمالات إما أن نتحدث عن أحداث بسيطة آو أحداث مركبة .
في الأحداث البسيطة احتمالها ) ح أ ( : ) م / ن ( وهنالك قانونين قانون الجمع وقانون الضرب ويعود الطالب لها 

 بالتفصيل.
 :  والباب الثاني

ال الاحتمالية , فهنالك دالة الاحتمال والعلاقة بذين ) س ( و ) ح س ( بذالمتغير العشذوائي الذذي يسذمى ) س ( الدو
 واحتمالات الحدوث )ح س (.

ح س( , ×فذذي دالذذة الاحتمذذال سذذيختي جذذدول فيذذه ) س ( و) ح س ( ومطلذذوب منذذك التوقذذع والتبذذاين , التوقذذع )س
 ( µ0-ح س ×0والتباين )س
 

 الباب الثالث:
 تحدثنا عن بعض التوزيعات الاحتمالية : توزيع ذو الحدين , و البوسون  و الطبيعي . 

 .ذو الحدين والبوسون للمتغيرات المتقطعة د تخخذ أحدات سليمة د 

 . الطبيعي للمتغيرات المتصلة 
 في الحدين والطبيعي إذا اعطاك ن و ل سنستخدم إما ذو الحدين أو البوسون .

 حدين والبوسون ؟س: متى نستخدم ذو ال
هنذا نسذتخدم البوسذون , إمذا إذا كذان غيذر ذلذك فنسذتخدم التوزيذع ذو  4,1و ل  اقذل مذن  04إذا كانت ن اكبر مذن 

 الحدين .
ك للقانون . ثم نختي بـ س تساوي قيمة معينة  أو أكبر أو اقل .  في جميع الحالات يجب أن تكون حافظا

نفس الشيء ولكن البوسون حالة خاصة من ذو الحدين . فاسذتخدامه البوسون حالة خاصة من ذو الحدين , كلاهما 
 يعطي نتائج أدق من ذو الحدين .

  4,1و ل  اقل من  04استخدام البوسون يجب أن يكون على الشروط السابقة  ن اكبر من 
ك من ن أو ل دون الآخر , نرجع للأصل وهو ذو الحدين .  في نفس الوقت فلو تحقق أيا

 طبيعي فله متغيرات متصلة مثل : ) الأطوال , الأوزان , الأعمار ,الدرجات والرواتب .. الخ ( أما التوزيع ال
 ريال   5444عندما نقول ما هو احتمال راتب احمد اقل من 

 س: كيف نختي بالاحتمال ؟
 تمال ريال إلى قيمة معيارية تسمى ي واكشف في الجدول . او ستعطى لك من قبل الدكتور في الاح 5444نحول 

 بعد ذلك تحدثنا عن : فترات الثقة واختبارات الفروض الإحصائية .

 . فترات الثقة خاصة بالمتوسط أو نسبة أو فرق بين متوسطين 
 وتحدثنا أيضا عن حجم العينة .

وآخرهذذا تحذذدثنا عذذن اختبذذارات الفذذروض , اختبذذارات خاصذذة بمتوسذذط  , واختبذذارات خاصذذه بنسذذبة و اختبذذارات 
 متوسطين . خاصة الفرق بين

ف جميع المواضيع لن يختي اختبار كامل وسيختي في حزئية معينة مثل : ) شذكل الفذرض العذدمي ,  ** ملاحظة :
 رة الثقة , شكل ل في فترة الثقة.في فت µشكل الفرض البديل , شكل القيمة المحسوبة , شكل قيمة 
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 الفهرس
 

 4 المةدمه

 4 جدول التفريغ

 2 9محاضر  

 1 4محاضر  

 94 4محاضر 

 95 2محاضر 

 98 5محاضر 

 44 6محاضر 

 47 7محاضر 

 44 8محاضر 

 47 1محاضر 

 24 91محاضر 

 27 99محاضر 

 59 94محاضر 

 52 94محاضر 

 69 92محاضر 

 76 95محاضر 

 79 96محاضر 

 76 97محاضر 

 89 98محاضر 

 85 91محاضر 

 15 41محاضر 

 914 49محاضر 

 999 44محاضر 

 997 44محاضر 

 944 42محاضر 

 949 45محاضر 

 945 46محاضر 

 925 47محاضر 

 954 48محاضر 

 957 41محاضر 

 966 41محاضر 

 974 الخاتمة
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