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يتم استخدام العديد من الاشكال للتعبي�ر ع�ن البيان�ات المبوب�ة ف�ى ص�ورة ج�داول توزيع�ات 
:تكرارية وهى 

المدرج التكرارى•
المضلع التكرارى•
المنحنى التكرارى•
المنحنى التكرارى المتجمع الصاعد•
)النازل(المنحنى التكرارى المتجمع الهابط •
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هو عبارة عن أعمدة مستطيلة متلاصقة يعب�ر ارتف�اع العم�ود فيه�ا عل�ى  المدرج التكرارى 
ويس��تخدم ه��ذا الن��وع م��ن الرس��وم البياني��ة لتمثي��ل البيان��ات الت��ى ت��م . التك��رار المن��اظر للفئ��ة

. عرضها في جدول توزيع تكرارى، وفيه يمثل كل مستطيل فئه من فئات التوزيع التكرارى
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فـــى المـــدرج التكـــرارى حســـب ) المحـــور الصـــادي(يـــتم تقســـيم المحـــور الرأســـي 
فقد نستخدم التكرار الأصلى في حالة تمثيل التوزيع التكـرارى، وكـذلك (التكرار 

).يمكن أن نستخدم التكرار النسبى في حالة تمثيل التوزيع التكرارى النسبى
علــى أســاس الفئــات وهنــا يظهــر ) المحــور الســيني(ويــتم تقســيم المحــور الأفقــى 

:حالتين هما
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الفئات أطول تساوى -:الأولى الحاله
 محل الظاهرة وجه تكرار مرات عدد عن معبرا المستطيل ارتفاع يكون الحاله هذه وفى

الدراسة

الفئات أطوال تساوى عدم -:الثانيه الحاله
 لذا التكرارى، المدرج رسم قبل الأصلى التكرار في تعديل إجراء من لابد الحالة هذه وفى
 فئه لكل الأصلى التكرار قسمه ناتج عن عبارة هو والذى المعدل التكرار بإيجاد نقوم فإننا
المقابلة الفئة طول على
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البيانات التالية تعبر عن رأس المال المستثمر في شركات الحاسبات  :مثال
الآلية بالألف ریال

:المطلـوب
.عرض البيانات السابقة في شكل المدرج التكرارى            

المجموع٥۰-٤۰-۳۰-۲۰-۱۰-۰فئات رأس المال
۸۹۱٦۱۱٦٥۰عدد الشركات
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الكتاب في تفصيلا الحـل
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يمكن إستنتاج بعض خصائص التوزيع التكرارى من شكل المدرج التكرارى بدراسة 
:الخصائص التاليه

التماثل: الخاصيه الأولى•
الإلتواء: الخاصيه الثانية•
المنـوال : الخاصيه الثالثة•

:بعض خصائص التوزيع التكراري
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هو ذلك النوع من الرسوم البيانية الذي يمكن الحصول عليه من خ�لال المضلع التكراري 
حساب مراكز الفئات أو بتنصيف الأضلاع العلوية للمستطيلات في المدرج التكراري، ث�م 

:نوصل هذه النقاط بعضها مع بعض، كما يبدوا لنا في المثال التالي
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استخدم البيانات في المثال السابق والتي تعبر عن رأس المال  :مثال
المستثمر في شركات الحاسبات الآلية بالألف ریال

:المطلـوب
.عرض البيانات السابقة في شكل المضلع التكرارى            

المجموع٥۰-٤۰-۳۰-۲۰-۱۰-۰فئات رأس المال
۸۹۱٦۱۱٦٥۰عدد الشركات
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الحـل تفصيلا في الكتاب
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 من بدلا منحنى وجعلناه التكراري المضلع مهدنا إذا عليه ونحصل التكراري المنحنى
.التكراري المنحنى على نحصل فإننا منكسرة خطوط
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البيانات التالية تعبر عن رأس المال المستثمر في شركات الحاسبات  :مثال
الآلية بالألف ریال

:المطلـوب
.عرض البيانات السابقة في شكل المنحنى التكرارى            

المجموع٥۰-٤۰-۳۰-۲۰-۱۰-۰فئات رأس المال
۸۹۱٦۱۱٦٥۰عدد الشركات
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الحـل تفصيلا في الكتاب
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:المتجمعه التكرارية التوزيعات
 مع يتلائم بما بيانياً  المتجمعه التكراريه التوزيعات لتمثيل المتجمعه المنحنيات تستخدم

 المتجمع التكرار برصد المتجمع المنحنى على ونحصل المتجمع، التكراري التوزيع نوع
 بينها فيما النقاط هذه نوصل ثم لها الفعلي الأدنى الحد أو الأعلى الحد مقابل فئة لأي

.ممهدة بخطوط
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 سواء الصاعد، المتجمع التكرارى التوزيع لتمثيل الصاعد المتجمع المنحنى يستخدم
 الخاصه النقاط وضع ويراعي .النسبي بالتكرار أو ،للتكرارات المطلقه بالقيم أكان

 عن يعبر لأنه فئه، لكل الأعلى الحد عند الصاعد المتجمع المنحنى حالة في بالتكرارات
 .للفئه الأعلى الحد أسفل الواقع الظاهرة لأوجه الاجمالى العدد

  الهابط المتجمع التكرارى التوزيع لتمثيل )النازل( الهابط المتجمع المنحنى ويستخدم
 النقاط وضع ويراعى النسبى، بالتكرار أو للتكرارات المطلقه بالقيم أيضاً  )النازل(

 عن يعبر لأنه فئه، لكل الأدني الحد عند )النازلة( الهابطه المتجمعه بالتكرارات الخاصه
.للفئه الأدنى الحد أعلي الواقع الظاهرة لأوجه الاجمالى العدد
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شكل يوضح المنحنى التكرارى المتجمع الصاعد
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شكل يوضح المنحنى التكرارى المتجمع الهابط
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شكل يوضح كلآ من المنحنى التكرارى المتجمع الصاعد و 
الهابط
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المنحنى المتجمع الصاعد

ذكرنا سابقاً عند عرضنا للبيانات عن طريق الجداول أنه يمكن عرض البيانات عن طريـق التوزيـع التكـراري المتجمـع 
:كالآتي   النازلأو  الصاعد، ويمكن الاستفادة من هذه الجداول في رسم المنحنى المتجمع النازلأو  الصاعد

التوزيع التكراري الأصلي
xالمتغير fالتكرار  

0 ≤ x < 20
20 ≤ x < 30
30 ≤ x < 35
35 ≤ x < 40
40 ≤ x < 50
50 ≤ x < 60

4
16
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10
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2

50=∑ f

التوزيع التكراري المتجمع الصاعد
المتغير

  x
التكرار المتجمع 

0
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المتجمع
0%
8%
40%
64%
84%
96%

100%

0 10 20 30 40 50 60
0

10

20

30

40

50

التكرار 
المتجمع

بالسنتيمتر x) الطول(المتغير 

0%

20%

40%

60%

80%

100%

التكرار النسبي 
المتجمع

(0 , 0)
(20 , 4)
(30 , 20)
(35 , 32)
(40 , 42)
(50 , 48)
(60 , 50)

(30 , 20) ∑ f

النقطة الموقعة
على الرسم

∑ f

4

35

32

42

48

الصاعد االمنحنى المتجمع
الحد الأدنى للفئة

التكرار المتجمع 
المناظر



المحاضرة السادسة

جامعة الملك فيصل
King Faisal University

عمادة التعليم الإلكتروني والتعلم عن بعد
Deanship of E-Learning and Distance Education  ]۲۰ [

:تحديد التكرار المتجمع المناظر لـ •

“x محصورة بين قيمتين”

a“فلحساب قيمة التكرار المتجمع المناظر لـ  ≤ x < b” 
]  محور المتغير[على المحور الأفقي  a , bنحدد قيمتي 

على  A , Bلتكن [ونحدد قيم التكرارات المتجمعة المناظرة 
:، فيكون الحل المطلوب هو ] الترتيب

A , Bالفرق بين القيمتين 

xالمتغير  

∑ f

التكرار المتجمع

100%

التكرار النسبي 
المتجمع

0 a

A

b

B

B - A

فمثلاً في المثال التوضيحي السابق
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بالسنتيمتر x) الطول(المتغير 

 :هو  45،  30عدد الأزهار التي أطوال سيقانها ما بين 

45

45

45 – 20 = 25

ونسبتهم المئوية تساوي 
:

25
50

x 100 = 50%
:أو من الرسم 

90%

90 – 40 = 50%
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المنحنى المتجمع النازل أو الهابط

:كالآتي   الهابطأو  النازلوبنفس طريقة المنحنى المتجمع الصاعد يمكن رسم المنحنى المتجمع 

التوزيع التكراري الأصلي
xالمتغير fالتكرار  

0 ≤ x < 20
20 ≤ x < 30
30 ≤ x < 35
35 ≤ x < 40
40 ≤ x < 50
50 ≤ x < 60

4
16
12
10
6
2

50=∑ f

التوزيع التكراري المتجمع الهابط
المتغير

  x
التكرار المتجمع 

50
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(40 , 8)
(50 , 2)
(60 , 0)

النقطة الموقعة
على الرسم
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ويفيد المنحنى المتجمع النازل أو الهابط في الرد علـى نفـس الأسـئلة التـي يـرد عليهـا المنحنـى المتجمـع الصـاعد مـع 
”أكبر من أو تساوي x“ يمثل التكرار المناظر لـ ] التكرار المتجمع[الأخذ في الاعتبار أن التدريج الرأسي 
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التكرار النسبي 
فمثلاً في المثال التوضيحي السابقالمتجمع

45

5

فأكثر هو 30عدد الأزهار التي أطوال سيقانها   •
بينما عدد الأزهار التي أطوال سيقانها أقل 30
– 50:هو  30من  30 = 20

فأكثر  45عدد الأزهار التي أطوال سيقانها   •
بينما عدد الأزهار التي أطوال سيقانها أقل 5هو

:هو  45من 
45 , 30عدد الأزهار التي أطوال سيقانها ما بين    •

– 30:هو      5 = 25

قارن النتائج السابقة بالنتائج التي سبق 
وحصلنا عليها باستخدام المضلع 

التكراري المتجمع المتصاعد
يؤديان نفس  والهابط الصاعدأي أن المنحنيان التكراريان المتجمعان 
الغرض تقريبا

50 – 5 = 45



المحاضرة السادسة

جامعة الملك فيصل
King Faisal University

عمادة التعليم الإلكتروني والتعلم عن بعد
Deanship of E-Learning and Distance Education  ]۲۳ [

علــى  والهــابط الصــاعد: ويمكــن رســم المضــلعين التكــراريين المتجمعــين 
:رسمة واحدة كما هو مبين 

الهابطالتوزيع التكراري المتجمع 
المتغير
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الصاعدالتوزيع التكراري المتجمع 
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.دراستنا في الهامه التكراريه التوزيعات من الجرس شكل ذو الطبيعى التوزيع يعتبر

 وذو ضيقة القمه تكون بحيث القمة مدبدب التكرارى المنحنى يكون أخرى أحيان وفى
.المدبدب المنحنى أو التفرطح قليل منحنى الحالة هذه فى فيسمى نسبياً، واسعين طرفين

 ضيقين طرفين ذو واسعه القمه تكون بحيث القمه مسطح التكرارى المنحنى يكون وقد
 يوضح بيانى رسم يلي وفيما  ،المفرطح المنحنى أو التفرطح كبير منحنى فيسمى نسبياً،

.والمفرطح المدبدب المنحنين كلا

الأشكال الشائعة للتوزيعات التكرارية
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المنحنى المدبدبالمنحنى المفرطح

المنحنى الطبيعي



۲٦

بحمد الله
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